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PREFAZIONE 

A' BENEVOLI LETTORI. 

iJUefti Elementi Geometrici , 
fatti da EuQLiDE , fono necef' 
far) a chiunque brama erudirli 
della Mattemarica, la quale é 
neceflaria non lolo a' Fiiofofi ^ 
come ne difcorrono molti, e nelle Opere 
Fifiche tante fi trovano pofte immagini Mat- 
tematiche; ma ancora a' Teologi, ed a' Le- 
gali , come di quelli ne difcorre il P. Carlo 
Rabby nel fuo Libro a me dedicato , il di 
cui titolo è : De Matbematicarum difci^lina- 
rum adTheokgiam utilitate ,ipfarumque in ea 
s/v; e dì quefti altri ne accenna il Delfi- 
nate Giovanni Butteoni nelle fue Opere 
Geometriche {ag.i^^.coX titolo ivi pofto: 



Qeomtrta cognitiwtm Jurìfionfult^ meeffa^ 
tiam . £ che a tutti i Lietterati appartenga 
la Geometria , dice V Imperatore Diocle* 
eìano , con r altro Maifimiano , nel Codice 
//^. 9. fit. 18./. 2. Artem Geometria di/cere^ 
atque exenere publich interejl ; ove , benché vi 
fi aggiunga .* Ari autem Mathematica damna^ 
hilis efly fi parla de' Malefici , di cui dicefi 
nel L^fiico Giuridico ^^^. 567. Maibematici 
dfcuntur , non qui bonefiiffima Matbematum ftu- 
dia docent , fed qui divinationibus , & arufpi' 
cinis homines ludificantur , ut Genethliaci , A" 
firologt , Cba/dei , quorum ars jure nojtro im^ 
proèata &c. 

Però chi non àverà imparati quefii Geo- 
metrici Elementi , non potrà in altre Dot- 
trine riufcir bene informato , a propofito 
di tutte le Sciènze , in cui fi trovano alcu- 
ne propofizioni , appartenenti ad eflì Teo- 
rèmi , o Problemi Geometrici di qualche 
pratica propofta da' Mattematici ; onde la 
regola di qualfivoglia difefa non manca de' 
Geometri , come dicefi nella legge 11, del 
tit, I. ab, 27, digeporum , cioè : Geometra a 
ttttelis non vacante ed il Proclo Diadoco 
lib. 2. cap, 5. ne accenna : Geometrie arum re* 

rum 



rum ^òfttempiatmis inptutìoj invinci hi lem ^ 
perfe&umque habet e)iaframneftt',Q moltcKptù 
altrove ttó parla in quell' Opera , dove co- 
flienta quefti £lementi d' Euclide . 

Non fu però Euclide il primo , che 
parkiTe di tali principj Mattematici , aven- 
done prima parlato Talete , Milefio , Pittago* 
ra , Anaxagora , Clazomenio , Ippocrate 
Chic, Leonzio, EudoiTo Gnidio, Theudio 
Magnete^ Ermotimo Colofonio ec. Ma più 
preuant^mente furono raccolti da Euclide , e 
rimeift gli anteriori , che non più lì ritrovano ^ 
però folamente quedi Elementi di Eucli- 
de , per venti fecoli unicamente fono ftati 
abbracciati da chiunque fi volle informare 
delle lnftitu2Ìoni Mattematìche ; e iblamente 
in queft' ultimo fecolo , cioè dal 1 65 o. in 
qua ne fono flati fatti altri Elementi di Geo- 
metria da varj Autori , dal Borelii , dal La- 
mi, dal Pardies , dallo Sturmio, dal Rofset- 
ti , dal Sig. Angelo Marchetti ec. e da me 
ancora, come potrà vederfl nelle mie Inili- 
tuzioni Geometriche. 

Quefto dottiiTimo Geometra Euclide fu 
da molti chiamato Megarenfi , cioè da Bar- 
tolommeo Zamberto , negli Elementi da efso 

ftam- 



ftampati di Campano, e di Teone Greco; 
ed ancora da Giovanni Scheubeglio , da O- 
ronzìo Fineo, da Niccolò Tartalea,e da al- 
cuni altri; il che però e faifìfllmo, benché 
iia {lato Euclide Megarenfe un Filofofo di- 
icepolo di Socrate , creduto da quelli Auto- 
ri, elsere l' iftelso Mattematìco , che fece 
quefti Elementi; il che non è vero. Impe- 
rocché Proclo Diadoco dice di quefto Eu- 
clide Mattematico , che fìoriise al tempo di 
Tolomeo Lago Re di Egitto , di cui godeva 
la familiarità , e la grazia ; ma dalla morte 
di Sperate, Maeftro di quell^ altro Euclide 
Megarenfe, ne corfero 95. anni al Regno del 
fuddetto Tolomeo, come dice Stanleio; o 
almeno anni 80. come accenna il Peta- 
vio ; dunque non potea quefto Euclide Mat- 
tematico efsere lo Aeiso con queil' altro 
Euclide Megarenfe difcepplo di Socrate , e 
però viflìito più avanti del Mattematico. 

Di più lo ftefso Proclo afferma , che que- 
Ao Euclide Geometrico folse più giovane 
di Menechemo , difcepolo di Eudok) Gnidio , 
il quale pure era ftato difcepolo di Platone ; 
ma fu ancora di Platone Maeftro il detto 
Socrate , dunque efeo Mattematico Euclide 



non 



VII 

non pub àveré conofciato Platone , fh non 
molto vecchio, e molto meno potè cfsere 
egli difcepolo di Socrate , come era quell' 
altro £uclide di Megara*, ed ancora può 
ofeervarfi ^ che tra gli fcritti d' Euclide Me- 
garenfe , regiftrati da Diogene Laerzio , non 
vi è cofa alcuna mattematica , e però 
non può crederfi , efsere il medeflmo coli' 
Autore di quefH Geometrici Elementi - An- 
zi 1' ifte^o Diogene Làerzb rapporta, che 
queir Euclide Megarenfe il era dato a con- 
tefe lìtigiofe , e dal Maeftro Socrate fu bia- 
limato , che gli dì&e , non poter efso abita» 
re con uomini ragionevoli , ma con cavil- 
lofi Mta . II che non può attribuirfl ad Eu- 
clide Geometra, che fu manfueti^imo , e 
dottiUlmo , come ce lo defcrive Pappo A- 
\éisaj[iàntìo i fuaviJfìmiVir ingenti . Che però 
Don era di Megara, ma deUa Regia Alef- 
fandria, dove egli aprì la prima fcuola di 
Mattematica , e ne fece molti buoni difce- 
poli , da cui fuccedettero Eratoftene , ed Ar- 
chimede . 

Quefto è quanto puòdirfl , intorno alla Pa- 
tria di Euclide , Autore di quefli Elementi 
Geometrici, de' quali peròj(òlàmente i primi 



vili 

fei libri de^ Piani , e pofcia l' undecimo , il 
duodecimo , e il terzodecimò de' SoUdi 
ho qui addotti ; avendo laiciatì il Tetti" 
mo , l' ottavo , ed il nono , ove fi parla del- 
la proporzione de' numeri , ed ancora il de- 
cimo , ove tratta delle grandezze commen* 
iìirabili , ed incommenfurabili ^ ficcome pu- 
re quelli libri furono omefli negli Ele- 
menti fatti {lampare dal Sig. Vivianì , e d9 
altri Autori, ne' libri Geometrici da loro 
dati alle ilampe . Voi però , Benevoli Let-^ 
tori , leggendo quelle Proppllzioni , da me 
alquanto più brevemente raccolte , facil-^ 
mente ne imparerete il maggior corib del- 
la M attematica . £ nel riverirvi divotamen^ 
te ^ vi prego vivere felici . 
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h iRfignBiL Punto è un fegno nella quantità > 

fenza veruna parte • 
II. La Linea è una eftendone in 
lungo y fenza veruna larghezza . 
IlL E fé la linea è terminata, i 
fuoi Termini faranno i due punti > in cui finifce. 
IV. Dice/i Retta quella linea ^ die tra i fuoi 
{Minti il diftende egualmente. 

Così facendo colla penna un tratto A B » ovvero 
DE, il fegno A, da cui principia ^ e r altro B, 
in cui termina y è un Punto > di cui non puh de-- 
terminarfi parte veruna , per chi fi fojje divifihile , 
non farebbe tutto il principio , né tutto il fine di 
queSo femplice tratto y il q^uale i una Linea AB 
difiefa in lungo da un termine alV altro j ma fenz» 
larghezza y per chi quantunque la groff'ezza della 
punta della penna , da cui fu fegnata y gli albìa da- 
ta qualche piccola efienjione in largo , quefia non de^ 
ve attender]! 9 ma folamente V efienfione in lungo da 
un termine aW altro : in quella maniera , che mifu-- 
randoji V altezza di varie torri y non fi fa conto deU 
^ k ^ la 
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2 Elembhti di Euclide 

la la$*o larghezza^ ma folamente fi confiderà V e firn* 
fione in lungo , dal piano /òpra cui pofano , alle loro 
fublimi punte. Dicefi poi AB L^nea retta , per^ 
chi ancora qualunque punto C > in cui può divider^ 
fij è interpofio direttamente fi-a $ termini A>B>»^ 
veruno di quei punti intermedj fi diverte a deftra , 
a finifira , e però fi difiende egualmente efa linea 
fra i punti efiremi ; a differenza delP altra IneaDE 
{che cbiamerehtefi hì^EK curva) la quale non è 
ben te fa al pari fra P uno , e P altro de i fuoi ter- 
0tini D9E, ma dividendofi in qualunque punto ^ yfi 
vede que/lo difiratto a defira > a fintfira , più. di un 
altro punto G, in cui può altrove dividerfi, e pe^ 
rò fi vede piegata quefia linea in un fenoy e non 
difiefa direttamente , come r altra AB, che è la 
miniata fi pojfa defcrivere fra $ medefimi termi- 
ni A, H. 

V, Superficie dicefi Peflenfione in lunghezza, 
e in larghezza , fenza verona profondità . 

VL E fé la fuperfìcie è terminata , gli fiioi Estre* 
MI fono le lime > in cui fìnifce . 

VII. Diceii Piana quella Tuperficie 9 che giace 
difiefa eguajmente tra le fue linee . 

FIO 1. ^^^^ '' efienfione AB CD, la cui lunghezza è 
AB> e la fua larghezT^ BC»^ i/;?^ Superficie , 
la quale, fé non ritorna in fé fiejjfa , come è quella 
di una palla rotonda , ma è terminata , ha per fuoi 
Termini j(^ Estremi quelle linee ^ da cui è circon- 
data , fiano rette ^ come AB, B C , C D , AD, da 
cui è confinata la fuperficie A B C D , fiano parte 
rette, e parte curve , come la fuperficie ADE F , d 
vero F altra FB C E, di cui la curva F E ^ uno 
degli efiremi , da più cuf^e > da una curva fo- 
la, 
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la , da cui fofe cìrcofcrìtta . E fé detta faperficie 
AB CDi tra le fue linee eflreme è così egualmen- 
te difiefa » carne un velo per ogni verfo ben tirato t 
che in veruna parte non fi avvalli^ dice/i Piana: 
a differenza d! un altra fuperficte GNLH , r/r^ ^ fig. j. 
come una vela gonfia dal vento , e da varie linee 
H L H M 1 H K divifa , non fi trovano quefie eguale 
mente giacenti $ ma alcune piti alte, ed altre più 
bajfe . 

Vili. L'Angolo Piano è ciòcche rifulta dal- 
l' inclinazione di due linee / le quali nella fuperfì* 
eie piana s incontrino in un punto , e non fiano 
pofte per diritto fra loro • 

IX. Se le linee contenenti l' angolo faranno amen- 
due rette» diraffi tale angolo Rettilineo • 

X. Stando una linea retta (opra di un altra , in 
maniera» che non penda più da quella» che da 
quella parte $ diraifi Perpendicolare alla linea 
fòggetta. 

XI. E ciafcheduno degli angoli uguali» che di 
qua» e di là ne rifultano» chiameraffi Angolo 
Retto. 

XIL L' angolo poi madore del retto diraffi An- 
golo Ottuso» ed il minore del retto» Angolo 
Acuto . 

Le rette A C » B C » che / incontrano per diritto 
nel punto C » non fanno un angolo » ma una medefi^ 
ma linea retta ; le linee poiEC,BC»di cui T una pjo. 4. 
è inclinata air altra, cofiituifcono T Angolo pia- 
no E C B ( nominando qualunque angolo » fi porrà 
fempre nel mezzo il punto, in cui le linee s^incon-- 
trano » e negli efiremi P uno , e P altro termine di 
efe linee » come qui fi è detto ECB» di cui la let- 

A 2 te- 



4 Elementi di Euclide 

ter a di mezzo C indica il punto , in cui fi fa P an- 
golo > e le altre due E, B indicano gli eftremi deù. 
le linee ^ che lo comprendono) ed è Angolo Ret- 
tilineo ^ ejfendo ambe le linee CE> CB rette \ 
the fé fojfero curve ^fi direbbe Curvilineo ^fe una 
retta > P altra curva ^ Misti lineo , In quanto poi 
alla linea DCy che infifie nel punto C fopra la ret^ ^ 
ta A ì^.non ejfendo più inclinata da una par te, e he 
daW altra, fi chiama Perpendicolare ejfa DCal-- 
la f aggetta AB; r ciaf cuna degli angoli^ che riful^ 
tano eguali daW una , e dalP altra parte , D C A ^ 
DCB, irct3/S' Angolo rettj; maPangoloECA, 
che comprende il retto D C A , r però è maggiore 
di ejfo , fi diri Angolo ottuso , e P angolo E C B» 
che è una parte delP angolo D C B , ^ però è mi^ 
nore del retto, fi chiamerà Angolo Acuto. , 

XIIL Figura dicefi quell' eftenfione , che da 
uno> o più termini è circofcrìcta > li quali Ter- 
mini fono gli eftremi , da cui è confinata • 

XIV. Delle figure comprefe da linee curve , che 
Curvilinee fi nominano, la più femplice è il 
Cerchio > o Circolo, che è una figura piana 
comprefa da una fola linea curva, che ritorna in 
fé flefTa ( e chiamafi Circonferenza , o Perife- 
ria ) a cui tirate quante fi vogliano linee rette da 
un punto dentro il piano di efTa figura , tutte fra 
di loro riefcono uguali . 

XV. Quel punto, da cui fi fpiccano le linee 
tutte uguali, dicefi Centro. 

XVL E qualunque retta linea , che pafii per 
eflb centro, e termini alla circonferenza da ambe 
le parti oppofte, dicefi Diametro . 

XVIL La Figura comprefa da efio diametro , e 

dal- 
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dalla parte di circonferenza fegata da efib ^ chìa- 
mai! Semiciilcolo > o Mezzo cerchio • 

Si defcrive quefia figura con un compajfo di due HG. 51 
gambe aperte a qualche intervallo j tenendo fijfa nel 
punto C la punta di una gamba , e facendo girare 
P altra nel piano y in cui fi difegnera la curva AD 
^Y ,che ritorna in fé ftejfa ; così quefia figura fa^ 
ri un Circolo , Cerchio , la curva , da cui è 
terminata , diraffi CìVLCowznEVZA , pERifSRiAi 
il punto Cfarà il Centro > e tutte le rette CE » 
CD » C F> &c. faranno eguali » e fi diranno Rag« 
gì, ò Semidiametri , e tutta P intera retta AB 
iradotta pel centro , fi dirà Diametro ^ e la figa* 
ra AD B Semicircolo> Mezzo cerchio. 

XVHL Le figure poi contenute da linee rette 
chiamanfi Rettilinee, delle quali la più fempti-* 
ce è quella » che da tre linee rette comprendefi , 
e li cmama Trilatera Figura , ovvero Tri an«» 
COLO ; fé poi fi racchiude da quattro rette linee $ 
ù dirà Figura (ujadrilatera , e (e da più di 
quattro^ Moltilatera* 

XIX. Di efie figure Trilatere quella , che ha 
tre lati uguali , chiamafi Triangolo ecutilatero* 

XX. Quella poi , che ha due foli lati u« 
guali , diceii Triangolo Isoscele , o Eciyi* 

CRURE • 

XXI. E quella , che fkra comprefa ^a tre lati 
difuguali» fi dirà Triangolo Scaleno. 

XXII. Si poiibno ancora denominare dagli an^ 
goli, de' quali fé uoo in efTa figura Trilatera è ret« 
to, fi dirà Triasqolo Rettangolo; fé uno è 
ottufb» chiamerafli Ottusiangolo ; fé tutti acu« 
ti I dirafli Acvzianoolo » 

A 3 Efen- 



6 Elementi pi Euclide 

FiG. 6- EJfendo le rette linee AB, BC, AC eguali y il 
triangolo ABC dicefi Eoìtilatero \ e fei lati D E, 
D F /blamente fiano uguali , dicefi il triangolo D E F 
Isoscele, oEqj;icrure; edejfendo tutti i lati GH^ 
HI, IG difuguali fari il triangolo HGI Sca- 
leno. Se poi Pungolo KLM fojfe retto, farebbe 
KhM un triangolo Rettangolo,- ed ejfendo l^ an- 
golo G H I , ottufo , il triangolo GUI fi diri Ot- 
ti; siangolo ; ma ejfendo tutti gli angoli acuti , co- 
me in ABC, e in ED F , fi dirà crafcuno di ejfi 
triangolo Acuzi angolo, 

XXIII. Delle Figure poi Quadrilatere , quella' , 
che ha tutti i lati uguali, e ciaibhedun angolo ret- 
to, n chiama Quadrato» 

XXIV. Quella poi, che non ha ciafcun lato 
eguale , e però è bislunga , ma ha tutti gli angoli 
retti, dicefi Rettangolo. 

XXV. Quella che ha tutti i lati eguali , ma gli 
angoli non retti, chiamafi Rombo.. 

XXVI. Quella |>oi che ha folamente i lati op- 
pofli y e gli angoli oppoHi eguali , ma non è equi- 
latera, ne rettangola, fi nomina Romboide • 

XXVII. L'altre figure poi quadrilatere , che 
non hanno tali condizioni, fi dicono Trapezu. 

Si vede V efempio del Quadrato nella figura 

fig. 7. AB CD, e del Rettangolo nelP altra FGHE, 

fig. %. ficcarne dei Kombo nella IKLM, e della Romboide 

nella feguente N O P Q^, ficcome del Trapezio nel 

FIG. 9. quadrilatero RST V . 

XXVIII. Si dicono tra di loro Parallele quel- 
le linee rette , che giacendo nella fteflk fuperficie 
piana , ancora che fi prolungafiero in infinito ver- 
fo qualunque parte , mai converrebbero ihfieme , 

Ta- 
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Tali fitto le rette K'&.CTìjche tanto a ieflra^ FIG. io: 
quanto a fintflra prolungate non concorrono in ve^ 
run punto p anzi mantengono fempre la fleffa difiafH 
za tra loro, e però diconfi Parallele: e così fi^ 
no i lati oppofii delle prime quattro fpecie di Qjut^ 
drilateri , cioè del Quadrato , del Rettangolo , del 
Rombo , e dalla Romboide , li quali ancora generale- 
mente diconfi Parallelogrammi, per avere qua-- 
lunque paio di lati oppofii ^ tra di loro paralleli. 

D I M A N D E. 

L Si ammetta » che da qualunque punto a qual* 
iivoglia altro punto poiTa tirarfi una lìnea retta • 

li. E qualfivoglia data linea pofTa prolungar- 
fi in infinito , quanto farà di biiogno . 

IlL E da qualunque punto» come centro j con 
qualfivoglia intervallo» che determini il raggio, 
ciqè la diftanza della circonferenza dal centro, 
fi pofla defcrivère un cerchio • 

ASSIOMI. 

I. Quelle cofe » che fono uguali ad una terza » 
fono ancora eguali fra loro • 

II Se alle cofe uguali fi aggiungono , a fi leva* 
no altre uguali , o una medefima ad aml)idue com* 
mune , ne rifultano complefiì , o refidui, uguaU . 

IIL Se alle cofe difuguali fi aggiungono » o fi 
detraggono cofe uguali , o una fleffa ad entram- 
bi commune » rimangono gli aggregati » o i refidui 
difuguali come prima* 

IV. Le coCe» che fono il duplo, o la meta di 
una medefima $ o di eguali cofe > fono pure tra dì 
loro uguali i 

A4 V. 
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V. Le cofe > che ibvrappofte fi combaciano 
efattamente , fono altresì uguali • 

VI. Il tutto è madore di qualunque fua par- 
te > ed è uguale alla Ibouna di efiè . 

VII. Tutti gli angoli retti fono tra di loro 
uguali • 

VIIL Se due linee rette iiano fegate da una ter* 
za 9 in maniera > che da una parte ne riifultino due 
angdi inte^mi minori di due retti , e dall' altra 
banda maggiori, prolungate in infinito quelle due 
rette dalla banda, ove fono gli angoU minori , 
dovranno infleme concorrere • 

La verità, ed evidenza di quefio AJJiema fi im* 
firerh dopo la Fropofizione 18^ del IH. i. e fare al- 
lora pia agevolmente intefa . 

IX. Due linee rette non comprendono intera- 
mente rpaodo veruno . 

X« Incontrandoti due linee rette in un punto > fi 
fegano > e non vanno inlieme per verun tratto ^ 
lunghezza j che polTa eifere un fegmento commu- 
ne ad ambidue » ma fubito fi feparano V una dal* 
Taltra^ 

AVVERTIMENTO. 

Alcune propofi/Joni della Geometria fi chiamana 
Problemi > quando in efse fi propone qualche copi 
prattica da farfi . Altre fi dicono Teoremi , n^ qua'- 
' li folamente fi e/pone qualche verità fpeculativa 
da dimofirarfi. In ciap:una di tali proporzioni con^ 
viene difiinguere il Dato , e il Quesito , perchè 
fempre , date alcune co/e , fi cerca , di farne al^ 
cune altre né" Problemi , di mofirame altre ne* Teo* 
remi. In oltre occorre per io piti di fare qualcba 

epe- 
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èper azione fifra il Dato , per efeguire il propofia 
ne i ProHemi 9 per fare firada alla iimofiraTUor 
ne de i Teoremi \ e quefia dice fi Costruziunb» 41 
cui pofcia fegue la Determihazionb del quefito% 
e indi la Dimostrazione , che è la parte princi^ 
pale di tutte le propofizioni ; e finalmente la Con* 
CLVsioNE di ciò, che fi dovea fare 9 dimoflrare • 
Noi diftingueremo ciaf cuna di quefie parti nella Pro^ 
pofizione prima , che è il primo Problema y e nella 
quarta , che farà ilùrimo Teorema, per poterle difiin^ 
guere, come potrà /are qualunque dtfcreto,ed attento 
Lettore nelV altre propofiidoni , in cui non accader à 
darne veruno indizio , per efsere pii$ fuccinti. 

Ne* titoli delle propofizioni problematiche fi ag^ 
giungerà il vocabolo di Problema , e quello di Teo- 
rema ^ metterà folamente nel primo, e non neW al* 
tre Propofizioni , che fi fupporranno tutte Teorema^- 
eichCf quando non vi è appofia la parola di VviO* 

BLEMA» 

Corollario poi dicefi ciò, che fi deduce dal già 
JUmofirato nella precedente propofizione . 

PROPOSIZIONE L PROBLEMA. JPIG"- 

Sopra una data retta linea terminata AB confila ^ 
tttire un Triangolo equilatero . ' , 

Al centro A, coli' intervallo AB, defcrivafi ^n^^j^^ 



D 



lUODP 



finùlmente 

B > coli* intervallo B A , defcrivafi un altro cerchio 
AC E « . £ dal punto C, in cui s'incontreranno • ««^ 
le loro circonferenze , a gli eftremi punti A^ B '' 
della data linea AB, fi conducano le rette linee 
CA,CB^. Dico, che il triangolo ABCqumàf.^ ^^^ 

re- '* ' 
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Determina- rcfultante > farà Equilatero . Eflèndo A il centro 
^*°"^- del cerchio BCD. farà ^ C uguale ad AB^\ 
^zToa^' ed effeudo ancora B centro del cerchio AC E, 
% Definii farà pure C B uguale zd AB ^ Dunque le due A C , 
»e 14. CB fono altresì uguali tra di loro ^ ; e però tut- 
h4//^m.ì.ti tre i Iati del triangolo ABC eflendo uguali , 
e ikfin. 19. iarà eflò triangolo Equilatero ^ . Adunque fopra la 
Coftruzio- data retta linea ABfih formato il triangolo equi- 
^ ' latero ; il che fi era propoiìo di fare . 

PROPOSIZIONE II. PROBL* 

FIG. II. Dal dato punto A tirare una linea retta AL 
uguale ad un altra data B C • 

^ 2^^«- nplrifi la tmtiABà , e fopra di efla fbrmifi il 

e vrvpofix.. A triangolo equilatero AB D^ 9 i di cui la- 

precid. ti D B > D A fi prolunghino iodefinitamente ^ > e 

i Dimm» col centro B all'intervallo ACdefcrivafi il cerchio 

^ *• CH e , fegante il lato prolungato DB in G. Por 

g Dimane fcia col centro D air intervallo DG iì deferiva 

^ • r altro cerchio GK e , fegante il lato prolungata^ 

, DA in L. Perchè dunque fono eguali le rette 

i Df^»7 ^^> ^^ ^ » come ancora le rette D fi, DA ^ 

9. jgygp^jp quefte da quelle 1 rimarranno eguali le 
k Afiom.!. refidue BG 9 AL^i ma ancora BC h uguale a 
1 »>.i4. 2Q\.^ dunque le rette i4 Z, fiC fono eguali, « e 
'^^^^^'"•però dal d»to punto ^ fi è condotta A L ugua- 
le alla data retta linea BC^ lì che erafi propo^ 
fto di fare« 

PROPOSIZIONE III. PROBL, 

j,jQ j Date due linee rene di/uguali , daUa maggiore 
'AB tagliarne ima farti A£« uguale, alla C mi* 
fiore ielU date . Ti- 



L I B R O L li 

Tlri/i dal punto -4 la retta ^Z) uguale alla C * ,aiv^^*- 
e col centro A defcrivafi per il punto JD il ^' 
cerchio D F ^ , che fegherà la AB in E. Sarà j^f 
dunque A E uguale ad AD^ , ft però ancora al- e i>/«.i4* 
Ja data C^ , II che fi doveva fare, iAj^m.i^ 

PROPOSIZIONE IV. TEOREMA, FIO. 14. 

Se due triangoli A B C 1 D E F aver anno un an^ pat». 
goh A egua/e ad un angolo D , ed intorno ad eJjUfiano 
i lati delFuHQ uguali a i lati deW altro p cioè AB 
wg0a/e a DE, ed AQ uguale a Df ^ farò anco- Qucfito. 
ra la bafe B C deW uno , uguale alla hafe E F del^ 
t altro , e ciafcuno degli altri angoli eguale al fuo 
forrifpondente y cioè f angolo B alt angolo EyeTan-- 
golo Cair angolo F ; e tutto il triangolo ABC fa^ 
rè , uguale a tutto il triangolo D E F , 

S' Intenda applicarli un triangolo fbpra 1* altro , ^^w<^ 
di maniera che l'angolo A fi foprapponga al- "^' 
r angolo /) f e il lato AB & adatti iòpra il lato 
D E^ Quindi fi vedrà eflcrc le bafi, e tutti gli al- Dcten»»»- 
tri angoli eguali , e ciafcheduno de triangoli ugua- jj*^|^. 
gliare T altro fiio compagno» Imperocché Tal- ^oc.' 
«ro lato AC caderà fopra il lato DF, altrimenti 
gli angoli Ay t D non farebbero uguali » contro 
ripotefi } etì punto B caderà in JJ^ e il C in F, 
cflfendofi fuppofti quei lati uguali ; ficchè la baie 
B C dovrà adattarti fopra la bafe E F, ed efatta- 
meote coprirla 1 altrimenti le due linee rette com- 
prenderebberp foazio , il che è afiùrdo ^ ; che ^ Affiom.g. 
f>erò combacianoofi amendue le bafi^ e ciafche- 
dun' angolo alfiio corrifpondente » e tutto il trian^ 
pÀo a tutto il triangolo ; faranno eguali le bafi.ed 

egua- 
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eguali gli angoli oppofti a ì lati eguali , ed 
due gli fp^^ d^' triangoli parimente faranno egua- 
^A/ll»m.s. y a , Se dunque due triangoli a ver anno le condi* 
GcMsdufio- zioni dette nella propofta, cioè un angolo egua* 
, ne- le ad un angolo » ed i lati dell'uno eguali a quel- 
li deir altro intorno al medefimo angolo > faranno 
pure le loro bafi uguali, e gli altri angoli egua- 
li, e le fuperiìcie dell'uno, e dell' altro triangolo 
faranno eguali • Il che dovea dimoftrarii • 

PROPOSIZIONE V- 

In ogni Triangolo equicrure ABC, gU angoli 
interni fopra la bafefono tra di loro uguali ; e pro- 
lungando fitto ejfa bafi ambi i lati , gli angoli , che 
ne rif aitano efteriormente , firanno pure tra di loro 
uguali . 

FiG. if. Xyi^Ci qualunque punto F nel lato A B prolun- 
b frop^r.x ^ gato,e alla AF^Iì ponga nell'altro lato AC 
e DiTii». ^8"^^^ 1^ AG^ , indi fi tirino le rette CF,BG^ . 
éU t. Eilendo che il triangolo AFC ha lo fteflb ango- 
lo A y che r altro triangolo AG B, e fono i la- 
ti AF, AG eguali, come ancora i Iati ACp 
AB y faranno pure tra loro eguali le bafi FC» 
GB , e altresì ¥ angolo F uguaglierà l'angolo G, 
ipr9fof.4.e l'altro ACFùirk uguale all'altro ABG^, e 
perchè dalle linee uguali AF^ AG detratte le 
'^^^^'^^•uguali -45, ^C, rimane f 5 uguale a GC^y^ 
fi è provata ancora F C uguale a GB , e gli an- 
goli F,(? pure uguali, dunque ne i triangoli F 5 (7^ 
GCB l'angolo FCB uguaglierà l'angolo GRCe 
iifét^f.^. l'angolo CB F farà uguale all'angolo 5 CG ^ • n • 
de dall'angolo A CF, e dall' angolo ABG> die ii 

fo- 
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fono provati uguali > fottraendo gli angoli eguali 
FCB, GBC, rimarranno eguali gli angoli reiidui 
ACS, ABC^ i dunque nel triangolo equicrure*^^^*' 
fono eguali gli angoli interni fopra la bafe > e an- 
cora prolungati i lati al di fotte di effa ^ gli ango-* 
li eilerìori CB F , BCG pure fono uguali > come 
fi è provato. Il che è quanto doveva dimoftrarfi . 

PROPOSIZIONE VI. 

Viceverfi, fi in un triangolo A B C fino eguali fig. i4. 
due angoli B>^ Cf ancora i lati oppojli adejji^\ C> 
A B faranno uguali • 

ALtrìmenti ^fe uno de i lati A B foffe maggiore 
deU*alrro>4C,tagUata5 egualead^C ^ ^hvn^of^. 
indi consunta C D ^ averanno li triangoli AC B, e j^msm- 
DBC , intorno gli angoli C , B eguali^ ancora i la- ^ >* 
ti eguali AC;BD, e il lato BC comune» e pe- 
rò eguale in entrambi ; dunque farebbero efii trian- 
goli tra di loro uguab ^ « il che è afiurdo , per- àTnfù/.^. 
che farebbe il tutto eguale ad una fua parte « • « xjTom.^* 
Non è dunque pofCbile , che detti lati AB, AC foffe- 
ro difìiguali , ma erano ambidue uguali ; il che , ce. 

PROPOSIZIONE VII. 

Da i termini del fa medefima retta linea AB //- pj^ 
rate due rette AD > B D concorrenti nel punto D» e 18. 
non fi potrò da i me defimi termini A > r B condor^ 
re altre linee A C , B C eguali alle prime , come 
AC alla AB, e BC a BD, le quali aalla me- 
defima banda concorrano in un punto C diverfi dal- 
r altro D. 

Se 
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E ciò fi ftipponefle pofsibile , o farebbe il loro 
concorfb C fuori del triangolo ^ D ^> e il pun-^ 
to D fuori dell'altro ACB, o pure uno di detti 
coftcorfi C farebbe dentro T altro triangolo ADB . 
Nel primo cafo, congiunta la CD» farebbe eia- 
fcuno de i triangoli A CD » B CD equicrure > fup- 
ponendofi A C eguale alla y^ jD > e la BC egua- 
le a £ D ; dunque 1* angolo ACD farà eguale 
a fntùf.f. all' angolo ADC*^ ma quefto eflendo parte dei- 
fa ABm 6 ^' ^^i^o BDC , farà di cflb minore b , dunque 
' ancora ^ CO farà minore di fi D C> e Taltro BCD 
molto minore del medeflmo BDCy^cvi dovreb- 
be efiere uguale ^ • Dunque non pofibno le ret- 
te uguali alle prime convenire in C fuori del trian- 
golo ADB. Ne meno concorreranno nel fecon- 
do cafo > dentro di efib > perchè prolungate le li- 
nee B Dy BC in F, È faranno eguali^ gli ango« 
li eflemi ECD , CDF, per V egualità de i lati 
JB C, fi D, e nel triangolo ACD, per cffere A C 
eguale ad ^ D > faranno pure eguali gli angoli in* 
temi AC Dy ADC * ; dunque effendo A CD 
maggiore di ECD , farebbe ancora ADC mag- 
giore di CDFy cioè la parte maggiore del tutto ^ 
e jfjhm. 6. ^ ^^^ ^ afUirdo ^ . Dunque non pofTono le rette 
AC, BC eguali alle due ADy BD condotte da- 
gli ftefH termini, concorrere dalla medefima ban- 
da in un punto diverfo dal medeflmo !)• Il che 
dovea dimoftrarli . 

PROPOSIZIONE Vili. 

Se due trUngoìì ABC, E D F Muteranno $ lati 

A B , E D tra ai loro uguali, ed ancora i lati AC, 

»IG. 19. DF uguali, ed in oltre le bafi uguali BC, EF. 

fa- 
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faranno altresì eguali tutti gli angoli corrifponden^ 
ti a i lati ofpojh uguali nelP uno j e nclP altro tri^ 
angolo • 

SI foprapponga H triangolo ABC ^It altro EDF i 
adattate ìnlieme le bafi eguali ^C>J?i^> gli al* 
tri lati uguali fi adatteranno parimente iniieme » 
concorrendo colla cima A nel punto D ; altrimen- 
ti due linee uguali alle prime > concorrerebbero 
in un punto diverfo da quello , in cui concorro* 
no le altre > condotte daimedefimi termini ^ il che 
è impoflibile ^ • Dunque fi adatteranno tutti gliaJVf^/7» 
angoli corrifpondenti , combaciandofi infieme A 
con D, B con E, C con F, eflendo foprappofli i 
lati , che gli comprendono ; e però faranno i det- 
ti angoli uguali *> . II che doveafi dimoilrare . hAjpm.S' 

PROPOSIZIONE IX. PROBL. 

Dato P angolo rettilineo B A C > dividerlo in due 
parti uguali^ 

PRcfo nel lato AB qualunque punto Z), fi tagli fig. io. 
dall' altro lato AC là parte A E uguale alia 
AD^ y^ congiunta DE^y fopra di quefta , dalia ^ ^f 3- 
banda oppoftaaU* angolo dato , fi deferiva un trian- ^ ^^^ 
gok) equilatero DFE^ y indi fi congiunga AF^: ^ ^'r ,^ 
quefta dividerà V angolo dato in due parti eguali » 
perchè ne' triangoli ADF^ AEF, effendo egua- 
li i hti A Dy AE, il lato A F comune > e le 
bafi FD, FÉ altresì uguali, farà pure l'angolo 
DAF uguale all'altro ìB^^jP f ; dunque dalla ret- f Pwf 8, 
XSL AF h divifo per mezzo V angolo dato BAC\ il 
che^ ec. 

PRQ^ 
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PROPOSIZIONE X. PROBL. 

Data una rena terminata A B > dividerla in due 
farti uguali. 

Vtó. &i. OI faccia fbpra di elTa il triangolo equilatero A 
• Frpp. I. ^ CB ^ j e dividafi per mezzo V angolo C colla 
b iv^^/p. retta CE^i ne' due triangoli AC Et BCE efièn* 
do il lato CA uguale a Cjff, ed il lato CE comu- 
ne > e gli angoli , comprefi da elfi , uguali tra di loro , 
la bafe A E farà uguale alla BE ^ , e però tutta 
^ là AB h divifa egualmente per mezzo 9 il che, ec» 

PROPOSIZIONE XL PROBL. 

Alla data retta linea À B , alzare da un punto C 
dato in ejfa t la perpendicolare C F • 

ne ts^* T^R^fo n^Ua medeHma qualunque altro punto D> 
d fyv^ 3« X lì ponga dall' altra parte la C £ uguale zCD^ , 
e ?ff* 1* e fopra tutta la D £ fi formi il triangolo equila- 
f Dimémr cero « DFEf e congiunta la retta PC ^ y farà la 
^ '* perpendicolare ricercata > perchè ne i triangoli 
JDCJF,£-Cf, effondo eguali ilari DC, CE, il Ia- 
to CF comune, e le bafi DFy EF uguali, farà 
g fr0f. 8. l'angolo DCFe^2lo al fuo adiacente ECFs , e 
però amendue faranno retti , e la linea FC perpen*» 
u T^iCL , dicolare alla AB ^^ alzata fopra di effa dal dato 
li. punto Ci li cne^ ec. 

PROPOSIZIONE XIL PROBL- 

Tav. II. Da un punto C dato fuori della linea A B indeg- 
no. %i. finitamente prolungata , tirarvi fopra una perpendi^ 
colare C H, 

Si 
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SI pìgli dair altra parte di tSk linea qualunque 
punto D, Q col centro C, aW intervallo CD 
delbrtvatì un arco di cerchio * , il quale legherà * ^^ 
la data retta in due punti G, JB; indi legata per ^ p^^.^^ 
ratizzo la G £ in H ^ , e congiunta CH^ , iarà e ^Lm-' 
quella la perpendicolare ricercata j perchè eflcn- ^ i- 
do G// eguale ad HE, CH comune a i trìango^ 
li GHC, EHC, e le bafi CG, C£ raggi del cer- 
chio eguali ^ , farà l'angolo CHG egu^e al con- àvefin^u^. 
feguente CHE ^onde 1 uno ,e V altro è retto , e « ^^f- 8- 
laCH è perpendicolare alla retta AB^, tirata- f^M^o- 
ri dal punto C dato fuori di efià ; il che > ec; ' ' '^ 

A VV È R TIME NT 0. 

Bfseftdofi fin qui minutamente citate le pteceién* 
ti fì'opofiTUoni 9 le dimande 9 gli affiomi , e le definii 
zioni^ftimo fu perfino ilfeguitare in avvenire a ci-* 
farle così minutamente 'r perì^ fupponendole ormai 
notiffime, la/cerò , che i principianti le ritrovino 
4^ fi fiejjiy e filo fi citeranno per qualche volta li 
nuove proporzioni t acciò fi rendano fitmiliari ,^ onde 
fui farà fuperfiuo il rinfref carne la memoria , aven- 
done già fatta pratica , e fifiimerebbe troppa pue-^ 
rilitè il continuare di rammentarle a i Geomefri 
già provetti • 

PROPOSIZIONE XriL 



Quando una linea retta EC è applicata fopra di FIG. 4< 
un altra A B > ofarà con ejfa li due angoli di qua » 
e di la retti , almeno la fomma di ejfi farà eguak 
a due retti. 



S Per- 
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lErchè Te fbfle EC perpendicolare ad AB, 
cerco che ne rìfultereb^ro di qua > e di la 
gli angoli r^cd^ ma fé è inclinata), fi tiri dal me- 
defimo punto C la perpendicolare Cu alla data 
zfr$f. 11^ AB *; dunque gli angoii ACD^. BCD faranno 
due retti i ma fi adattano a quelli due retti gli al- 
tri due A CE,, BCE, dunque ancora queiti due 
b A/pm-f. angoli Uguagliano 1^ fomma. di duR retti <> i il che 
dovea dimoflirarfi ^^ 

PROPOSIZIONE XIV. 

FIG. 24. Se al medefimo punto B della retta A B congiunte 
da defira > e da fini/Ira due rette DB, C B . com-- 
prenderanno con, effa due angoli D B x\ , C B A egua-- 
li a due retti sfaranno e fé linee D B » C B per di-- 
ritto fra loro, cioè farmno una fola retta linea 
CBD. 

ALtrimenti prolungata la Cjff,. fé cadefle fuo^ 
ri della retta BDy come in 5 £, farebbero 
e ffùf.ìi^ gli angoli pure E BA^CBA uguali adue recti e ^ 
cioè aUi due DBA^ CB A ^ dunque tolto, di co- 
mune CB Ar farebbero gli angoli EBAi D BA 
eguali , cioè il tutto alla parte i il che e impofli- 
bUe; dunque le rette CB^ BD iono. per diritto 
fra loro , e fanno una retta contìnua ;. il che > ec« 

PROPOSIZIONE XV. 

r 

Seganioji fra dì hro due rette AB, C D »f / pun- 
"°* *^* toE,gli angoli contrafpofii al/a cima, A'ECBEB 
faranno' eguali . 

Erchè fopra h AB flando la C E, fari gli an- 
goli A ÈCt CE B e<*uali a due reta « « e co- 
sì 
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sì ancora U BE fopra la C Z) fa gli angoli BED, 
CEB eguali a due retti, e però eguali alli due 
AEC, CEB'r dunque tolto di comune CEB, 
reiìa l'angolo AEC eguale a BED. Similmente 
fi proverà effere 1' angolo CEB eguale al fuo con- 
trappofto DEA, facendo pure ciafcheduno di 
quefti coir angolo B EDy due angpU eguali a due 
retti; dunque le rette, che fi fegano , fanno gli ai* 
goli alla cima contrappofti eguali; ii che, ec. 
Corollario. Da ciòpuòcomprenderfi^che tutti 
gli angoli fatti intorno al punto del fegamento da 
due > o più linee rette , fono uguali a quattro recti . 

PROPOSIZIONE XVI. 

Di qualunque triangola ABC prolungando un FIG. i^ 
lato B C verfo D , F angolo efi^riore A CD , che ne 
ri/ulta , è maggiore di qualunque delli due intèrni 
opfofii B A C> AB C • 

DIviib il lato AC per mezzo in i?^: congiunta 
5£ fi prolunghi \n,F, pdla E F eguale a 
BE, indi fi congiunga PC. Li triangoli AEB , 
C E F, intorno alla cima E avendo gli angoli egua* 
li a , e i lati BEfEA delP uno eiìendo eguali ai 1*- * *^' '^' 
tìFSy EC dell' altro , ancora gli altri angoli cor-» 
rifpondenti B AE, FCE faranno eguali; ma l'an- 
golo ACD è maggiore della fua parte FCErdan- 
que è madore dell'angolo opperà B AE. Simil- 
mente prolungando il lato AC in G, divifo B C 
per mezzo in H, e consunta AH, £q fi prolun- 
ga in J, di maniera , che HI rìefca eguale ad A H, 
congiunta / C» fi proveri nei trìangoU ABH,Clll 
cflère r angolo ABHcgaHQ ad JCH, di cui ef- 

B 1 fen- 



IO Elementi di Euclide 

fendo maggiore T angolo BCG, il quale uguaglia 
a Fr9f, ^T' ACD* 9 elfo angolo ACD parimente farà maggio- 
re di yljB if; dunque V angolo efterno ACDè mag- 
giore di qualunque intemo oppofto B AC, ABC, 
preib feparatamente i' uno dall' altro . II che , ec. 

PROPOSIZIONE XVII. 

t}ue angoli di qualjivoglia triangolo fono fcmprc 
minori di due reni^ 

DEI triangolo ÀÈC prolungato il lato B C in 
Z), l'angolo interno BAC è minore dell' e- 
^' ' fterno AG D ^^ dunque di comune ag^ungendo 
l'angolo ACBj faranno li due B AC, e ACB 
prefi infieme , minori delli due A CD , « AC B, 
e Pròfìi. la cui fomma effendo uguale a due retti ^ , dun- 
que la fomma delli due interni BAC, ACB è 
minore di due retti « Similmente fi proverà eflere 
A BC,c ACB infieme prefi minori di due retti; 
dunque fono fempre due angoli d'un triangolo 
xAinori di due retri ; il che , ec. 

PROPOSIZIONE XVIIL 

FIO. i;. ^^ ^^^ triangolo ABC il lato A B ^ maggitìre 
del lato AC, l'angolo ACB oppoflo al primo, fo^ 
rh maggiore delP angolo ABC oppofio al feconda 
iato^ 
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ì tagli àz ÈA la parte A b eguale tA AC, e fi 

^ còngiunga CD. Sarà T angolo ACÙ eguale ad 

àTrof.p ^ i) c d , e quefto è maggiore dell' interno ABC^ , 

dutlqùè i' angolo A CD, e molto più il tutto ACB , 

e maggiore dall'angolo AB Ci il che> et. 

PRO- 



L 1 & R a I. al 

PROPOSIZIONE XIX. 

Viceverfa qualunque volta fia P angolo ACB 
maggiore deW angolo ABC in un mede fimo trian- 
golo y farà il lata, oppofio al prima A^ maggiore 
del lato A C oppufto al fecondo « 

PErchè fc i lati fuddettì. foffero uguali , ancora 
gli angoli ACB > ABC farebbero ugu^ * ; * *^ ^* 
i^ AC foife maggiore di AB y farebbe V angolo 
-rf J? C maggiore dì ACB^, dunque effendo ^ C 5 «^ ^*^ »'• 
maggiore dì ABC y bifogoa che ila il Iato A B iti^g- 
^Qrc di AC: il c\^ Cc« 

PROPOSIZIONE XX. 

In ogni triangolo AD Cj fino due lati qualun^ 
que A D , e D C (refi infieme , maggiori del ter-- 
za A C t 

SI prolunghi AD^ ^ pcngafi in effo D B: eguale 
a DC. Congiunta BCfark l'ancolo DCB er 
goale all' angolo £ ^ » ma AC B % maggiore di 
DCB, dunque ACB h madore dell'angolo Bi 
e però nel triangplo ABC ìi lato A B ùrk mag- 
giore di ^C<^; ma ^ fi è uguale alU due lati ^ D / **'^' ^'^ 
DC y^ dunque fono quefti maggior del ter?p 4Ci 
Uche» ec* 

PROPOSIZIONE XXI, 

1$*^ dagli efiremi della iafiBCfi conducano {e ret^ Fia il. 
te BH y QTì , concorrenti nel punto D dentro il 
triangola ABC, faranno le due retff BP,CD 
minori delle due B A > C A , ma quelle ^onterran-^ 
no V angolo B D C maggiore delV angoh B A C con^ 
teismo da quefie^ B j Si 
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I prolunghi BD fitto che concorra col lato A C 
in E : faranno le due B Ai AE nnaggiori di 

a trof. IO. B E ^ , dunque aggiunta di comune E C , fono 
B A,e AC maggiori di B E,ECi e perchè D f, 
con E C fono maggiori di C O », e aggiunta D B, 
fono BE, ed £C maggiori di BD, e CDì dun- 
que le due BA, AC maggiori fono delle due BD^ 

b ly*^ i6. CD; ma. Tangolo BDC è maggiore di CED^ , 
ed h CED maggiore di BAC ^ , dunque BDC 
è ma^olre di B AC i il che dovreva/i dimo- 
ilrare • 

PROPOSIZIONE XXII. PROBL. 

FiG if. Da fé tre Hnee rette A, B, Q , due delle quali 
Jtano maggiori della terza , formarne un triango^ 
lo¥KG. 

V 

NEUa retta D H fi diftinguano le parti F(S, 
GHp FD refpettivamente eguali alle date 
C, Bf Ayt fatto centro in F, coir intervallo FD 
defcrtvafi il cerchio Z) Jr,e fatto centro in G col- 
r intervallo G H fi deferiva V altro cerchio H K , 
e dove quedi cérchi concorrono in K, fi congiun- 
gano a i centri le rette KF, KG; farà nel trian- 
golo FKG il lato FG eguale a C; il lato G K e- 
guale z GHt cioè a A , ed il lato F K eguale ad 
FD, cioè ad Ai dunque fi è fsicto il triangolo 
colle date tre linee; il che» ec« 

PROPOSIZIONE XXIII. PROBL. 

FIC. s«, ideila data ' retta linea AB, al punto A dato in 
ejfif , coftituire un angolo eguale al dato F D E • 

Ti- • 
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Tirata fbtto r^angolo dato qualunque rett^ F Ef 
fi faccia un triangolo con tre linee uguali 
alle date F E , FDy D £ * , in maniera che le due * ^'f' **• 
^ fl , ^ C uguaglinq le due ED, DF^ e la fi C 
lia uguale alla F E; h inanifefto , che V angolo 
BAC farà uguale air angolo dato FDE^. Dun- ^ ^' ^ 
que farà fatto ciò » che era propofto « 

PROPOSIZIONE XXIV. 

> . 

Se due triangoli A B C > Q E F averanm due léh 
fi A B > AC uguali alli due DE» D F , y i^k0 
il//' ^//ro rifpetttvamente , Wi? /' ii^^o^ BKQ fia 
maggióre JiED¥ , la bafe B C yjrrà 4iltresì mag- 
giore della knfe E Fv 



NEUa linea v^ 8 coftituircafi al punto A Tafl- 
golo 5 v4 G eguale ad JfD/^ e ,efattala-rfGc f^-ffij. 

eguale alla DF , fi congiuoga BG, la quale farà 
ad .£/* uguale ^ } e iè il punto (? cade fopra ia^ jy^. ^^ 
retta BC, è ichhuro» che farà jff(? minore di <0 C^ 
fiflendo lina fua parte ; fé cade fopra » ei&ndo le 
due AG^ BG minori delle due AC^ BC:^, «d^^,.^,^ 
jelTemlo eguale A4Ì ad AC, perchè, icìafcuna 
dd eife uguaglia D F, dovrà eflere B G minore di 
B€^ fé poi il punto G rìefce al i3i focto, con- 
giunrta CG^ farà il triangolo ACG equicrure , on- 
de V angolo ACG^ farà eguale ad AGC f > ma f iv<^. f. 
l'angolo BGC h maggiore ^i AGC^t confeguen-* 
temente di ACGy ^ molto più di 8 C(r, dunque 
BC h maggiore di BG^^ Però (èmprè eflèndo g xy^^.i^^, 
jBC di BG marbré ^ farà pure maggiore ài EFi 
ti che , ec* 

B 4 PRO- 
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PRpPQSIZIO NE X^V. 

« 

S^ il irian^alo ABC ha li due lati AB, AC 
eguali a quelli E D , D F del iriangolo D E F, mr 
la hafe Y^<Z fia maggiore iella bafe EF, Fanjgoh 
l^AjC//irà ^ffrf maggiore deip angolo E D F . 

Erchè 'fe' ancora li due angoli BACf EDP 
foSfto uguali , fa;:ebberp le tjafi BC, E F e- 
a Tof. 4. guali * { e £e foflfc B AC minore di EDF, fareb- 
be jP C minore di £ jF contro y ìpocefi ^ . Di^ilque 
b Pf.^ 14. ^ ^ ^^ maggiore 6ÌEDF. 

J^ I^ p P p S I Z I O N e XX VI. 

r 

FiG. 31. ^^ ^ ^^^ triangoli ABC, DGEì fi due angoli 
B,.C dell* uno fono .eguali a gli angoli DGE> 
GÈ D delP altro , ed un lato intercetto fra i éktti 
angoli B€ljta eguale al lato Q-E interpolo fra gli 
altri due angoli del ficondó, eguali a quelli delpri^ 
mo: pure un lato AB oppofté ad uno di \^an^ 
goti C , uguagli il lato D G oppofio aft angolo E «- 
guale ad e fio C ; fitranno gli altri lati deW uno égua^ 
li a quelli deli^ altro , e P angolo rimanente al ri^ 
manente , e tutto il triangolo frìmp a tutto il ficon^ 
Jhfarò uguale. 

IMperocchè quando BC uguaglia GEp&WM 
foffe aQcoi}aCi4 eguale ad ££>^ ila uno di efli 
per efempio EO maggiore dell' altro C Ay « ta- 
gliandone ffì uguale ad A C, congiunta (? // » riuici-* 
rebbe l'angolo EGH ?gash aU' angolo B ^> ma 
quefto fupponevafi eguale a /)(?£. dunque U par«» 
te ÈGH farebbe uguale. al ftitto DG E; il che è 
impoflibile ; erano dunque eguali ancora i lati CA > 

tED, 
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e EDp ^ ^onfegoentemcAce ancora B4 era iigu4- 
U a GD, e T angolo A all' angolo G^/)£> e tut- 
to il triangolo a tutto il trian^lo ^ • S? poi fola- a fr^f. 4. 
mente fi fupppnciTe il lato A ff aguale z DGt 
farebbe ancora B C eguale a (? f i altrimenti fp fof- 
iè uno di eflìi per efempio ^JS, maggiore ^iBC, 
pofta G I eguale a J? C , farebbe V angolo G / D 
eguale a fiC^*,ma GID e maggiore di GEO^^^^-^^i 
dunque BCA non farebbe eguale a GED, con* 
tro r ipoteii ; bifbgna dunque , che ancora i lati 
J? (7, GP ijano eguaji > e perp ancora ACzDE% 
e r angolo A all' angolo GDEy e tutto il triatV' 
go}9 a tutto il triangolo; Il che ec, 

PROPOSIZIONE XXVU, 

^r due rette linee A B , C D fono fe^^te da un 'IO. i^ 
sltr^ EF,/» mani fra che gli angoli alterni A.EV, 
PFE* di qui, e di là ri^ff^no eguali, ejfe linee 
A B / C D faranno, parallele f , 

PErchc , fé prolungate conveniflèro in un pun- 
to (?, dovrebbe T angolo eftcrno ASF ef- 
ière maggiore deir interno /) jF£^ 5 ma gli è c- 
guale» dunque non convengono efie rette AB, 
CD in verui^a parte f e però fono parallele cj^*'/''?*' 
il che eCf 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

Parimente faranno parallele k rette AB f CD^ pi©. }|, 
Je J' angolo efiemo A GB farà eguale aW iptfrnQ 
pppofio dalla medefima parte C H G ; owent ^fi lì ^ 
due interni dalla ftefa handa AGI}^ CHQ/#* 
no aguali a due retti . 
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IMperoqcKè iti tal cafo farebbe T angolo HGBf 
il quale uguaglia AGB^\ eguale a CHG al- 
terno : ficcome cflendo HG B con AG H egUale 
hPrùp it, * ^^^ rettì^ , fc fonò AGH^ CHG pure a due 
retti uguali , biibgnerà fia HGB eguale al detto 
CiF/G alterno ; dunque le rette A B yC D in qua- 
lunque di quefti due cali debbono eifere parai** 
cM^i7.1ele<^, U che ec 

j4 rK£^ T I M E NT 0. 

Servendo/i Euclide nella feguente Propofizìòne del 
fuo AJioma , da noi pojlo nel numero viiu in cui 
Jicefi, che fé due linee rette (iano fegate dà una 
terza , in maniera , che da utta parte ne rìfulti- 
no due angoli interni minori di due retti , e dal- 
l' altra banda ' m^giòil , prolungate io infinito 
quelle due rette dalla banda, ove fono gli angoli 
iminori» dovranno interne concorrere; ed avendo 
ivi indicato f di doverne in queflo luogo dimoftrare 
la verità > ed evidenza di quefio Affioma > ne a^ 
Surra auì una prova addotta dal P Clavio , ejpofiti 
però pi» Brevemente , che fia po0ile • 

L Si offervi primieramente > che fé Jopra la retta 

FIO- |f BH eretta una perpendicolare BP, la retta PX 
ton effa ^^[furà nn angolo acuto BPX, le at^ 
tre perpendicolari R O , T S erette Jopra la mede- 
finta BH, ^d dia fie^^Ji terminate ^ vanno de* 
crefcendo » imperocché condotta la B(l perpendico^ 
lare foprà la ì? X {che cadere dalla banda delPanr 
golo acuto , dovendo li due angoli B P Q^, B Q? ej^ 

i/Hf.tj.Jere minori df due retti ^y e non un retto ^ ed uno 
attufi mi triangolo Q^B P ) indi /opra la BH con^ 
dotta la perpendicolare C^K, e laKS perpendicolu^ 

re 
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re alla VX, e la ST perpendicolare alla BH ec^ 
è manìfeftoy che faràB P maggiore di BQ^, e qae- 
ftaBQ^ maggiore di QJt , e la Q^R maggiore di 
RS,f la RS maggiore di ST ec. * efendo oppofte ^ ^^f^9' 
air angolo retto , che ì il maggiore angolo in qua- 
lunque di tali triangoletti • 

IL Similmente facendo la retta VXfopra la ST 
perpendicolare j BH, l'angolo ottufo TSP, /^ aU 
tre perpendicolari (^R > P B ec. condotte fopra la 
ftejfa B H , dalla banda di quefio angolo ottufo , fi 
fanno fempre maggiori , e fendo S R maggiore ai S T, 
e R Qjnaggiore ^/ R S , e QJB maggiore di R (^, 
r BP, maggiore di QB, come nel §. antecedente. 

IIL Quindi ne fegue , che e fendo fopra la retta 
B T alzate due perpendicolari TS,BZ, tra di loro 
uguali , connefa la retta S Z ,farà gli angoli S Z B , 
Z S T ambidue retti; perche fé uno di effifofe acu^ 
$0 , pure ottufo, le dette perpendicolari ZB , S T 
non farebbero uguali , ma decrefcerebbero , fi fa-^ 
r ebbero maggiori P una delP altr9 ,come ne^§.^pre^ 
cedenti fi è dimoftrato • 

IV. Ciòfuppofto :fe la retta A P fega le due P D, 
AL in maniera, che gli angoli APD, PAL r/r-» 
fcano minori di due angoli retti , dico che prò-* 
lungate te rette P D > A L dovranno verfo quella 
parte concorrere . Imperocché verfo P angolo acuto 
AVD tirata lu perpendicolare AB dal punto hfo^ 
pra la VX) , fi prenda nella A L qualunque punto 
E, e fopra la KB fi tiri la perpendicolare Et , in- 
di prefa E K eguale ad AE, e prodotta E M egua-- 
le ad EF, congiunta KM farà ancor efa eguale 
ad AF, e F angolo EMK eguale al retto AEE^ . 
giacchi li due lati E|Ci BM fono eguali alli due 

AE, 
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A£> EF intorno gli angoli- eguati alla cima E ; 
però prefa F G eguale ad AV farà eguale adhìK, 
e Congiunta GK farà pure angoli retti con la AG , 
come fi cava da ciò, che fi è dimofirato al nuzn. III. 
mentre le rette MK, ¥GJòno eguali, e per pendi- 
colar i alla retta F M . 

V. Qufndi fé alla AK, fi prenderà eguale la KL, 
fd alla AG fia eguale la GH » prolungata GK in 
Nf in maniera , che uguagli la Gìi> congiunta LN 
fi proverà fimilmente eguale ad AG, e l' angolo N 
retto come A G K > ^ congiunta L H farà pure per^ 
pendicolare alla AH; e ponendofi L C egaale ad 
AL , ed HI uguale ad AH, congiunta C I Jirà 
pure alla medefima A I perpendicolare • 

VI. E percbi prefa F G eguale ad A F > e GH 
eguale ad AG, ed HI eguale ad AH, e così prò- 
feguendo, verrà una volta la Al maggiore della AB, 
e così la rftta BD rimarrà inclufa dentro il trian^ 
golo A I C !, dunque prolungata /^ B D dovrà ufci-- 
re fuori dello fpazio finito di q uè fio triangolo ; e no9 
potendo concorrere con la bafe I C , perchè ejfendo H 
due angoli D B I , C I B eguali a due retti , le rette 

4 iTùf* 48. BP , IC fino parallele * > dunque converrà la BD 
col lato AC in Vie però le rette P BD , Ahfe-^ 
gate dalla A^ , dalla A B con due angoli minori 
di due retti , prolungate ver fi quella banda , necef 
fariamente infieme converranno in V . // che dovea 
dìmofirarfi. 

PROPOSIZIONE XXIX, 

Sigandofi due linee parallele AB, CD da un» 
WG. jj. ^^^^^ £ p ^ faranno li due angoli interni da qua- 
lunque parte 9 come AGH, ^HG eguali a dua 

ret^ 
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retti 9 e P eftcricre B G E uguak ali* interm oppo^ 
fio dalU medefima parte GHD^egli alterni D H G, 
AGH tra di loro uguali^ 

PErchè, fé gii interni AGH^ CHG non fbfle* 
ro eguali a due retti , o farebbero eiiì » o li 
fufleguenti BGH, JDHG, minori di due retti > on- 
de non farebbero le rette AB ,CD parallele > ma 
converrebbero inlieme * * Dunque debbono eflTere^^'^JJJJ**' 
li due angoli interni da qualfivogiia parte eguali iimjir/«r# . 
a due retti i ed a due retti effendo pure eguali 
tanto li due EGB , BGH, quanto li due AGH, 
BGHfÙLtk qualunque di quefte coppie uguale alli 
due interni DHG, e BGH; e però tolto di co* 
mune eflb BGH, rimarrà DHG eguale > si alfe- 
fternó BGÈ, come air alterno AGH; H che &c. 

P.ROPOSIZIONE XXX. 

Se le rette A BXD /iranno parallele ad una ter^ pio. ^f. 
2tf EF > faranno pure tra di loro parallele . 

PErchè fegandofì tutte e tre da una retta ùK^ 
ne punti G, Ht K, l'angolo AGK , farà e- 
guale air alterno GHF^, e quefto eguale all'in- bFrcf.t^. 
temo oppofto DKH\ dunque U due AGK,D KH, 
che fono alterni tra le due rette A B,CD , faranno 
uguaU } e però quefte rette faranno parallele tra di 
loro e , efìendo ciafcuna parallela alla medefima e Fraf. %t 
terza £Fi il che doveva dimoftrarfi « 

PROPOSIZIONE XXXI. PROBL. 

Per un dato punto H tirare una linea C D pa^ fig. 3v 
rallela ad un altra linea data AB» 

Si 
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I tiri da efib punto fopra la data linea A B qua** 
lunque retta ^C;indi all' angolo AGH fifac- 
ifr^fij. eia eguale l'angolo (?///)«, farà la retta DHCfZr 
b troprij. rallela alla data AB ^ì il che doveva efeguirfì. 

PROPOSIZIONE XXXIL 

In qualunque triangolo ABC % prolungando fuo^ 
FIO. }6. ^; ^^ i^^^ B Q ^^ o^farà Pungolo ejterno AC D 

<^m/< alli due interni oppofii CAB, CBA prefi 
in/teme : e tutti tre gli angoli di ejfo triangolo CAB» 
CBA> BCA intemi fono eguali a due retti. 

r fròf. ji. Ql tiri dal punto C la retta C E parallela zAAB^i 
C^ farà r angolo y4(7£ eguale all' alterno C^iff, e 

ti Tff. 19. l' efterno ECD uguaglierà T intemo oppofto ABC^i 
dunque T angolo ACD è uguale a tutti due gì' in- 
terni oppofti CABf CBAi e tanto a quello, che 
a que(H due aggiunto T angolo rimanente intemo 
BCA, fono li tre angoli interni CAB,CBA,B CA 
eguali alli due A CD, B CA, li quali ugu^liano due 

e M^tj. ^^^^ ^ * P^rò li tre angoli interni di qualunque trian« 
golo uguagliano due retti ; il che ec. 

PROPOSIZIONE XXXnL 

no. };. Le rette AC, BD, che congiungono dalle fie fé 
parti li termini delle rette A B, CD parallele ^ ed 
uguali , riefcono ancor ejfe uguali , e parallele , 

I connettano colla retta (7^ gli angoli oppofii» 
f faranno intomo a gli angoli ABC, BCD u- 
f Trùp. 19. gualt f , eiTendo alterni di due parallele» il lato AB 
eguale al lato CD, ce il Iato CB comune, dun* 
g trùf.4. que le bafi AC, BD fono uguali g ,e gli altri an- 
goli corrifpondenti BCA, CBD pure faranno e- 

guali 



S" 



L I B R o L. . . 31 

gHali^e però, eflendo alterni > le Aefle rette AC 9 

B D fono parallele » Dunque ec, ^, jv^^. ^y. 

PROPOSIZIONE XXXIV. 

Vi^ quadrilateri , // cui lati oppoJH fono paratie^ 
li f e però fbiamanfi Paraìleloghammi « fome 
ABDC, gli oppofii lati fono fempre eguali, e gli 
angoli opponi eguali » e da un angolo aW altro oppO" 
flo tirata la BC, cbf dicefi fuo Diametro» rimane 
dttto fpaùo divifo in due triangoli eguali ABCk 
DCft. 

IMperQcchè tali triangoli hanno due angpU eguali 
a due angoli > ed un laro comune £C> eflendo 
gli alterni ABCBCD eguali > e gli alterni ^C^ a 
CRD pure eguali ^ , onde le bali AC, BD faranno ^ ^' *>• 
uguali , ed ancora gli angoli oppofti A , D uguali fa- 
ranno, e gli altri due ABD^A CD > e tutto il trian- 
golo ABC air altro DCB<^, e però il parallelo- <^ '^^^*^• 
grammo dal diametro BC k divifo |per mezzo ^ il 
che ec 

PROPOSIZIONE XXXV. 

Li parallelogrammi ABCD^ BCFE, Jopra la p,^ - 
fteffa bafe B Cfra le medefime parallele B C , AF 
defcritti 9 fino tra di. loro uguali % 

IMperocchè il lato ^JD> ed il lata^F effonda u- 
guali al medefimo oppofta B Q ^> fono uguali d ]y«^. j^ 
tra loro » ed aggiunta la cpmune D E > fari A E u- 
guale a DFì ed AB uguaglia PC ^, e V angolo 
BAE k egualQ ^CDF^» dunque il triangolo AB E 
è uguale all'altro CDF\t tolto il comune D(?£> 
iaranno eguali i trapeziii4Z)G^f jC(?£/^iindi ag- 

giun- 
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giunto air uno , ed all' altro il triangolo BGC , farà 
il parallelogrammo A B CD eguale ^r altro BCFEì 
il che 4ovea dimoilrarfi . 

PROPOSIZIONE XXXVL 

Sepdi li parallelogrammi ABCD,EFGH,rra 
no. jp. h fiejfe parallele A H , B G difpofii faranno fopra e* 
guati bafi B C » F G > faranno pure tra di lor$ e^ 
gualik 

PErchè tirate le rette B E, CH, riufciranno an- 
cora eflè parallele ? eflendo le parallele BC, 
' ^^ EH uguali y pacche tanto quefla^ che queUa è u- 
guale ad FG ; dunque BCHEh un parallelogram- 
mo eguale za AB CD, per eflTere fu la fteifa bafe B C , 
h Prèp.if. ed eguale pure ad EFGH ^» con cui ha la ihede*- 
fima bafe EH , fra le ftefTe parallele AH, VGipe^ 
rò lì detti parallelogrammi A BCÙyEFGH fono 
tra di loro uguali $ il che ec. 

PROPOSIZIONE XXXVII. 



r 



/ triangoli BD d B E C conjii tutti fu la mede- 
fima bafe B C, ^ tra le flejfe parallele B C > A E, fono 
pute tra di loto uguali. 

Mperocchè tirata la jS^ parallela a Ci) » e la 

Ctì parallela tl BE, nt rifultaoo . due paralle- 

Idgramtoi A7lCD,EBCH, li quali fono fii là ftef- 

fa bafe , e fra le medefiine parallele , e però ibno 

tra di loro uguali ^ ; dunque li triangoli B DC, 

e Mf».}4* BECthe fono la mete di efli pàrallelogranuni <^ » 

d Af»m.j^. fono pure tra di loro uguali ^ ; il che ec. 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XXXVIIL 

Li triangoli B CD, F H Gfofra eguali hJsBC, 
FG difpofiifra le fieJPe parallele BG, UH, fono 
pare tra di loro uguali • 

Condotte le rette BA parallela a CD, ed FÉ 
parallela a GjF/>rìefcono due paraUelogram- 
mi ABCDyEFGH fopra bafi eguali coitituiti, 
e fra le medefime parallele , che però fono fra di 
loro eguaH^^ dunque ancora detti triangoU, che ^ p7Ì|>' J4. 
fono le loro metà ^> fono pure tra di loro uguali^ ; cAgom.^ 
il che ec. 

PROPOSIZIONE XXXEX. 

Se due triangoli B AC,BDC cojlituifi /opra la ^^^' ^-o- 
fiejfa bajè B C , ver fi la medejtma parte , fino uguali 
tra Icroj la retta AD, che le loro cime con giunge ^ 
riefie parallela alla bafe B C • 

ALtrimenti » fé non gli fufle parallela, fi tiri ^ £ 
parallela zBC^ la quale fe^ il lato BDfly- 
pra>o fottola cima D,nel punto E. Congiunta la 
retta CE riufcirebbe il triangolo BEC uguale a 
BAC^yC però uguale all' altro triangolo 5 D C, on- ^ ^"^ ' ^^* 
de la parte farebbe uguale al tutto i il che è im- 
poflfibìle ^i dunque la ^D era parallela alla bafe tjjjìom.^. 
BC, come dovea dimoftrarfi» 

PROPOSIZIONE XL 

Similmente fi fipra due portoni uguali BC,EF fig. 41. 
della medejtma linea ^Y^fiano cofiituiti ver fi la me- 
de fima parte due triangoli uguali B AC, ED F, Ai 
retta AD ycbe connette le loro cimCf firà paralle- 
la a ìi^ . C S^. 



\ 
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e tale non fofTe > tirata \z AH parallela ì BF 

> fegherebbe il lato ED in H , Ibpra , o focto la 

cimi Di e congiunta la FHt farebbe Ìl triangolo 

• fr»t- j8- £fif tigu^ile ad ABC*, e però uguale ad ED F, 

''^^^'••*ilch« è affufdob} adunque non altra linea, che 

Ui AD condotta dal punto ^ può eiTere paraUela à 

BFia che ec. 

PROPOSIZIONE XLI. 

FIG. 39. Se // paratleiogrammo k^CD ha la Jleffa hajè 
B C col triangolo B E C » dfp fio fra le ftejfe parala 
tele B C , A E > jarà il parallelogrammo duplo di 
detto triangolo \ 

IMperoccKè tirata la retta B D , faranno li trian- 
goli i7 DC> B £Cugualic adunque eilètido A BCD 
i fr»f }¥ duplo dìBDC^i farà pure duplo di £ £ C ; il che eò. 

PROPOSIZIONE XLIL PROBL* 

Ad un dato triàngolo ABC fare un parallelo* 
FiQ» 4>* grammo eguale F E C G Po» «1? angolo uguale ad un 
éat9 I>« 

DAI puntò A eoftdottà la fetta A G parallela 
alla baie BC> e quefta per nnezzo dtvifa in E, 
e jy«/.i|« fi faccia l' angolo Cf^UgUale al dato Z) «, e con- 
dotta GG parallela ad EFì farà il paf^lielogram- 
mo FBCG al dato tààngolo ABC uguale j perchè 
tirata la ratta A E, tlTendO uguah U bafi BE,£Ct fo- 
no Uguali li triangoli BAB,BAC* e però là . à ^4 i? C 
duplo del ttiàAgolo A BG, di cui efl'endo ancora du- 

fA»^.4T. ^JO il parallelogrammo iJ'fiCff f, farà dunque al 
trìar.gO 3 yl fi C uguale il detto p;irallc Ic^r attimo • 
coti i' aogoio C£^ uguale al dato Di come era da 
farli . PRO- 
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PROPOSIZIONE XLIIl 

« 

I» Ogni parallelogrammo ABC E » condotto il dia- fig. 4^ 
metro AC, e per qualunque punto Cx éi ejfo eonr^ 

dottelereetelGF.HGKparallek a' lati AByBC^ 
faranno li parallelogrammi B I G K > H G F E ( chr 
fi chiamano Complementi ) tra di loro u^ 



IMperocchè eflèndo tutto il triangolo ABC ugua- 
le ad AEC, ed il triai^olo AKG uguale ad 
AFG, ed il triangolo GIC uguale a GHC^, fa- « '^^•34. 
rè il rimanente fpa2io ìB/GÌl uguale al rimanen- 
te HGFEi il che ec- 

PROPOSIZIONE XLIV- PROBL. 

Ad una data ritta G F , nelP angolo dato V, ap- 
plicare un parallelogrammo H G F E > uguale ad un 
dato triangolo L • 

SI facck Un parallelogrammo ÌG KB uguale al 
detto triangolo L neir angolo IGK uguale al 
dato /)^> e poftd la data GFj^ct diritto al lata b 1^0^42. 
76, fi compifca il parallelogrammo KG FA, e fi 
tiìi il diametro AG^ che prolungato concorrerà 
col lato BI, in C^y t condotta CE paralleli ad cjiffiom.8, 
AB, fi prolunghino ad eifa le rette KGi AF in 
H, Eì fari il parallelogrammo H G FÉ un compie*^ . 
mento uguale all' altro IGKB <^> e però uguale al d Tr9f^ ^y 
dato triatigolo Li ed applicato alla data retta G/^» 
con Tàngdo H6/^ uguale ad tGlC^t però ugua- 
le al dato angolo D i il £he dovea farfi » 

PROPOSIZIONE XLV* PROBL. 



Alla data retta FG applicare un paraUelogranf* fig. 44. 

C 2 mo 
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moGF KL , eguale ^d un dato rettilineo A B C D» 
con un angolo uguale al dato £ • 

• 

I rifolva il rettilineo in ttìzxigo^ABD^BCDf 
> ( ed in più altri, le avefTe più lati ) . Indi nel 
dato angolo E facciafii, applicato alla retta FG il 
FTfif.^^ parallelogrammo FGHIt uguale al triangolo ABD ^9 
e prolungata la retta GH > fi formi nell' angolo IHL, 
applicato alla retta /7/, il parallelogrammo Z/// IT 
eguale all'altro triangolo £CD{q cosi proiegaiC- 
ca/i f fé vi fono altri triangoli annefli ) è manifc'- 
fto, che tutto il parallelogrammo GFKL, appli- 
cato alla retta GF, nell'angolo FGH uguale ad E, 
farà uguale a tutto il dato rettilineo > efTendo la 
prima fud parte uguale al primo triangolo» e la 
feconda al fecondo ec. il che ec« 

PROPOSIZIONE XLVI. PROBU 

Sopra una data retta linea A B defcrivere il fu9 
quadrato ABCD* 

I al2i dal punto A fopra la data AB la pcr- 
> pendicolarc A D , uguale alla medefima yi B , 
e fi tirino D C parallela za AB , e BC parallela 
alla AD . Saranno i lati oppofli uguali , ed an* 
Cora gli angoli oppofli uguali, efTendo quello pu- 

b?f*^.34. re un parallelogrammo^, dunque eflendo uguali 
ABi ed AD, faranno pure tutti i lati uguaJi,e 
tutti gli angoli retti , perchè le parallele avrendo 

e Prof. 18. gli a igolì interni uguali a due retti e , ficcome è 

retto r angolo BAD, così pure è retto A BC,c 

di>^>.23. ^^^^ CD^; però ABCD è un quadratoci, che 
dovea farli fopra la data AB. 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XLVII. 

In qualunque triangolo rettangolo ABC, il qua^ ^^' ^^ 
drato B D E C defcritto fopra il lato B C oppofio al;- 
P angolo retto , uguaglia li due quadrati ABFG, 
A CI H 9 defir itti /òpra glialtri duelati AB, AC, 
contenenti t angolo retto A . 

SI tiri la retta ALM, parallela agiati £D,C£i 
e ccxidotte le rette / C> ^ Z> > congiunto Tan* 
f lo ABC ali* uno, e all'altro de' retti uguali FBA » 
ìD jff C, farà r angolo FBC uguale all' angolo ABD, 
ed il lato FB eflendo uguale al lato ^i?, ed il la- 
to C 6 uguale z BD, faranno li triangoli FBC, 
AB D uguali i ma eflendo C A per diritto con la 
GA > mercè li due angoli re^ti BAC, BAG/ù trian* 
golo /* fi C ha la fteffa bafe col quadrato ABFG, 
ed è tra le medelime parallele > onde A BFG h il 
duplo del triangolo FB C^ » e /imilmente il parai- » frof.i^\l 
lelogrammo BLMD è duplo del triangolo A BD; 
dunque il quadrato A BFG è uguale a BLMD. 
Parimente condotte le rette IByAE,Ci troveran- 
no usuali i triangoli ICB ,ACE, di cui il dop- 
pio lacà uguale > cioè il quadrato A C/JF/uguaglie- 
tk LM ECi e però li due quadraci de' lati AB , AC 
faranno uguali al quadrato del lato V C oppofio al^ 
r angolo retto ; il che era da dimoftrarfi* 

PROPOSIZIONE XLVin. 

Viceverfa ^fe il quadrato del lato B C uguaglia 
li due quadrati degli altri lati AB y AC del trìan- ^^^ ^^ 
golo B AC, farà r angolo CAB oppoftoal latoBC 
necejfariamente un angolo retto » 

C 3 Im- 
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IMperocchè dal punto A tirata U perpendicola- 
re ^Z) Topra il lato AC, e tagliando effa AÙ 
Qgaale alla A B, congiunta polpa C D» fari il qua- 
drato di elTa CD uguale alti due quadrati di ACt 

.pr»^4T.e di AD^, cipè di AC, e di AB, eflèndo fatta 
A D uguale ad AB; dunque il quadrato CD è u- 
gualc ai quadrato BC,cd il lato CD uguale alla- 
to 5Cne' triangoli v^2)C,^ fi C, in cui il lato pu- 
re y4Z)uguagUa il iato A3, ed il lato AC è co- 
mune 'ad entrambi; dunque l'angolo retto CAD 

h fr»f»/.t. è uguale all' anmAQ CAB^; e però quefto pure ò 
retto . pnde elfo trìap^Io CABk rettangolo» co- 
me dovea dimpArarlì » 

E L E xM E NT I 

DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE. 

L I B R O II. " 

DEFINIZIONI, —• • 

I. parallelogramma rettangolo di- 

lì contenuto da que' due lati , cht 

IO d' iatomo air angolo retto . 

Così ^endo fi nominerà il Rbt- 

^^^ jjj^ .«NGotoABC,flA' ABf»BC(o 

FiG ■^"'* quelle due linee difiinte ,o congiunte infieme» 

■ *'■ è /* una partf deli' altra ) dovrà intender fi il fmralle' 

logrammo A B C D fatto da tati lati AB» « B C con^ 

giuw 
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giunti infime éi angolo retto, i ^' qiitdi lati fono pur 
re uguali gli oj^p*fit C D | f D A faralkli a^ due 
primi . Ed intanto di(efi efo Rettangolo contenuta 
da tjfi lati, perche fé in parti uguali f um^e p al^ 
tro s' intenda dmfo ^ per efimpto AB in 4 partii 
BC in 3. il prodotto del mimerò delle parti di AB 
nel numero delle parti B C > (ompone il numero d^ 
quadratelH , i quali eomptfeono In fuperfieie di ta^ 
U rettangolo X come 4, muliiplicato in i.farò dodici 
quadratini di eia/euna particella dt^ latip li quali 
riempiono il rettangolo AB CD» 

II. In.Qgw rQttan|[olo W i7CZ>prc(Q uno de^rct* WG. 4% 
tangoli intorno al diametro i come 4 EFH» con li due 
complementi FB,fP,QÌQè lo fymo A BJFG Or 
£ chiamerà Qnomonk« 

PROPOSIZIONETt 

Se di due rettfi hB,eC»P unafiafegata in pie par^, rq, 4,. • 
//AE>EF>?Bi il rettangolo (omprefo da ejfa C^e 
dalP intiera A B , ^ uguale alla fomma de^ rettangoli 
contenuti da eJfaQtt da jiafcb^um di tali parti « 

IMperocchè «Ila ft^fl^ yf 9poftj| ad iui^lp Tctt0 
.UBO uguale alla (7, e coonpiuto il rettangolo 
ABDG* fi tirinQ da' punti E, i''» che dividono 
•efla AB,U rette BH» FI parallele a BD;i ma- 
nifèfto. che A'BOQ uquagUa li rettangoli in éd^ 
coTiprett FBOl, EfìHtMEHGi ma quello è 
contenuto dalla ÀB> 9 dalla BD uguale a C» « 
queftfaliH fi contengono dalle ^$mFBiFEiAB» 
9 doUe rette fi» EH ugaali a /^Z)«e per^ uguali 
alla fteiTa Ci dunque il rettangolo contonu'o d»!* 
ì iotièra AEtQ dall» C > uguagliai U (oinmA de' re^ 

C4 tm- 
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tangofifam dalla fteiFa C>e da ciafcuna delle par- 
ti AEyEFyF'B deir intiera ^^; il che era dadi- 
moflrarfi . 

PROPOSIZIONE IL 

* 

^^"^ ^''' . Seganàofila retta Kh in due farti AD, SD, il 
quadrato di tutta A B G F uguaglia i rettangoli di 
ej/a AB in ciafcheduna parte AD, BD, 

iJ^rchè. orata jD//paralÌeLa al lato AFt refta 
efiò quadrato divifo appunto in due rettan- 
goli, Tuno FADH, contenuto dalla -4jF(che u- 
gu^lia^ B)e dalla parte ADiVàltroDB GHconr 
tenuto dalla BG ( pure uguale sd A B) e dall' al- 
tra parte D B ; fioche ei^ndo il tutto uguale ajla 
fbmma delle iiie parti, il quadrato AB uguaglia 
i rettangoli di^ j^ in JlD, e di effa^B in BDi 
il che ec, 

PROPOSIZIONE III. 

Pj^ j EJfendo pure figata la AB nel punto D , // ret- 
^ * t angolo di tutta la AB nella parte AD uguaglia il 
quadrato di èffa AD, col Rettangolo contenut0 da 
amba le parti AD, e BdJ 

SI alzi perpendicolarmente ad ^JB la retta -4 jP, 
uguale alla parte AD, e compiuto il rettango- 
lo AFGB , che è contenuto da tutta la ^j9 , e dal- 
la parte AD, fi nii h DH parallela ad AP: farà 
F.ADH il quadrato di ^D, edHDBG.il rettan- 
golo contenuto dalle parti AD, BD(^ effendo HD 
uguale ad AD); dunque eflèndo'il rettangolo di 
vi D in -45, cioè yi/'G B, uguale a quefti due fpa- 
2x1, è manifeflo, che uguaglia il quadrato AD^ 
ed il rettangolo ADB . PRO- 
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PROPOSIZIONE IV. 

E fendo la retta AB divifa in C, // quadrato dì ^^^ 
tutta la AB è uguale a^ quadrati delle parti AC, 
CB, f^ a^due rettangoli contenuti da eje parti , cioè 
da AC in CB. 

DEfcrìvaii eflb quadrato ABDE,^ tirato il dia^ 
.metro BE v$n^ fegato in G dalla CF pa- 
rallela «il Iato BOiC il tiri per G la HG I paral- 
lela ad AB. Effendo i lati AB^AE uguali, F an- 
golo AEB uguaglia l'angolo ABE^y^, cui pure^i f- '^ 
^ eguale HGE^, dunque fono gli angoli GEH,h ap. ?'* 
ji7G^£ uguali, e però EHGF è il quadrato di HG, 
cioè di AC; fimilmente CQIB fi moftrerà cflère 
il quadrato dì Cj9,come ancora può dedurli dal- 
l' effare tutta laf C ugualQ ad ^jB, e la parte FG 
ijguale ad AC, e però la nmanente GC uguale a 
CB. Li due complementi ACGH, FGJD fono 
poi contenuti da lati uguali alle parti A C , CB . 
Dunque efiendo il quadrato AB DE uguale alli 
fpazii^HGF, CGJB^ACGHyFGlD, è mani- 
fedo, efTere uguale a' quadrati delle parti AC,CB, 
ed a due rettangoli contenuti da eilè parti ; il che 
tra da dimoftrarfi • 

CoROLLAaio . Li rettangoli , che fi fanno intor- 
no il diametro d' un quadrato fono quadrati , come 
ii è dimoftrato EHGF effere quadracQ di ^C, 
' ed IBCG il quadrato di BC. 

PROPOSIZIONE V. 

Se la retta AC ^ divi/a per mezio in B, ei^^^y^ 
in (arti di/uguali nel punto D , il quadrato delta 
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metà di efa BC è ugéale al rettangola delle farti 
difuguali 'AD,DC,€ol ^aadraio^ del pgmento m^ 
te f medio BDt 

^I deferivi il quadrato di efla BC, il quale fii 
) BCEF, e draroil diametro CF, ii conduca 
la DH parallela a C£, la quale f.ghi il diametro 
in Cr ,e fi tiri per il punto-(j la retta JdiC, con- 
corrente co* laci CE f BP in /, Z, e con la A K^ 
parallela a detti lati in KJSilkk U rettangolo (?/£// 

• 43* i« eguale a BDGL^^cd aggiunto di comune il qua-* 
drato DGlCf farà DCEH uguale al rettan«>lQ 
BCIl, ovvero al rettangolo ABIK, xs^fim a 
quefto per eifere ambidue fopra bafi uguali CB^ 

^ ì^* t. AB^ ; ed aggiunto di coonune il rettangolo BDGL9 
farà il Gnomone HGLBCE uguale al rettangolo 
ADGKf il quale è contenuto dalla retta AD, ^ 
dalla D G uguale ^DC\ onde appoco ad entram* 
bi il quadrato LGHF, che è quadrato di BD9 
fari il Gnomone con tale quadrato , cioè il qua* 
drato intiero BCEF9 uguale al rettangolo delift 
parti difugualiyfOC^col quadrato della parte ith* 
termedia BDì il che do veafi dimo((rare * 

PROPOSIZIÓNE VL 

' giunga per dìntto la retta CD, // rettangolo ai 
tutta la compofia A D »f //' aggiimta QD^eol qna^ 
drato della metà B C $ uguaglia il fìtaarato detls 
BD> compofta della metà > e i^elP ag$imta % 

»Erchè defcritto il quadrato BDHFt e tirato 

il diametro DF^d^ cui fi feghi h GB parai* 

lela z BF in Ip ^ per lo punto / tirata la GKg 

Con- 



p 



if 1 9 n o n. 4) 

GMieprfeflte colmDH, BFin I,L>tQonìzAK 
p«»Uel3 a BFìxì K^ farà il rettsmgolo ABLK 
uguale a BCItf p«r «(fere fqpra uguali t)afi ^ ^ ed « 3^- '» 
è BCIL uguale all' altto complomeDtQ QJEH^y^^i*^^ 
dunque ^J?ZiriCvg4^glia Gì EH, ed ag|;mnto ad 
ambidue il rettangplp BDGL, far^ nitto il ret- 
tangolo ADGK { cioè contenuto dalla compofta 
AD j^ daU^ aggiunta /)(7u0DaIe a D$) uguale al 
Gnomone VII END; dunque a^pmitp ad ambir 
due il quadrato LJEP (phe è il qu^rato della 
metà BC) riefce il rettangolo 4 /)C? col quadra- 
tole» uguale a} detto Gnonione coUo fteffi> qua- 
drato > cioè a tutto il quadrato BDHFi'il che ec» 

PROPOSIZIONE vn, 

Ejfemdo la retta A B comup^iff fif^ta in C » U 
qHaarMti di fMta la AB» e ditffififfUf forte CB« ^G, ^f. 
/m^ uguali al duplo del rettangolo di AB nella 
fiejfa CB» cel quadrato 4^ll(t ritnafffftte AC? 

SI defirrivaoo «iS 4\}e quadrati 4BDE%^CB KI, 
e condotto ne) magi^ore i} diametro £ £ fé- 
gantQ la /C prolungata in (?» /i cptiduca per G la 
iFf L » f(^gai|te i )ati AE,BDm H^Lp^ continua* 
ta la CG convenga cpl lato ED in p. Eilèndo ur 
guali i complementi AQGH,LGPD *>, ed i qua- 
drati CGLBkICBK fatti fopra lo fteflb-lato CB. 
iarà il rettangolo 4BLH{ contenuto da AB'mVC) 
uguale alla fomma del rettangolo LGFDp e del 
quadrato JCBK;c però il Gnomone AHG FD B , 
col quadrato ICBK uguaglia il duplo del rettan- 
^Jo di ^jff in BC. Aggiunto ^unque da ambe 
le parti il quadrato HGFE,àit è il quadrato di 

AC 
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AC^{;aA tutto il quadrato ABDEy col quadrato 
CB KI , uguale al duplo ree angolo ABCyCoì qush 
drato Adii che do vea dimollrarfi • 

PROPOSIZIONE vm. 

Se aHa retta A B comunque fegata in C fi ag^ 

WG. s6 giunga per diritto la retta B D uguale a BCp it 

quadrato della compofia A D uguaglia quattro rettane 

goti di AB in BC, col quadrato deLa rimanente AC* 

DEfcritto il quadrato AD KG , e condotte le 
B lyCH parallele al lato AG, fi feghino col 
diametro DG in N» P» e per quefii punti iiano 
tirate le ENM,fPLf f^ganri le altre rette C//, 
^ 7 in , ^E'manifefto eflere il rettangolo A B NE 
Uguale ad NMKI^, a cui pure è uguale ONlH 
per effcre le bali ON ,N M tra di loro ugali( co- 
me lo fono CB, e 50) ; ed al rettangolo EOFF> 
che uguaglia PQJ1I^> aggiunto il quadrato BD MH 
( uguale air altro ONP Q^) farà uguale l^ loro fora- 
ma al rettangolo ONJH, ed a ciafcheduno degli 
altri due NMKI^ ed AB Ni?, contenuto dalla A B^ 
e daUaSCche uguaglia iSN, ovvero BD. Dun« 
que il Gnomone AFP H KDò quadruplo del ret- 
tangolo di ^jB in £(7; ed aggiunto di quà> e cfi 
H il rettangolo FPHG, che è il quadrato di AC, 
farà tutto il quadrato A D KG ugazìc alli qu^^ttro ret>« 
tangoli di AB in BC, col quadrato della rima^ 
nente AC; il che dovea dimoftrarfi. 

PROPOSIZIONE IX. 

' ^^' La retta AC e^ndo fegata in parti uguali nei 
punto B> ed in £fugiéali nel punto D r faranno H 

qua* 
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quùifarì delle parti ài fuggati AD > D C> il doppia 
del quadrato dalla metà A B ^ e del quadrato della 
linea intermedia B D • 

SI alzi dal punto B ad angoli retti la ^ £ ugua- 
le ad ÀB9C congiunte le rette A E>CE Uri'' 
ri la JD/^ perpendicolare anch' efla ad AD> cioè 
parallela a B E, e pofta FG parallela z BD, H 
congiunga A F. EfTendo i lati AB.BE eguali , in- 
torno l'angolo retto 5, faranno eguali li due an- ^ ^^ 
goli BAE, BEA^, che uguagliano un altro ret- 
to ^, e però faranno femirctti. Similmente li an- ^ 3*- >• 
'goIi BEC, BCF per la ftefla ragione fono femi- 
retti ; dunque è retto V angolo AEC compofto dì 
due femirctti ; e faranno ancora fcmiretti gli an- 
goli £FG, DFC, che uguagliano ciafcuno deJIi due 
BCF, 5£Cc;dunque EG uguaglia GF, cioè BDpc 19- «• 
e DF uguaglia DC Per tanto li due quadrati A Z>, 
DC fono uguali alli due AD ,DF^ cioè al quadra- 
to i4F<*, ovvero alli due quadrati AE^EF^i^à è ^ 47- «• 
il quadrato A E duplo del quadrato AB , efTendo 
uguale ad ambidue li quadrati ABy BE, tra di 
loro uguali; ed il quadrato EF h parimente du- 
plo del quadrato JSD^ugu:agliando li due quadrati 
-EG, GFf uguali a quello di B D. Dunque li qua- 
•drati delle parti difugualì AD^ DC fono il dop- 
pio del quadrato della metà AB ,q del quadrata 
della parte intermedia ^D; il che ec. 

PROPOSIZIONE X. 

Se alla retta \C divifa ugualmente in Byfi ag*- 
giunga per diritto un altra retta CD, il quadrato ' "^ * 
della compofia A D ^ e delP aggiunta C D fono il 

dur 
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iaplo del quadrato della metà AB, e dilla B^D 
€pmpofia della mesif e dell* aggiunta . 

ALzata B E pevpehàìCóiBtc ad AB ptd uguale 
allaftefTai fi ccMgiUngand AE, EC, e tirata 
!a DFpàiàììch àà ÈB òoncOrra colla EC in F, 
e fi tiri FG parallela ^ BD, che convenga colla 
EB ìù Ùi indi Cóngiungafi AF^. £^ mànifefto , ef- 
fere V àngolo AEC retto , effondo feihiretti gli an-* 
goli AEB, ÈÈC^ Cótte anéorali HtnDCF.DFC, 
CFGjCònìc fi è provato nell' antecedente propo- 
fizione ì e jpérò DF è uguale a Z)(7,ed EG ugua- 
le ad FG, cioè alla BDi onde il quadrato EF 
è il duplo del quadrato BD, ed il quadrato A E 
è duplo del quadrato AB , z* quali effetido egua- 
le il quadrato AF^ per efTere ratigoto-^£/^ret- 
to ; e lo (lefib elTendo uguale a' quadrati AD.DF 
(per effere ancora retto V angolo ADF) cioè a* 
quadrati AD, DCi è manifefto , che quefti due 
quadrati AD,t>C fono uguali al doppio del qua- 
drato A B^ ed al doppio del quadrato BD; il che ec. 

PROPOSIZIONE XL PROBL- 

Segare una data retta linea AÈ in C, talmente 
^10. />• che il rettangolo di ejfa A B nella parte minore B C 
riefca uguale al quadrato della rimanente parte mag- 
giore ACk 

lÉfCritto il quadrato di tutta Iz AB, il quale 
fi^ AB DE 9 fi divida per mezzo in F un la- 
to ^ £ contiguo ad efla AB;t congiunta la ret- 
ta BF, fi proltthghi FA vèrfo G , in maniera, che 
fia FGupizlt zd FB\ Indi fobtà recceflb AG a 
deferiva il quadrato AGJCAì tnii lato IC pro^ 

lun- 
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iungato feghi i lati A B , E D in C ^ 6i H. Dico 

ellère il punto C qttel fegamento della retta AB^ 
che ù ricercava » Perchè efTendo A E divifa per 
mezzo iti jp, ed aggiuntavi AGitìttk il rettango- 
lo £6^^ (cioè fGi/A per eitere linguale kGA) 
infieme coi quadrato A F > iittuaie ai quadrato 
FG ^, cioè al quadrato FB ^cnc uguaglia FG^o * ^- •^ 
pure alli due quadrati AB^Afj che uguagliano 
cflb quadrato FB ^i Però tolto di comune il qua- *^' '* 
drato AFf rimane il rettangolo EGltì uguale al 

Suadrato ABDE^ e tolto di comune AC ti E, re- 
a il quadrato A CIG uguale al rettangolo D B CHy 
cioè il quadrato AC uguale al rettangolo ABC\ 
il che era il quefìto» 

PROPOSIZIONE XIL 

. Vé^ triangoli ottujtangoli , conte À B C > i7 quadra'^ Fia <•» 
to del lato KQùppofio aW angolo ottufo i maggiore 
ile' quadrati dèglt altri due lati A B . B C , ^ // Ju- 
pera di due rettangoli contenuti da uno di ejji lati 
CBf r dalla porzione ED intercetta fra P angolo 
ìi$ e hi perpendicolare À D » tirata fipra il lato C B 
prolungato^ dalP angolo A oppojlo ad ejfo » 

IMperocchè il qtjàdràto ylC uguaglia li duequah 
drati ADXÙ ^\ ma il quadrato Cu è uguale e 47- 1. 
a*qu^radi CJt)> BD, ed a^duc rettangoli CBD*i «14.»- 
dunque il quadrato AC h uguale a' quadrati ^jD» . 
BD^ CB^ ed a' due rettanmli CBDì emendo a- 
dunque li due quadrati Au, BD uguali al qua- 
drato AB^ì ne feguty che il quadrato ^C è u- 
guaìe a* quadrati AB^CB^ed aMu€ rettangoli 

CBDiùche ec. 

PRO- 
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PROPOSIZIONE xni. 

FiG. 6i« // qtuidrato dtl lato AC pppofio ai un angUa 
acuto B del triangolo ABC ^ minore de' fuadra» 
de* lati A B > C B , da* quali è /imperato per due r^- 
tangoli C B D comprefi da uno de* lati C B » r dal- 
P intercetta D B fra l* angolo B^e la perpendicola- 
re condotta /opra C B dall'. oppofto angolo A . 

Mperocchè il quadrato Cj? col quadrato DB 
è uguale a due rettangoli CBD,cd al quadra- 
to CD 3. Si aggiunga a quelli « e a quelli il qua- 
drato della perpendicolare AD, farà la fomma 
de' quadrati CB, BD,cd AD uguale alla foauna 
de' due rettangoli CBD,dcl quadrato CD, e dei 
quadrato AD; ma li due quadrati BD, ed AD 
uguagliano il quadrato AB;e lì due quadrati CD, 
^47. ^' AD fono uguali al quadrato AC^, dunque li qua- 
drati AB ,CB fono uguali al quadrato A C con due 
rtttangbli CB D , e però il quadrato AC e mino- 
re de* due quadrati AB , CB della quantità di 
detti due rettangoli ; il che ec. 

PROPOSIZIONE XIV. PROBL. 

1 iG 62. Ritrovare un quadrato uguale ad un dato retti- 
lìneo A. 
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SI facda in un angolo un parallelogrammo B D EF 
uguale al dato rettiHneo A^, e fi prolunghi 
BD in (?; ficchè fiz DG uguale al lato DE,^^ 
fcia divifa per mez7o la £G in C, dal centro C 
deibrivafi col raggio Ci? il femicircolo BHG, a 
cui fi ftenda il lato £)£, il quale concorra colla 
periferia in H. Dico effcrc il quadrato DH ugua- 
le 
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le al detta rettifineo A « Imperocché congiunta C H, 
farà il quadrato CH uguale a' due quadrati CD, 
DH^, ma il raggia CH uguaglia il raggio CG,^*^' ^* 
adunque gli due quadrati CD, e DH i^agiiano il 
quadrato CG. Ma per. eflere B,G fegata j^el. mez- 
zo in C, e non pel mezzo in D> eilò quadrata CG 
ugu^iiar il rettangob BDG, col quadraco CD ^» l> J- ^* 
dunque iL quadrato. CD col quadrato. AiJ è ugua- 
le al quadrato CD col rettangolo BDxGìq però 
il quadrato DH uguaglia eflo rettangolo i? /) ^ > o 
BDEF;. ma quello fi era fatto uguale al rettili- 
neo A, dunque al medefimo rettilineo è u^ale 
il quadrato D H, che dovea ritrovarfi «^ 
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LIBRO Uh 

DEFINIZIONI^ 

linea rettaidicelì Tang£nt« deL 
Cerchio , fé incontrandofi in qual' 
che punto della iìia circon£u-enz», 
benché fi prolunghi r non. la fega » 
II. Siinilmente diconfi Togcarb 
le circonferenze de'Cerchj >.quando in qualche, punr 
to convengono , ma non fi tsgano • 

III. Diconfi Egualmente dal centro Dt&TAii7K 

D quel- 
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quelle rette linee, fopra di coi le perpeadicolati 
condótte da elio centro fi trovano uguali • 

IV. Segmento, di cerchio chiamaii quella peri- 
tone > che da un arco di efib , e dalla corda di 
una linea retta al medefimo fottotefa» è conte- 
nuto • 

V. Amgolo dbl Sbgmbkto fi nomina quello , 
che nel termine dell' arco dalla fua periferia, e 
dalla corda fottopofta comprende/i. 

VL ÀHGQLO poi NEL SEGMENTO dicefi qualun- 
que di quelli > che d^le rette condotte da ambi 
i termini della corda > a qualunque punto deli' ar- 
co, fono contenuti. 

VlU^Lo fteflò angolo fi dice Insistere fi>pra 
I' arco circolare oppofto,ìl ,quale,con quello del 
fegmentOi compiace il Cerchio. 

Vili. Settore fi chiama lo. fpazio comprefo 
da due raggi del cerchio, e dall' arco da effi in- 
tercetto • 

IX. Segmenti Simili diconfi quelli, che com- 
prendono angoli uguali, contenuta dalle ret:e tira- 
te da qualunque punto dell arco a' termini della 
corda • 

PROPOSIZIONE L PROBL. 
rie. 6 j. Trovare il centro V^ d" un dato cerchio ABC; 
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SI tiri dentro di icflb qualunque r«tta ^C, e di- 
vidafi per mezzo in F*,indi fi alzi fi^pra di 
efla una perpendicolare FB ,\^ quafe fcghi la cir- 
b II. I. conferenza in ìB, e ìD ^; e divìfa pure efla BD 
per mezzo in £, dico eflere quefto punto E il cen- 
tro ricercato. Imperocché > fé foflè fuori della li- 
nea 
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nea BD, come in G^, tirate le linee GApGC fa«* 
rebbero uguali, e congiunta GF, eiFetido comune 
a' triangoli GFA.GFCM cui purci latici?, ^C 
fono uguali r faardbbe* pure V angolo AFG uguale 
al coiileguente G/^C *r'e peràambidue retti, dun- « *- '• 
que r angolo^ il FG farebbe uguale all' wfplo^AFE^ 
che fi era pure fatto* retto dalla perpendicolare hAipom^i^ 
FB b; il- che è afiurdo^; dunque il centro non è cjiffi9m,6. 
fuori della retta* BD,t^^ può* effere altrove , che 
nel mezzo dr efla; e però E è il centro*^ ricercato • 
CoROLLAKio. Condotta dunque nel cerchio 
qualunque linea CA , e dal punto^ di mezzo F e-- 
retta la perpendicolare , in efTa deve' Tempre ef- 
fere il centra def cerchio. • 

PROPOSIZIONE, IL 

La retta AB, che congiunge due punti A, Bdel-^^^' ^^ 
la periferia d' un cerchio , giace tutta dentro al me- 
de fimo cerchio • 

IMpefocdiè tra' punti Ar^ B prefa qualunque' 
punto /> in efia linea, ed al centro^ C congiun- 
te le rette CA ,CB, CD, o farannogli angoli ADC^ 
BDC retti , o V uno acuto, V altra otniio i fia per 
tempio ^DCottufo, o retto ;^ gli altri angoli fa- 
ranno in eflb triangolo acuti ^, e però il lato i4C'^ '7- '- 
farà magare di CD'r ma fegandofi la circoilfe- « *9- '- 
lenza da efla Ci>in Fy U CF uguaglia il raggio 
Ad dunque effèndo /)C minore del raggia' C/*, 
il punto D è più accodo al centra, che non^ è la 
periferìa del cerchio i e però* qualunque punto D 
della retta AB fi prova dentro af circblo; dunque 
giace tutta la linea AB deatto al medefimo; il 
che ec. D a PRO- 



p 



5t Elementi di Euclide 

PROPOSIZIONE IIL 

Se nel cerchio ABCD la rena BD, cbe pafa 

FIO. 6f.j>el centro E, figa per mezzo la reità AC ^ cbe non 

pajfa pel centro , la figheri ad angolo retto : e w- 

ceverfa , fi la figa ai angolo retto in F , ivi la di^ 

vide pel mezzo . 

Erchè ne' triangoli AEF, C^JF^eflendo U la- 
to £F comune , fé ancora il lato A F ugua- 
glia FCy^ la bafe AF h uguale all' altra £C> gli 
• 8- «• angoli AFE, e CFE faranno uguali «, e però 
retti^ e fé fono quefti retti > eiTendo ancora gli an- 
b^ I. goli EAF, ECF uguali •>, ed il lato EF comune, 
e 16. d. farà ancora il lato ^ /^uguale ad FC^ì il che ec. 

PROPOSIZIONE IV. 

Se due linee AB, CD , che non pajfano pel eenr 
FIO. M. troyfi figano inV, non faranno ivi ambedue divifi pel 
mezzo . 

r 

Al centro E fi conduca h EF. Se fofTe A B 
divifa pel mezzo in F, gli farebbe EFpQt^ 
a j. 3. pendicolare ^i e fé pure CD fidivideffe per mez- 
zo nel medefimo punto F> farebbe a quefta anco- 
ra perpendicolare la ftefla EFì dunque l'angolo 
retto AFE uguaglierebbe il retto CFE, onde il 
tutto farebbe uguale alla parte ; il che è imjpof- 
tApm.6. iibile e Dunque non fi fegano V una, e l'altra pel 
mezzo fuori del centro. Il che era da dimoftrarfi • 

PROPOSIZIONE V. 

Se due cercbj AB, CD fi fighino in B, non a- 
no. 6f. f^cranno il medefimo centro E comune ad entrambi. 

Im- 
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IMperocchè congiunta al fegamento la retta EB, 
e tirata qualunque altra BAD , che feghi ambe* 
due le circonferenze , ove fono dìftìnte ,itìA, D, fé 
fofie il punto E centro d' ambi i cerchj , farebbe 
EB uguale tanto ad EA, che ad £jE>,onde que- 
ftc due farebbero uguali tra loro * , effendo uguali • 4^«'^* 
ad una terza ; il che è imponibile , perchè il tut- 
to non può eifere uguale ad una fua parte ^ ; dun^ b AJiS9m.6. 
que tali cerch) non hanno un centro comune E; 
il che era da dimofixarli . 

PROPOSIZIONE VI. 

Parimente 9 fi detti cercly fi tocca ffero in B, non ^l®- ^^^ 
^trebberò avere un centro comune E , 

PErchè ^unta al contatto £J?> e tirata l'altra 
E AD 9 ne feguirebbe lo fteilb aflurdo » come 
neir antecedente • Dunque è yeriilima ancora que^^ 
fla propofta • 

PROPOSIZIONE vn. 

"I 

frefì dentro al cerchio AD 'R il punto G fuori Tav. iv, 
del centro E > e condotta pel centro la retta GÈ A, ^^^' ^^' 
continuata dalP altra parte inB,e tirate altre rette 
GF , GD^ farò primieramente laGA mafjima ài tut^ 
te ; fecondo la G¥ pia vicina alla majjima , farò 
maggiore della G D più lontana da ejfa ; terzo la GB 
refidua del diametro ,è la minima di tutte i quarto 
facendo V angolo G E H uguale air altro G E F , con- 
giunta GH riufcirà uguale a GV ,onde due file li- 
nee fi pojfono tirare tra di loro ugualt dal f,i4ntoQ 
alla circonferenza i una di qua ^ ed una di lo dal-^ . 
la maJKma. 

P j Ti- 
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'Irati dal centro E i Vaggi £F, ED, EH, 
cflendo EF uguale ad £ ^ t aggiunta ad am- 
bedue la EGy farà GA uguale alfi due lati GE> 
a IO. I. EP* i quali fono magari del terzo G £*, dunque 
GA h maggiore ài GF, t flmilmente fi moflre- 
rebbe m^giore di qualunque altra GD , che 
f>erò è la maflima di tutte j come in primo liK)- 
go dovea dimoftrar/i • 

Secondo^ eflendp ne' triangoli GEF^GED il la- 
to GÈ cpmune, ed il lato £f uguale ad £jE>,nia 
r angolo 6 EF m^ig^re di GED, farà la bafc GF 
^*^ '' maj^iprc dell' altra GD^, e però la retta più 
proffima alla majduna GA, è maggiore della più 
lontana^ 

T?I7P> quindi U GB direttamente oppofta alla 
maflima GA, e però più remota da efla di qua- 
lunque ^itra , è la mìnima di tutte , eflendo qua* 
. lunque G/> maggiore di efia, perchè GD con GÈ 
è maggiore di £D> e però maggiore di EV, e 
però tolta di comunie G£, rimane GD maggiore 

e40m.i. di GB e. 

(>jarto , eflendo fatti gli angoli al centro uguali 
GEH, G£/^, contenuti da Iati uguali , eflfeftdo G £ 
comune ,ed EH uguale ad EF, lebafi GH , GF 
^ 4" ». faranno pure uguali ^; ma fé fi tirafle da eflò pun- 
to G qualunque altra linea alla circonferenza; fa- 
rebbe più vicina , o più lontana dalla maflima ^ che 
non fi^no quefl:edue; dunque due fole linee uguali 

^fi poflbno tirare da un punto , che non fia centro, 
alla circonferenza , una df. qua , e una di là dalla 

•maflima; il che ec* 
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PROPOSIZIONE vm. 

• ' • . . . • 

Se il punto G è frefo fuori del cerchio , primìe- ^^®- ^•^ 
rumente condotte pel centro la retta GEAjlno al 
concavo della cwcmferenza ^ farò quejla la majjima 
di tutte. Secondo la GY più vicina alla majjima ^fa^ 
rè maggiore della GD pist lontana. Terzo la GB 
terminata al convej/o della periferia , che continuata 
pajfa pel centro 9 è la minima di tutte. Quarto di 
tutte, le rette terminate al convejfo , fempre la G£ 
più vicina alla minima ^ è minore della Gd più lon- 
tana • Qijjinto due fole linee uguali una di qua ^ e una 
di là dalla maffima > o dalla minima potranno tirar fi 
da ejfo punto G al concavo , o al convejfo della circon-* 
ferenza sfacendo al centro gli angoli uguali GEìl, 
GED, ovvero GEh, GEf. 

4 

IL prìiho» ed il fecondo fi prova come neir an- 
tecedente ; 1} terzo fi dimo/lra ancora > perchè 
eiTendo E d , con dG maggiore di EG ^, tolte Ed,^ io. i. 
ed E B raggi uguali , rimane G d maggiore di GB, 
m così qualunque altra (?/fart maggiore di GB, 
e però quefta è la minima di tutte. 

n quarto ù prova , perchè le due G d,dE fono 
maggiori delle due G/, /£»>; ma dE,fE fono »* "• «• 
.ugu^ , dunque Gd e maggiore di Gf; e però le 
più vicine alla minima GB, fopra il conveflò del 
cerchio , fono minori delle più lontane • 

Il Quinto li prova » come il quarto delU propo- 
iizione precedente. 

PROPOSIZIONE IX^ 

Seda un putito E dentro al circola fi ^jpmo tira- Fio-Jy». 

D 4 ^^ 
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rt alla circmferenza più di due lince uguali EA» 
£D> EV ,farà quello il centro di ejfo cerchio. 

IMperqcchè da un punto , ch^ non folTe centro 
non fi potrebbero tirare , ie non due linee 
in. uguali^ xome fi è dimoftrato di fopra». 

PRO positivo NE X. 

FIG.71. Of*^ cerchj nonfojfonofegarfi.fe non in due foli 
fiinti.. 

(Erchè -fé il fegaflero intrc iwnti AyB^C, con- 
dotte dal centro £di uno di efli le rette EA^ 
EB, EC z' fegame nti , eflendo uguali , dovrebbe 
ib 9. jii. efiere 41 punto .£ centro ancora dell' altro cerchio ^^ 
e 5-. in. il éKe ^ ìmpoffibile^. 

PROPOSIZIONE XI. 

rio. 7j. "Sedue cerchf]/i teccano al di dentro inB,'la ret'^ 
ta , che congiunge i loro centri E ;C , froUmgata f af- 
ferà fel contatto B • 

A ' Ltrìmenti y fé fofTe del ma^or cerclùo il cenr 
Jl\ tro e , che congiunto col centro C del mi* 
fiore fegaflè le circonferenze, ove fi>no difgiunte» 
in D, Ai tirate al contatto le rette CB^e B^ efr 
feifdoCi) «uguale z CBy farà De uguale alle due 

J ^o. I. £c^ Ce, e però ma^[iore di B e ^^ cioè dell* 
altro rag^o e Ai e così la parte e 2) maggio* 

e jijj^m.i. re d<fl tutto e A ; H che è impoflibile^. Dunque 
il vero centro del cerchio m^^ggiore era E, che 
conneflb con C centro del minore , manda la li- 
nea £C al contatto j?; il che era da dimoftrarfi. 

PRO- 



Libro III« 57 

PROPOSIZIONE xn. 

Ancora toccandofi due cercbj fer di fuori in B, . 
la resta y che congiunge i loro ceneri E , C , fajferà^^^ ''+' 
pel contatto B. 

IMperocchè , fé non fofle E il centro d' uno di 
eili cerch)> ma un altro punto Cy ficchè con- 
giunta la r C fegaflè le periferie in ^ , O , tirata 
la e B , farebbe e B con B C uguale agF altri due 
raggi eA>^ CD, e però que' due lati eB, BC 
riuicirebbero minori del terzo Ce; il che è im- 
ponibile ^y dunque il centro deve efière in E, nel- « ^o« <« 
la retta ECy che pafla pel contatto B > il che ec« 

PROPOSIZIONE XUL 

Due cercbj , cbe fi tocchino dentro > fuori , ave^ ^^ 
ranno il loro contatto in un folo punto B . 

SI congtungano i loro centri £,C colla retta CE, 
che pafTerà pel contatto jB ^} ma (e fi tpccàf- b u; 3. 
fero in altro punto Dyfi congìunga ancora la CD. 
Perchè dunque la C7 pafTa pel centro E dell' al- 
tro cerchio maggiore > fari CB la minima di quel- 
le , che dal punto C fi conducono alla periferìa d^I 
detto cerchio > il cui centro E^y dunque nonfareb- e j, ut. 
bt CD uguale zCB ,e però non farebbero amen- 
due rag^ del cerchio >il cui centro C;e però non 
fi toccano effi cerch) in altro punto , che in B . 

PROPOSIZIONE XIV. 

Nel cerchio le rette A CBD fi fono uguali y2r- fig. ?«% 
ranno ugualmente difianti dal centro Eie fi fono da 
affo ugualmente diftanti , fino tra di loro uguali . 



59 E L E M B li TI D 1 B Ut L 1 D 1 

Tirate le perpendicolari EF^EG fopra di efle 
dal centro E\ faranno divife pel mezzo le 

1 } III. rette AC, BD^, oàde l'ara Af uguale a £(?»fe 
tutta la ^Cera ugnale a tutta lajBDje congiuib- 
ti i raggi EA, EB ,]ì cui quadrati tono uguali > fa- 
ranno altresì li quadrati A F, ed FÉ uguali a' qua-* 
drati BGjEGy perchè uguagliano ì quadrati de* 

^ I. "Sgi oppofti agli angoli retti F, G^, du'^que ef- 
fqndo uguali li quadrati -r</^, BG devono eflere 

e -4^ff».a. uguali i rimanenti quadrati EF, EG^, e però 
ancora effe perpendicolari fono uguali , e però le 
rette uguali AC.BD fono ugualmente diftantidal 

i Defìu j. centro E ^ . Viccverfa le rette , che faranno ugual- 
mente didan^i dal centro» dovranno eflere ugua« 
li» perchè i due quadrati y4^\F£ uguagliandogli 
altri due 5G,G£,e{rendo tanto que 1 i , che quel- 
li uguali al quadrato del raggio » però ficcome il 
quadrato f'/'iiguaglierà il quadrato £(?. ancora i 
quadrati rimanenti AF^BG faranno uguali , ed e£ìp 
fendo AFi BG U metà delle retre AC, B /) *, an^^ 
Cora le intiere ACBD rìeicono uguali ;il cke<eo# 

PROPOSIZIONE XV. 

Delle rene infera tte in un circolo la majjima è il 
WG. 77» diametri r e deW altre la più vicm IK al centrù 
£ p è maggii^re della (m hmana AC* 

Tirate dal centro fopra le ret'-e ACylKk per- 
pendicolari EFyMHy Ci prolunghi quefta iti 
G, ficchè fia EG uguale ad EP, e fi tiri la BGD 

garallela ad / JC, cui parimente farà perpjndico- 
xe la EG.onàt D B riufcirà ugpalp^d AC^^mz 

congiunti i raggi EI,EK,ED, £jff,eiLndogU 

due 
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<iae lati lE, JTf uguali asB àae BE, DE, mzV 
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angolo / jE*^ maggiore di BED, dunque la bafe 
IK è maggiore dell'altra BD ^,e però è maggio* a 24. n 
re b più vicina al centro della più lontana Ad 
ehe uguaglia SO} ed il diametro è vicino più di 
tutti al centro , dunque è maggiore di qualunque 
altra retta non condotta pel centro, e però è la 
maffima di tutte , uguagliando Tempre gli due rag^ 
come £/, BK, i quali lònp maggiori de&abàfe 
IK^i onde è manifefto ciò, chedovea jMrovarfi.'b xó, i, 

PROPOSIZIONE XVI 

L4 retta E AD tirata dal termine A del dia- 
metro AH, perpendicolare ad ejfo ^ farò tangente ^^^ ^ 
del cerchio A B > rimanendo tutta negli altri punti 
efteriore alla circonferenza : né potrà injerirfi vera-- 
na linea retta L A tra la ftejfa tangente A E > ^ la 
circonferenza ; e però V angolo del femicircoto CAB, 
• C A F farà maggiore di qualfivoglia angolo acuto 
LAH; e F angolo del cofiiatto FAE ^ minore di 
fttaifivoglia piccolo angolo rettilineo L A E • 

Tirata dal centro Cz qualunque altro punto O 
della retta EADy che nel punto 4 convie- 
ne colla circonferenza, la retta CDy que((a op- 
pofta all' angolo retto C 4 DfarA maggiore del rag- 
gio CA oppofto all'angolo acuto CD/i^^ e però e 19. 1, 
è mag^ore del ra^o CB^ dunque i} punto De 
di là della circonferenza } e così qualunque altro 
punto di efla linea JS'^Drimj^ne fuori del cerchio , 
che però (blamente in* eflb punto A refta tocca- 
to dalla retta E A D • Che poi non pofla tra la cir-- * 
conferenza I e la tangente inferire al contatto 4 

ve-" 



a 19. I. 
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veruna retta LA, h manifeflo > perchè condotta 
dal centro eia perpendicolare CG^fopra cffàLAp, 
farà CG minore di i^A, come oppolla quella ad 
angolo minore del retto CGAj cm il oppocie que- 
fta ^ , dunque il punto G della retta L A eflendo 
più vicino del ra^io al centro C>rarà dentro ef^ 
io cerchio ; e però la retta L A Tega il circolo > non 
refta interpola fra la circonferenza, e la tangen- 
te ; onde V angolo del femicircolo eccede qualun- 
que angolo acuto LAC, e T angolo del contatta 
è minore di qualfì voglia piccoliifimo angolo f^Z; 
U che era da dimoArarii. 

PROPOSIZIONE XVII. PROBL. 

Fic. 79* Da un dato punto E condurre una tangente E A, 
al dato cerchio F B A • 

* 

Congiunta al centro C del dato cerchio la ret-* 
ta EC, fegante la periferia in A, fi deferiva 
col raggio C£ un altro cerchio concentrico ED,€ 
pofta BD perpendicolare alla EC, la quale con- 
corra colla periferìa di quefto fecondo cerchio in 
D, fi congiunga CD, fegante 4^ prima data circon- 
ferenza in A i congiunta E A f^rà tangente ; impe- 
rocché gli triangoli ECA,DCBf avendo intomo 
il comune angolo C i lati CE , CA uguali a CD, 
CBi non folo le loro bafi E A ^/)laranno ugua- 

b 4. I. li> ma ancora gli angoli corrifpondenri ^, e però V 
angolo E AC farà retto , come V angolp D BC, dun- 
que elTendo A E perpendicolr^rc al termine del dia* 

e ^6. III. metro A CE farà ^fi^ A fi WngeAii!? ^i il che do- 
v«» «f^guijrfi • 

PRO- 
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PROPOSIZIONE xvim 

Se la retta AB tocca il cérchio ABF> condotta fig. 8o. 
ial centro C al contatto A la retta C A , farà con 
tjfa tangente angolo retto. 

SE nò fi conduca la CD perpendicolare ad of- 
fa tangente ; farà dunque A C maggiore di 
CD ^; ma CB uguaglia CA > dunque farebbe la a 19- v- 
parte CB del tutto CD maggiore; il cKq è af- 

lurdol>. hjifunn.6. 

PROPOSIZIONE XIX. 

Toccando^ il cerchio in A dalla retta A E , yj 
dal contatto A fi alza la perpendicolare AH ad ef- 
fa tangente , paferà per lo centro C del Cerchio . 

ALtrìitienti fé fofle il centro in G fuori della 
retta A H , congiunta G A farebl^e ancor ef- 
fa angolo retto con AE<^, dunque gli angoli GA E, e 18. m. 
CAB farebbero uguali ^ , ed il tutto riufcirebbe àAjpom.r 
uguale alla parte ; il che è imponibile ^ • 

PROPOSIZIONE XX. 

Se da i termini deW arco AB fi conducono due pj^ g^ 
raggi al centro C » e due linee a qualche punto D, 
E,Ff della circonferenza oppofia a detto arco y far a 
P angolo A C B duplo di qualfivoglia di detti angoli 
ADB, AEB, AFB. 

• 

NEI triangolo CEÉ httso dal ra^o AC pro- 
lungato in E fono gli angoli AEB y e CB E 
uguali ^ , ma r angolo eftemo ACB h uguale ad e 5-. 1. 
ambidue gP interni oppofli AEByCBE^, dunque f 31. i. 

' ACB 
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ACB è dupb di AEB. Quanto aU' angolo ^ /) J9 
fatto folto r altro AEB , congiunta la retta DC, 
e prolungata in d farà V angolo GCj9 uguale a' 
due intenti tra di l<|r» uguali CDB, CBD^, e pe- 
rò è duplo GCB dì CDBi fimilmente V angolo 
OCA farà duplo di (7 Disuguagliando ancor efib 
gli due interni tra di loro uguali CD A, CAD ^ ; 
dunque il rimanente ACB è duplo del rimanente 
A DB. Se poi r angolo AFE è al di fopra, di 
maniera , che la retta FC prolungata in H lè^ V 
angolo centrale ACB, tanto farà 1' efterno ACH 
duplo deU' interno AFC^ quanto il rimanente HCB 
duplo di CFB , dunque tutto T àngolo -4 C 5 farà 
pure il doppio dell'angolo intero AFB; il che ec. 

PROPOSIZIONE XXL 

Li angoli ADB,AEB,AFB infifienti al mede- 
fimo arco f e difpofii vello ftejfo fegmento , fono tra 
di loro uguali. 

Impero<ìchè ciafcuno di efll è U metà dell' ango- 
lo fatto al centro AC B ", dunque rìefcono tra 
di loro uguali * 

PROPOSIZIONE xxn. 

FIO. 81. Ogni ^uadt'ilatefo AB CD iinfcritto in un circolo 
ha gli angoli o$pofii uguali a due retti . 

SI eondudanò le diagonali AdBD. Sarà 1' an> 
e li IH. ^<*^<* ^^^ uguale air angolo /4CDc, e V an- 
' golo D^Ctìgdale all'angolo jD^Cj dunque tutto 
l' angolo ABC ugus^à li due i) C iJ » Z>^ C ; ed ag- 
giunto di qua i è di là l' angolo ADCi fono li due 
angoli oppoftì ABC, AD C del detto quadrilate- 
ro. 
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ro > eguali a timi eie gli angoli del triaogolo ADC, 

i quali ùmo uguaH a due rem ^. Il che era da di- a 31. i. 

mo^jrarfi» 

pjtoposiziONE xxrn. ' 

- - k, , 

S9frs la fteffa retta h)C nm p^ffom ^ere. it^ ^ig. 8j. 
firmi ver fi la medefima péttrtc due figmemi fimili ^ 
9 difugaali ADC » AB C • 

MErcecchè condotta da un termine C la ret- 
ta CBD , fegante le due circonferenze in 
jB, D, e conpunte ali* altro termine A le rette fi -4, 
DAyk fodero i fegmenti fimili , farebbero gli an- 
goU ADC, ABC uguaUi>, il che è impoffibile , ^ ^^- 9 
eflendo Tuno eftemo,r altro intemo oppofto del 
triangolo A DB ^i dunque non poflbno tali feg-c 16. i. 
menti effere fimili • 

PROPOSIZIONE XXIV. 

Simili porzioni di cercbj AD C^ BEF, defirit- Fio. 84. 
te fi fra linee uguali tra di loro A C » BF .fino for^ 
ziòni uguali. 

ALtrimenti fbprapponendo I* una all' altra , adat- 
tandofi la bafe AC ali* altra uguale BFynM- 
fcirebbero fopra la ftefla linea defcritti due £eg- 
menti fimifi , e difuguali > il che è impoffibile ^ ^à^i^ 
dunque è necefTario ^ che dette porzioni fiano u- 
gualit 

.PROPOSIZIONE XXV. PROBL. 

Data una porzione di cerchio E AF , trovarne il fig. Sj, 
eentro C , per poterne compire tutto 41 circolo . 

Di- 
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JyìÙL la corda EF pel mezzo in Z)» ^ fi 
conduca la perpendicolare DH; e tirata un 
altra qualfivoglia retta E A dentro la ftefTa por- 
zione , divìdaii per mezzo in j5 ^ e gli fi conduca 
la perpendicolare B C, concorrente in C con l' al* 
tra D H. Dico eflere C il centro ricercato > di ma* 
niera che congiunta CEfù potrà con quefto rag* 
^o compirne il cerchio E A H , dovendo efieme U 
centro di quefto circolo in qualunque di dette per- 
a Caroli, pendicolari feganti per mezzo effe corde EF, EA^> 
^7i! '* ^ P^rò nei loro concorib C; il che eC; 

PROPOSIZIONE XXVL 

Ne^cercbJ uguali ABD,E¥lì, gli angoli uguali 
TìG.Só.fatfi al centro ACB, EGF, fani alla circan-- 
fetenza ADB» EHF^ infiflono ai archi uguali 
AB,EF. 
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1 conducano le corde AB, E Fi quefte faranno 

uguali^effendo bafi di due triangoli A CB,EG F, 

che intorno gli angoli uguali C, G , hanno i lati 

^♦' '• uguali CA, GÈ, tCB, GF^, dunque effendo le 

rette AB, £/^ uguali ^ e Ji fegmenti ^Ojff> EHF 

fimili , per l' i^alità degli angoli in elfi contenu- 

cDejin.^.k tic ^ onde fono porzioni di cerchio eguali^, però an- 

d 24* 1x1. ^Qj.^ g]^ rimanenti archi AB,EF fono uguali i U 

che ec* 

PROPOSIZIONE xxvn. 

Ue^ cerchj uguali, gli angoli fatti fopra archi u^ 
guai/ AB, EF, al centro, alla circonferenza ,fa^ 
ranno uguali. 

Im- 
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VMperocchè fé non foffe T angolo ACB uguale 
JL ad EGf> iupppngafi uguale ad EGI; dunque 
farebbe l'arco AB uguale ad £/se non ad EF^^^' ""' 
contro r ipoteii ; pertanto fono uguali gli angoli 
ACB,EGFàl centro, e così ancora gli àitxìADBt 
EHF fatti alla circonferenza, di cui fono dupli 
quelli altri fatti al centro . Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

Le rette uguali AB, E F , in cercbj uguali , ne 
fegano archi uguali , // maggiore At)B al maggio- 
re EHF, ed il minore AB al minore EF • 

FAtti al centro gli angoli ACB , £GF, faran- 
no uguali, eflèndo i lati , e le bafi uguali in tali 
triangoli ^, dunque l'arco AB farà all' altro E Fu- b 8. i. 
guale ^ , e però ancora il rimanente ^D^ al re- 
fiduo EHF \ il che ec. 

PROPOSIZIONE XXIX, 

Ne' cerchj uguali fono gli archi uguali fegati da 
corde uguali • 

Esfendo gli archi A B , EF uguali , ancora gli 
angoli al centro y4C 5, £G /Sfaranno ugualic,^ *7- "»• 
dunque per effere ancora uguali i lati di detti 
triangoli, le bafi pure AB, EF, fono uguali; il 
che e e. 

PROPOSIZIONE XXX. PROBL- 

Dato un arco circolare K E B , dividerlo pel mezzo . ^^^- ^7- 



s 



T divida la corda A B pel mezzo jin Z) , e vi fi 
alzi la perpendicolare DEi dico che quefta fc* 

E gherà 
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gherà V arco pel mezzo in E; perchè giunte le 
rette A E, B E faranno le bafi uguali de- triangoli 
ADE, BDEy ìq cui il lato jD£ è comune» ed i 
lati AD 9 BD fono uguali > intomo ad angoli ret* 

• 4- '• ti ^> ma le rette uguali in cerchj uguali > e però an* 
Cora nel medefimo cerchio , corrilpondono ad àr*- 

b i8. III. chi uguali t>, dunque fono uguali gli zrchìAE,BE, 
ne' quali è divifo T arco dato AEB dalla retta DE. 
Il che ec. 



FIO. 88. 



PROPOSIZIONE XXXL 

V angolo AD B, fatto nel femicircolo BEA» ^ 
retto ; /' angolo B AD, fatto nel maggiore fegmen-- 
r<? B F A D , ^ acuto, e V angolo B E Df fatto nelfeg-- 
mento minore, farà ottufo . 
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Ongiunta al centro la retta DC , e prolunga- 
ta air altra parte del circolo in F, effendo 

tanto l'angolo ACF, duplo di ADE, che Tango- 
c io.iii. 1q pcBéM^ìo di FDB S faranno gli angoli A CF, 

FCB dupli dell'angolo AD B\mz quelli due fono 
d 13. 1. uguali a due retti <^, dunque queft' angolo fatto nel 

femicircolo è retto; Però nel triangolo ADB Y 

angolo A > che è defcritto nel fegmento maggiore 
e 17. I. BFAD, è acuto, eflendo V altro ADBf retto «; e 

perchè nel quadrilatero VEDA i due angoli oppo- 
f 12. III. ^i ^BADf BED, fono uguali a due retti i^, eflendo 

BAD acuto > V altro B ED nel fegmento minore , 

farà ottufo « Il che ec. 

PROPOSIZIONE xxxn. 

Se nello Jlejfo punto B della circonferenza , la ret^ 
^* /j GH tocca ti cerchio 9 e la BD lo fega , V ango^ 

lo 
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lodila tangente, e della fegante uguaglia fucila, che 
fi defirivcrebbe nell* alterno fegmento, cioè DBH ^ 
uguak alf angolo BAD>r UhGuguale a BED» 

SI conduca pel centro C da! contatto la VmtzBCA, 
e congiiingaii AD\ixk T angolo CjBH recto ^,> i8.iik 
ed eflendo ancora retto nel femtcircok> rangola 
AÙB^, gli altri due ii iSO^ ^ ^D laranno uguali b ^khi. 
pure ad un retto ^9 e però uguali a' due ABD,cix. i. 
DBH; dunque tolto di comune ABD, rimane 
r angolo BAD uguale bDBHjC perchè V angolo 
BED con r oppofto ^ ^ D del quadrilatero ADE B 
uguaglia due retti ^ , come ancora DBH con dn. m. 
DBG compifce due retti ^, farà T angolo BEDa^.t. 
uguale z DBG. lì che ec. 

PROPOSIZIONE XXXin. PROBL- 

Sopra una data retta B D descrivere una porzio- fig. 9» 
ne di circolò , capace di un angola uguale al data 
angolo F. 

SI faccia P angolo DBH uguale ad Ff, e divi- f 13. 1/ 
fa fi Z) pel mezzo in £> fi alzi EC perpendi- 
colare ad effz, e dal punto fi fi tiri pure BA per- 
pendicolare z BH;t convenendo quefte due per- 
pendicolari nel punto C, col raggio CB defcrivafi 
un cerchio» che paflerà ancora per D, efièndo 
congiunta la C D uguale z CB , per edere bafi de' 
triangoli rettangoli CEDt CES , ne* quali il lato 
EC è comune , ed i lati ED , ET! uguali; e (ara 
efib circolo toccato dalla BH&, però V angolo DAB gi6.iij. 
fatto nel fegmento , che rìefce ibpra la data retta 
BD, fari uguale all' angolo D fi// ^1 cioè al dato |^ ^^ ,„^ 
angolo F , per la coftruzione . il che ec« 

E 2 PRO- 
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PROPOSIZIONE XXXIV. PROBL. 

» * 

tìa un dato cerchio tagliare una porzione capace 
delP angolo uguale al dato F . 

I tiri la retta B H, che tocchi in 5 il dato cer- 
chio , e fi faccia V angolo HB D uguale al da7 
toi^^ è manife{lo> che la porzione £ yk D farà ca- 
, pace dell' angolo dato ^ • Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXXV. 

FIG 01. ^^' ^^^^^ ^^ cerchio AG E due rette AB, EG 
* fi fiz^^ ^^ P > il rettangolo delle parti deir una u* 
guaglia quello delle parti deW altra , cioè A F B è 
uguale i7^ E F G • 

E fi fegaiTero nel centro , farebbe ciò manife- 
I fio, elTendo le parti di tali linee tanti raggi 
uguali del medefimo cerchio; ma eflendo il lo- 
ro concorfo F diverfo dal centro C y fi tirino da 
cflb centro eie perpendicolari CD fCH Copra det- 
te lince, che da quefte faranno fegate pel mez- 

b j. iii.zo^, e fi con^unganoCi^,C£,C£. U rettangolo 
^ i^5. col quadrato DF farà uguale al quadrato 

e ;'• "• DB ^, ed aggiunto il quadrato CD farà il rettan- 
golo AFB con li due quadratiZ)/',C/),cioè col 

d 47. 1. quadrato CF^, uguale a' due quadrati DB, e CD, 
cioè al quadrato del raggio C B^^o dell' altro rag- 
po CE\ e quefto pure eflendo uguale. a' quadrati 
EHy CH^y cioè al rettangolo E FG col quadrato 
FH^, e col quadrato CH, che è quanto dire al 
rettangolo E FG col quadrato CF; farà dunque il 
rettangolo AFB col quadrato CFy uguale al ret- 
tangolo EFG col medefimo quadrato CFì onde 

Wl- 
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tolto di qxàt, e di là queflo quadrato CF, rimane 
il rettangolo AFB uguale all'altro EFG . Il che te. 

PROPOSIZIONE XXXVI. 

Da un punto F fuori del cerchio tirata la tan- 
gente ¥H,ed una fegante F B A , farà il quadrato ^^^- 5»? 
della tangente FH uguale al rettangolo A¥B di 
tutta la fegante , e della fua parte efteriore . 

Condotta dal centro C la perpendicolare CD 
fopra la fegante > che dividerà pel mezzo la 
parte interna AB^ ,e congiunti li raggi CB,CHi a 3. m. 
eflendo il quadrato FD uguale al rettangolo A FB 
col quadrato BD^ , aggiuntovi il quadrato CD, ^ ^' "' 
faranno li due quadrati FD,CD, cioè il quadra- 
to Ci*" , o li due quadrati FH , CH e ( effendo V an- e 47- »• 
golo CHF retto ^ ) uguali al rettangolo AFB , co* a iS; m. 
quadrati BD^ e CD , cioè col quadrato del rag- 
gio C^, efiendo adunque il quadrato della tangen* 
te FH , col quadrato del raggio CH uguale al ret- 
tangolo AFB s cól quadrato del raggio CB stolti 
gli uguali quadrati di detti raggi > hmane il qua- 
drato FH della tangente uguale al rettangolo A FB 
di tutta la fegante FA nella parte efierna FBiìl 
che ec. 

Corollario L Quindi fé da un medelimo punto 
F fi tireranno due tangenti FH , FI al medefimo 
circolo, quefte faranno uguali , efiendo ciafcheduno 
di tali quadrati uguale al medefimo rettangolo AFB 
della fegante condotta dallo fteflb punto F. 

Corollario IL E fé più {cgànti F B A ,FG E fi 
conducano da un punto F allo fteflb cerchio , fa- 
ranno i loro rettangoli AFB, EFG tra di loro u- 

E 3 guali 
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ffokf emendo ciaTchodnno di effi uguale al qua* 
drato della tangente JFi7« 

IPROPOSIZIONE XKXVJL' 

Se il rttt àngolo di una figante AF B farò ugua^ 
le al quadrato della retta fly che condotta dallo 
fieffù funto F > Ji accofti alla periferia del cerchio , 
fari quefta F I tangente di effo . 

IM perocché tirata la tangente EH, il cui qu»> 
dratQ uguaglia pure il rec^afligplo AFB^.epe- 
rò ancora è uguale al quadrato Ff, e pQofeguente- 
mente faranno le rette fjfl, FI uguali ? ^ condotti li 
rag^ CHt Clpaic fono f^uali ; e congiunta al cen- 
tro la fretta FC^ è quefta lato comune 9* due trian^ 
goli ^//r^F/C; dunque f angob FIC uguaglia V 
hB. t. angolo fffC^, il quale è retto ^f pertanto eflèn- 
e 18. III. ^ puj.^ j» OTgplo FIC retto, quefta FI farà tan-» 
ilo III. 8^^^ ^ • ^ ^^ dovea dimoftrarii . 
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ELEMENTI 
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DIE U C L I D E 

LIBRO IV. 

> DEFINIZIONI. 

[Icefi Inscritta nel circolo una figu- 
ra rettilinea > quando ciafcun* ango- 
lo 4i efla tocca la circonfierenia • 

H. Ed allora il cerchio dicefi Cir- 
coscritto ad efsa figura rettilinea» 
in. Circoscritta poi al cerchio dicefi la fi- 
gura rettilinea, fé ciafcun lato di efsa tocca la di 
lui circonferenza • 

IV. Ed in tal cafo dicefi il cerchio Inscrìtto 
a detta rettilinea figura. 

PROPOSIZIONE L PROBL. 

In un iato cerchia f il cui diametro hB, inferi'^ Fio. j|, 
vere una linea A D uguale ai una iuta V, non mag^ 
giore a ejfo diametro • 

COI centro A, eV intervallo A E uguale ad F 
defcrìvafi un altro cerchio , che foghi in D 
quello già datore chiaro, che congiunta ^^ JD fa- 
rà uguale al ra^o AE,o però alla data F. Il che 
dovea farfi . 
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PROPOSIZIÓNE IL probi:.. 

FIG. 94. 2S?ir/ 4ato cerchio infcrivere un triangolo ABD 
equiangolo ad un altro dato I G H • 

I tiri al cerchio, in qualche punto A la tan^ 
gente EAF^ e fi faccia V angolo FAD ugua- 
le air angolo IGH,e V angolo E AB uguale air 
altro IHG, e congiunganfì lì punti D, B,ìn cui que- 
fte rette fegano il cerchio, con la retta DB . Di- 
co che il triangolo /4 5 D farà il ricercato; impe- 
3»; nt. rocche r angolo ^4 5 D uguaglia V angolo DAF^t 
e però è uguale ali* angolo 1GU\ onde ancora V 
angolo ADB uguaglia l'angolo EAB, e però è 
uguale all' angolo GHI , dunque ancora il terzo 
BAD uguaglia il terzo G / H ; adunque tutto il trian- 
golo ABD, infcritto nel circolo, è equiangolo al 
4ato triangolo IGH. Il che ec. 

PROPOSIZIONE HL PROBU 

FIG. 9/. Intorno, ad un dato cerchio ABD circofcrivere un 
triangolo E F G equiangolo ad un altro dato I H K • 

fRoIungato uno de' lati HK dall^una, e dall' 
altra parte in My L , fi faccia al centro C del 
dfito cerchio P angolo ACD uguale all' angolo IKL^ 
ed appreflo fi faccia l'angolo JDCìB uguale all' al- 
tro efterno///iW; indi fi tirino appunti A, D, B 
le tangenti 2^6 , DE, BF Ao quali concorreranno, 
e formeranno un triangolo EFG, circonfcritto al 
cerchio , ed equiangolo a quello datp ; imperocché, 
congiunica BD per efempio, riefcono ^ angoli 
BDE, DB E minori de' due retti, fatri d^U? tangenti 
hApm. 8. col rag^o CDEfCBE, e però concorrono infieme^; 

per- 
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perchè poi tanto gli angoli del triangolo BCD > che 
quelli dell' altro BED fono uguali a due retti*, * '*' *' 
gli angoli del quadrilatero QBED uguagliano quat- 
tro retti ; ed eflendo li due CDE,CBE retti , faran- 
no gli altri due £ CD, i3£.Z) uguali a due retti, e 
però uguali a' due angoli IHM, IHKj ma Tan*- 
golo "BCD fu fatto u^ale ad IHM , dunque Y al- 
tro BED h uguale ad tHK* Similmente eflendo 
gli angoli ACD, ed AGD uguali a due retti, e 
però uguagliando gli altri due IKI , IKH^ dun- 
que eflendo fatto ACD uguale ad IKL, è l'altro 
AGD uguale ad IKH ; e però ancora il ter^o 
APB uguaglia V altro HJK ,dunque il triangolo 
EfG circofcritto al dato cerchio, fi è fatto e- 
quiangoloal dato triangolo IHK. (l che ec. 

PROPOSIZIONE IV, PROBL. 
In un dato triang^b E F G infcrìwrc ufì cerchio A B D* 

SI dividano pel mezzo gli angoli FEG , FGE 
colle rette EC^GC concorrenti in Ce da ef- 
fo punto C fi tirino le perpendicolari CA, CB, 
CD fopra a' tre lati di eflb triangolo ; faranno 
quefte uguali, perchè ne' triangoli CEDt CEB, 
eflendo gli angoli DEC y fi £C uguali, ed ancora 
li retti CDE, CBE uguali, ed il lato EC comy^ 
ne , ancora gli altri Iati CB,CD fono uguali ^^ a^ **• '' 
così aijjicora ne' triangoli CDG,CAG fi proverà 
CD uguale z C A, dunque tutte tre le dette per-» 
pendicolari fono uguali ; onde col centro C , e con 
r intervallo CA defcritto un cerchio pafleirà per 
li punti A, B, D, t farà toccato da' lati di quefto 
triangolo FEG, eflendo ad angoli retti a ciafche? 

dunQ 
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ft i6. III. duno de'ra^ CA , CB^CD^ » e però fari iiifcnt- 
to detto circolo nel dato triangolo . Il che ec. 

PROPOSIZIONE V. PROBL. 

^IG. 971 A un dato triangolo ABD circofcrivere un cir-^ 

toh . 



s 



li taglino pet mezzo due Iati AB 9 BD in 
E,P,c fi alzino ad efll le perpendicolari EC, 
fC, concorrenti in C> e congiunto il punto C con 
tutti tre gli àngoli A, B,D, il cerchio defcritto 
per qualunque de'rag^ CA, CBfCD, i quali fa- 
ranno uguali » farà circofcritto al dato triangolo ; 
imperocché 5 elTendo A E uguale ad EB, ed EC 
comune a^ triangoli AEC , BEC, e gli angoli di 
qua , e di là dalla retta CE uguali, perchè retti» 
la bafe CA fari uguale a C£ ; e fimilmente ne* 
triangoli BFC, DFC, per eflère intomo ad angoli, 
tetti ^ihd BF.FC, DF, FC uguali, C5 uguale 
64. I. farà a CD ^> dunque il cerchio paffa per tutti gli 
angoli A, B,Dft però è circofcritto al dato Trian- 
golo ADB^ Il che era da fari! . 

PROPOSIZIONE VL PROBU 

no. 98. Jn un dato cerchio injcrivere un quadrato A E B D » 

1 tirino pel centro C due diametri AB, DB, 
che ad angoli retti fi feghino in edb centro , e fi 
congiungano le rette AE,AD,BE,BD\ dico che 
il quadrilineo AEBD farà il quadrato infcritto nel 
dato cerchio. Imperocché di tutti i triangc^ A CE, 
ACDfBCE, BCD tutti i Iati intomo agli angoli 
retti fono uguali ; e però le bafi loro A E, AD, 
e 4< I. BE, BD parimente fi uguagliano e } e gli angoli 

AEB 
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AEB, EBD, ^DA» D4E effendo ne' femicir- 

coli tooo recti *» duoque il ^u^jrjlatexo AEBD hf^ìt.^i. 

il quadrato ^ che dpy«a infcriverfi ne} cerchio dato . biv^-i^. 

PROPOSIZIONE Vn. PROBL. 

Imorm al dato cerchio AEBD defirivcre un ^luf-^ Fio. 9^» 
ir/fto • 

Tirati , come nella precedente» i dìaonetrii^^» 
D E » che nel dentro C fi feghìno ad angolo 
retto f fi tirino per gli punti /< , jff le parallele al 
diametro DE, e per gli punti P,P le parallele al 
diametro 4 B \ que^i^ parallele faranno ptire a' ter<- 
mini de' diametri angolo retto e, e però faranno ^ *^ '• 
tangenti^? e tutti i lati CH, HI, IF, f'Gfaraft-* '^•"'* 
no uguali al diametro del cerchio» e però uguali 
tra lofO} gU angoli pure G, H,I , F,'m cvà con- 
venga '^ ' ''" ^' '^^ 
parali 
pofto 

angolo oppofto GBC, che pure è retto; e così 
nel parallelogrammo A B HI fi moftrano pure gli 
altri angoli fl,j cfTere retti; dunque FIHG è un 
quadrato circofcritto al dato cerchio: com^ er^ 
propofto di farfi. 

PROPOSIZIONE Vm. PROBL, 

Jn un dato (Quadrato F G H I infcrivére un cerchio • 

Ividanfi pel me22o i Iati ne' punti i4, E,B,D, 
' e condotte le rette A B,PD, che fi feg^e- 
ranno in C, e faranno parlile)? a detti lati » con- 
giungendo i termini di linee parallele» ed ugna- 
Jf} però tutte le rette CA,CE,CB,CD,uga^ ^»'' 

glian- 
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gliando la metà de' lati di cffo quadrato , faranno 
uguali fra loro , onde col centro C , e con uno di 
quefti ra^i C^ defcritto un cerchio ^ palTerà per 
gli altri punti E, B ,0, e rimarrà toccato da' lati 
' di ef!b quadrato > eflendo qualunque angolo BAI, 
CEH ec. retto ^ come uguale all'angolo I, ovve- 
ro (7 oppofto nel parallelogrammo ABHI ^ DEHG 
1 34« I- ec.^* Dunque detto circolo riefce infcritto nel da- 
to quadrato; il che ec. 

PROPOSIZIONEIX. PROBL. 

¥tG. 58. ^ ^^ ^^pQ quadrato AEBD circofcrivere un 

cerchio . 



s 



I tirino le diagonali^ jS>Z)£ concorrenti in C» 
e perchè qualunque triangolo AEB ,E B D» 
BDA,D A Eh ifofcele per V ugualità de' lati del qua- 

h f. i# ^^^^^> ^^^^* gU angoli BAE^ EBA fono uguali ^ 
tra loro, e fono femiretti effendo retto V angolo 

e }i. I, AE fi , e gli altri due uguali ad un altro retto ^ , 
dunque tutti gli angoli femiretti CA E,CEA, CEB, 
CBE,CBD,CDB,CDA,CADcfféndo}igmlì,lù 
rette CA, CE,CB , CD pure fono uguali ^^c però 

di. I* fatto centro C, con l'intervallo CA defcritto un 
cerchio pallerà per tutti gli altri punti E, B^D; 
onde farà quedo il cerchio, che dovea circoforì** 
verfi al dato quadrato. 

PROPOSIZIONE X. PROBL. 

Cofiruire un triangolo ifofcele AB E, li cui an^ 
fio. ict.goli alla bafe AEB, KBÈ^fiano ciafcuno il Ìof^ 
fio ielP angolo alla cima B A E . 

Di- 
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Dividali una retta AB in D, in maniera che 
il rettangolo ABD uguagli il quadrato AD^,^ n. ii. 
e col raggio A B defcritto un circolo B EF, fi adat- 
ti dal punto B alla circonferenza una retta B E 
uguale alla AD, e G, con^unga ^f^farà il trian* 
golo AB E ifofcele per V ugualità de' raggi ; ed 
aggiunta la retta ED, circofcritto un cerchio al 
triangolo ADE, farà IzB E tangente > per eflere 
il di lei quadrato» come quello di ^D, uguale 
al rettangolo ABD^ , e però l'angolo DEB farà b 37.111. 
uguale air angolo EAD^, dunque aggiunto di qua , e 32. m. 
e di là l'angolo D£^, farà l'angolo ^£fi» ugua- 
le a' due angoli E AD, DEA; cioè all' angolo, 
efterno BDE^, xm ancora l' angolo v^ B E ugua- ^ 3»- «• 
glia r angolo AEB « , dunque gli angoli BDE, e f. i.; 
AB E fono uguali , e però il lato *Z) E uguaglia il 
lato EB ^ , cioè il lato AD: dunque ancora V an- ^^- »• 
golo ^EA uguaglia l'angolo EAD^\ e però farà 
r angolo A EB duplo dell' angolo E A B . 11 che ec. 

PROPOSIZIONE XI. PROBL. 

In. un dato cerchio infcrivere un Pentagono fig. ioi, 
D F G H I equilatero , ed equiangolo . 

FÀtto un triangolo ifofcele AB E, ài cui' eia- 
fcheduno angolo fopra la baie fia il dop^ 
pio dell' angolo A alla cima g, fi inferiva nel cer- 6 *o- »^- 
chio il triangolo DGH equiangolo allo fteflò ABE^,hi. iv. 
poi divifi pel mezzo ambi gli angoli alla hzkDGH, 
^DHG colle linee G I , HF ^ fi congiungano le ret- » 9 it 
te GF , FD, DI, IH. Dico che quefto farà un 
Pentagono equilatero » ed equiangolo ìnfcritto nel 
dato cìrcolo ; imperocché gli angoli alla bafe HG 

di 
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di quel triangolo DHG equiangolo ad AB^^ ef- 
fendo il doppio dell^an^Dlo^D//»divifi quel&ptl 
niezzo» ne riufciranno tutti i cinque angoli DGl^ 
JGH, GHF,FHD,GDH uguali, e però gli ar- 
chi, (opra di cui elfi angoli infiltono/ faranno ugua*^ 

a %6. in- li ^> e però ancora le rette a detti archi fotto* 
cefeO/,/H|HG,(/F, FD,ronouguali;ondeque^ 
fto Pentagono è equilatero i ed efl^ndo T arco D I 
uguale ad FCr , aggiunto di comune Parco IHGp 
farà l'arco DIG uguale all'arca IGF, o però F 

h 17. III. angolo O FG è uguale air angolo FDI^, e cosi de- 
gli altri ; dunque efTo Pentagono è ancora equian« 
golo. Il che ec« 

PROPOSIZIONE XII. PROBL 

A un dato cerchio IFH circofcrivere un Pema- 
"*' gono ABEKL equilatero, ed equiangolo * 

SI inferiva nel cerchio il pentagono IDFGH, 
per /' antecedente , e dai Centro C condot- 
ti a qualunque angolo i raggi CI, CD, CF ec. fi 
tirino a' medeiimi le perpendicolari AB,BE, EK, 
KL ,LA, cKe faranno tangenti del circolo « Dico 
eifere il poUgono da effe comprefo un pentagono 
equilatero » ed equiangolo ciròofcrltto al ceroiio • 
Imperocché , eflèndo AI, AH tangenti , faranno u* 




dunque congiunta ancora CB,& proverà purefl- 
milmente V angolo BCD uguale tlBCI, e 1' an* 
^olo DBC uguale ad I BC\ pertanto A CI è la 
metà di HCl, ed lACM metà ài I AH, e pa- 
ri- 
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rìmcfitc BCI è la metà di /CO , eà IBC la 
metà di IBD; onde efièndo V angolo //Ci ugua<- 
le ad ICD, per V ugualità de' lati HI, JD^^zit. tir. 
farà r angolo ACI uguale a BCI, ed eflendo di 
qua, e di là dal punto / gli angoli rettile comu- 
ne il lato /C a' triangoli ACI , BCI , gli altri lati, 
e gli altri angoli faranno uguali^, però AI eflèn- ^ ^^^ '• 
do uguale ad /fi , il lato AB h duplo di ^/; fi* 
milmente fi proverà 'AUto AL efière duplo di AH i 
dunque eflendo ^/uguale ad ^//, ancora ^J3 fa- 
rà uguale zd AL; e così tutti i lati fi proveran- 
QO uguali y ed efifendo V angolo CBl uguale zCAI, 
anche i loro doppj DB I y ed HAI faranno ugua- 
li, e così tutti gli altri angoli di quefto pentago- 
no, il quale farà equilatero , ed equia ngolo,circo- 
fcritto al dato cerchio , come dovea farfi • 

Corollario. Nella ftefla maniera > qualunque fi- 
gura equilatera , ed equiangola fia ifcritta nel cer- 
chio , tirate da qualfivoglia angolo le tangenti , fi 
proverà efiere fimilmente la figura circofcritta equi^ 
latera, ed equiàngola. 

PROPOSIZIONE XIIL PROBL. 

Ad un dato Pentagono equilatero , ed equiangolo 
ABEKL, infcrivere un circolo. 

SI dividano pel mezzo duQ angoli profilmi LAB^ 
A BE c,colle rette AC, fi C concorrenti in C, ^ 9* «• 
e da efi[b punto C fi tirino fopra ciafchedun lato 
le perpendicolari, C//, CI, CD, CF, CG, que- 
lle faranno uguali , e però defcritto il cerchio con 
uno de' raggi CH , paflerà per tutti i punti H, I, 
D,F9G , e farà toccato da ì lati del dato penta- 
gono. 
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gono , cui fono perpendicolari efli raggi i onde gli fk* 
ra inicritto. Imperocché ne' triangoli ^j0C>CAf, 
eifendo uguali i lati ^^^ i?£, ed il lato BC co- 
mune , e gli angoli ABd CBE uguali , farà CA 
uguale R CE, e T angolo CEB uguale a CAB,t 
però ancor eflbrla metà dell' angolo jS fi^ • Simil- 
mente ne' triangoli CAB , CAL fi proverà CL 
uguale z CB , l'angolo CLA uguale a CBAyC 
però ancora eiso la metà dell' angolo yJZJ^; e co- 
si pure farà dalla retta C K divifo pel mezzo T 
angolo B KL ; e paragonando i triangoli HA CI AC, 
in cui r angolo C AH uguaglia CAI , e gli angoli 
ili H, tà l fono retti > ed il lato A C comune , 
gli altri lati CH, CI faranno uguali ^ e pari- 
mente fi proverà CI uguale a CD, e CF ugua- 
le a C Z) , e CG uguale a CF\ dunque tutte que-- 
ile perpendicolari fono raggi uguali» e però il cer- 
chio palTa per tutti quei punti, e riefce infcritto 
al dato pentagono, come doveafarfi. 

Corollario. Così in qualunque figura equi- 
latera , ed equiangola , divifi pel mezzo due an- 
goli proifimi,e dal concorfo delle linee dividenti 
condotte le perpendicolari a* lati , rìefcono ugua- 
li , e condotte agli altri angoli dallo (lefib concor- 
fo altre rette, fono tutte uguali , e dividono pel 
mezzo gli altri angoli , come fi è provato in que- 
ih> pentagono>onde al mcdefimo modo gli fi può 
infcrìvere un cerchio . 

PROPOSIZIONE XIV. PROBL. 

Intorno al dato Pentagono equilatero , ed equian^ 
golo IHGFP circofcrivere un cerchio. 

Se- 
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SEgati per mezzo dae angoli proflimi colle ret- 
te IC,HC concorrenti in C,le linee condot- 
te dal punto C a tutti gli altri angoli faranno ugua- 
li », dunque vcol raggio C/defcritto il cerchio paf- p^^'^L^- 
fera per tutti li detti angoli^ e farà circofcritto al ced. 
dato Pentagono . Il che ec. 

Corollario. Nella Aefla maniera potrà cir- 
cofcriverfi un cerchio a qualunque altra figura equi- 
latera , ed equiangola • 

PROPOSIZIONE XV. PROBL- 

In un dato cerchio AEF infcrivere un Efagono ^iq. i^^. 
equilatero f ed equiangolo . 

Condotto un diametro AD pel centro C, 
fi applichino nel cerchio due rette , di qua, 
e di là dal punto A , uguali al raggio A C , qtta- 
11 fiano AB , AG ^, e congiunte al centro le^^^^*•'^• 
rette BC,GC fi prolunghino alla periferia ìnF, 
E; indi tirate le rette B E , ED, GF, FD rimar- 
rà infcrìrto nel cerchio un efagono equilatero , ed 
equiangolo ; perchè eilendo i triangoli ABC, AGO 
equilateri, ciafcuno degli angoli di efii ACG, ed 
ACB farà un terzo di due retti ; però an- 
cora BCE, che con gli altri due compifce due 
retti , farà un altro terzo di due retti ; e però fa- 
ranno uguali i detti tre angoli» e gli oppofli al* 
la loro cìsmECD,DCF,FCG^\ e però tutti gli ^ '^- *• 
archi oppofti a detti angoli , e le rette ad efii fòt- 
tefc fono uguali <i ; dunque ABEDFG è und26.#29. 
efagono equilatero, ed ancora equiangolo , perchè '^^- 
gli angoli GAB, AB E, BED ec. infiftono a quat- 
tro di quelli archi uguali . 

F PRO- 
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PROPOSIZIONE XVI. PROBU 
FIG. I0+. j^ ^^ j^^^ cerchio A EH defcrivcre un Quindcca^ 
gono equilatero , ed equiangolo • 

INfcrivafiun pentagono -4 /HC-F; nel dato cer- 
chio^, ed ancora un triangolo equiangolo ad un 

b %. ir. equilatero ^ , che farà eflb ancora di lati uguali ^ 
^D£; dunque delle quindici parti della circonfe- 
renza ne conterrà, cinque V arco A E, e tre fole 
r arco AFf e nel refiduo FÉ vi faranno due di 
dette parti quintedecime ; onde divifa FÉ pel mez*- 

c 30.111.zo in JCc , faranno EK, e KF parti quintedeci- 
me , ed applicando intorno alla circonferenza le 
linee rette uguali a ciafcheduna delle corde EK, 
KF, farà compiuto il quindecagono equilatero , ed 
equiangolo, influendo qualunque angolo FKE di 
eitb fopra tredici di quelle quintedecime parti ,. 
Il che ec. 
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Arte alioPota fi chiama una graiv* 
de^za minore di un altra grand cz-* 
za maggiore > quando quella miliira 
quefta eiactamente* 

IL MoLTiPLiCE fi dice poi quefta 
mag^or grandezza di quella minore > da cui al* 
quante volte è miiiirata. 

Ili Proporzione ,. o talvolta Ragione ^ fi dice 
la relazione di due grandezze del medefimo gè* 
nere , in ordine alla loro quantità comparate T una 
con r altra. 

IV. Proporzionalità* , ovvero Analogia, di- 
cefi la fimiglianza di alcune Proporzioni • 

V. Quelle Grandezze fi dicono Aver Propor- 
zione^ le quali moltiplicate poflbno fuperarfi V 
una con V altra • 

VI. Si dice Simile, ovvero Eguale, anzi La 
medesima, efière la Proporzione di una prima 
grandezza ad una feconda , e quella di una terza 
ad una quarta , quando prefe due- ugualmente mol- 
tiplici della prima, e della terza, ed altre due^ 
fecondo qualunque numero , ugualmente moltipii* 

Fi ci 
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ci della feconda , e della quarta , fé il moltiplice 
della prima uguaglia il moltiplice della . feconda $ 
o fisi maggiore di efTa , o minore > parimente il 
moltiplice della terza uguagli il moltipjice della 
quarta , o fia rifpettivamente maggiore , o mino^ 
re di effa. 

Vii. E quelle grandezze , che areranno fimi* 
le proporzione fi chiameranno Proporzionali • 

VlIL Ma fé il moltiplice della prima fuperaife 
il moltiplice della feconda » e T ugualmente mol- 
tiplice della terza , come quello della prima , non 
eccedeffe quello della quarta ugualmente moltipli- 
ce f come r altro della feconda , fi dirà La Pro^ 
PORZIONE della prima grandezza alla feconda ìMaq^ 
GiORE di quella della terza alla quarta. 

IX. La Proporzionalità"" , o Analogia deve 
confiftere almeno in tre termini > di cui il mez- 
zano fi prende due volte » una per confeguente deU 
la prima proporzione > V altra per antecedente del- 
la feconda uguale alla prima . 

X. Quando tre grandezze faranno proporziona- 
li, la prima alla terza fi dirà avere Doppia Pro- 
porzione di quella , che è tra la prima , e la fecon- 
da, o deir altra uguale, che è tra la feconda ; e 
la terza. 

XI. Se faranno quattro grandezze continuamen- 
te proporzionali, averà la prima alla quarta Tri- 
pla Proporzione di quella, che ha la prima alla 
feconda , o la feconda alla terza , o la terza alia 
quarta. Se faranno cinque, la prima air ultima 
averà Proporzione Quadrupla di quella, che ha 
la prima alla feconda , e di qualunque altra inter- 
mediai e così fempre crefcendo i termini dell' ana*^ 

lo^ 



L 1 B R O V. 85 

lo^a , la proporzione dell' eftreme e moltiplice 
di quella di due proflìme, fecondo il numero di 
efli termini > detrattane V unità # 

XIL Delle quantità proporzionali fi dicono 0« 
M OLOGi gli antecedenti fra loro > e li confeguenti 
pure tra di loro comparati . 

A VV E R T J At E N TO. 

Altre definizioni della Proporzione Permutata 
Conversa ec. Jl omettono, perchè dalle Propofi^ 
zioni , che ne parlano fujfeguentemente , meglio s* in- 
tenderanno. 

Quanto alla fimilitudine , ugualità delle proporr 
zioni, definita al num. vi. per gli ugualmente mol- 
tiplici degli antecedenti , che convengono con gli ugual- 
mente moltiplici d^ confeguenti t fecondo qualunque 
altra moltiplicazione > in uguagliarfe, avanzar fi , 
mancarfi P uno dalF altro : fi avverta , che f ebbene 
nelle quantità cpmmenfurabtli , le quali efprimere 
fi pojfono col numero delle parti uguali , che fono 
neir una , e nelP altra , fi può definire più chiara- 
mente T ugualità delle proporzioni con la definizione, 
che il medefimo Euclide dà nel fuo Libro VII. de^ 
numeri proporzionali , a cui altra proprietà non 
ajfegna,fe non, che il primo fia ugualmente molti- 
plice del fecondo, come il terzo del quarto, la me- 
defima parte , altrettante parti ,fia qualunque an- 
tecedente del fuo confeguente: tuttavolta nelle quanr 
tità incommenfurabili , di cui non può ajfegnarfi ve- 
runa mi fura comune , che fia alcune volte in una , ed 
alquante altre volte nel l^ altra, non potrebbe afegnarfi 
tale definizione di proporzionalità ; e perciò fi adat- 
ta quella condizione più univerfale degli ugualmen- 

F 3 te 
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ie mohipliei de* termini antecedenti , che convengg^ 
no nelP uguali ti » nelf ecceffo » o nel difetto p con altri 
ugualmente mohipliei de' cvnjeguenfi , 

Le quantità , che fi paragonano in proporzione a 
devono ejfere del me de fimo genere fecondq la definii 
zione terza , onde non può paragonarfi fina finca ad 
una fu perfide , né ad un corpo ^ né un pejò ad un 
tempo y ni un moto ad unfuono ec. bensì tutte le li^ 
nee fra di loro , tutte le fuperficie tra loro , ogni 
corpo ad un altro , / pefi tra loro , li tempi fra lo-- 
ro ec. Però non è da attender fi un genere fptcialiffi* 
mo , e fubal terno , con fui differrfrono le linee rette 
ddle curve ,f le fuperficie piane dalle rotonde ec. ma 
folamente il genere più univerfale , di cui allora fr^ 
no le grandezze, quando qualunque di effe moltipli^ 
cata puòfuperarc r altra , fecondo la definizione quin^ 
ta . Così il diametro di un cerchio quadruplicato ec^ 
cede la di lui circonjerenza , e però fi poffono infie^ 
me paragonare una retta , ed una periferia , auT^ 
qualunque altra curva di diverfa fpeciei ed una fu* 
perfide piana ad una sferica » o conica ; e qualfiv^ 
glia corpo prifmaticù a qualunque rotondo . Ma quan^ 
to alla proporzionalità , o analogia delle proporlo- 
ni 9 poffono e fere li due primi termini dello fteffo gè* 
nere , e gli altri due, o del me de fimo, o di genere di* 
verfiffSmo ; così può ejfere un corpo ad un altro nella 
fieff'a proporzione , che una linea ad un altra linea ; 
ovvero una fuperfice ad un altra fuperficie \ o come 
un angolo rettilineo ad un altro pur rettilineo ; o eo* 
me un pefo ad un altro pefo ; o come la velocità di 
un moto a. quella di un altro ec. e così qualunque 
grandezza ad un altra grandezza dello fieffo gene* 
re. può paragonarli 9 come un numero ad un altro 
numero , o a qualche radice forda • SPIE^ 
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SPIEGAZIONE 

/)/ alcuni fegni da adoperar fi per V avvenire^ 

per e/porre con più breve caratterifmo le 

co/e da f piegar fi circa le proporzioni. 



II fegno -H- (ignifìca aggiunta , di maniera che 
A^^ B efprime V aggregato delle due quantità A^ 
^ B pofte in/ieme* 

Il legno — fignifica la detrazione di una gran* 
dezza dall'altra, come A — B efprimerebbe T ec- 
cedo della grandezza A ibpra V altra B , detrat- 
ta da quella* 

Il fegno > lignifica 1' efTere maggiore , e la con- 
traria pofizione di eflb <: importa V eflere minore • 
Così A>B vuol dire, che A è maggiore di fi; 
ma C <: /) > importa , che C fia minore deir altra D. 

Il fegnorrr lignifica V ugualità , di maniera che 
A=r B efprime , che la grandezza ^4 uguaglia B ; e 
così fé fbffe cfpreflb £— h P=M — N, indichereb- 
be che la fomma delle quantità E, tdFfoGh u- 
guale air ecceilb di M fopra N , cioè alla quantità 
M I detrattane T altra N , fecondo le anteriori ef- 
preflioni • 

La proporzione di una quantità ad un al^ra fi 
efpone con un punto interpoflo^ e la proporzio- 
nalità, o analogia il efprime con quattro punti in- 
tercetti fra le due proporzioni * Per efempio A B • 
ACr.EF • EG vuol dire, che la quantità AB al- 
la quantità A C, ha la ùcffà proporzione , che la 
quantità EF all' altra EG ; ma fé fofTe efprelìb A • 
B>C * Dy importerebbe , che la proporzione di 
A zB fofTe maggiore dell' altra > che è tra Ci e /) • 

F 4 La 
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La moltiplicazione di una quantità in un altra 
può efprìnierìfi con la croce di. S* Andrea» per e- 
Tempio ABXCDj vorrà dire la quantità A B mol- 
tiplicata in CDi e così 7 X 4= 2.8. fignifica» es- 
tere fette via quattro uguale a vehtiotto &c. 

PROPOSIZIONE I. 

St fiam quante fi vogliano grandezze AD, FI, 
L O ugualmente molti f liei di altrettante E , K , P , 
àafcuna di eiafeuna , quante volte è moltiplice una 
di una , per ef empio AD di Ef tante volte farà 
moltiplice la fomma di tutte P antecedenti AD > F I, 
L O deir aggregato di tutte le confeguenti E , K , P . 

IMperocchè divifa AD nelle parti A B, BC,CD, 
uguali ad E, potrà dividerti ancpra F/ in al- 
trettante parti FG9 GHf HI, uguali a JC; e così 
LO nelle parti LM, MN, NO, uguali a P; dun- 
que A B —f jP(?— i- L M=: ^-f JT— h P ; e fimilmen- 
tc di nuovo 5C-4-GiF/-+JWN=£-+^-H-P, ed 
ancora CD -H-///^ NO =:£-+- A" -hP; dunque 
quante volte una delle antecedenti AD è moltipli- 
ce di J? , altrettante volte tutte le antecedenti A D 
--^FI-^LO è moltiplice di tutte le confeguenti 
E^j^K^P; U cheec. 



FIG. 10^. 



PROPOSIZIONE IL 

Se la prima grandezza A C ^ moltiplice della fé-- 
conda D , come la terza G E ^ moltiplice ugualmen- 
te della quarta H ; ed una quinta CB fia ancora 
moltiplice della feconda D ycome unafefia GIP è mol^ 
tiplice ugualmente della quarta H , fari r aggre- 
gato della prima, e della quinta A C -h- C B > uguah 

meth 
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mente moltipUee della feconda D , cime V aggregato 
iella terza, e della Jefta EG-^-GF, ì moltipltce 
della quarta H. 

IMoerocchè il numero delle parti uguali alla D , 
che fono nella prima A C , uguagliando il nu- 
mero delle parti uguali ad H , che fono nella ter- 
za EGi ed ancora il numero delle parti uguali a 
Z), che fono nella quinta CB, uguagliando il nu- 
mero delle parti uguali ad //, che fono nella fe- 
lla GF; dunque il numero delle parti uguali a 
Z), che fono in AC-^CB, uguaglia il numero 
delle parti uguali ad //, che fono in i?G-f G i^ • , zAJFcm. 1. 
dunque T aggregato AC--¥CB ugualmente è mol- 
tiplica della feconda D, come V aggregato EG -f 
GFh moltiplice della quarta H. Il che ec. 

PROPOSIZIONE III. 

Se la grandezza B ì moltiflice di C , come un 
altra ^dìY , edlK moltiplice di B, come MD di 
Vs.farà pure I A moltiplice di C, come MD di ¥. 

SI dividano le grandezze lA, MD, quella nel- 
le parti AG,GH,HI uguali a B, quefta nel- 
le parti DK, KL, LM, uguali ad E; offendo a- 
dunque AG moltiplice di C; come DKdi F, ed 
ancora GH, e HI moltiplice di C, come KL, 
ed LM di F, farà tutta la ^/ moltiplice di C, 
come tutta la DM di F^. Il che ec. ^ *• ▼- 

PROPOSIZIONE IV. 

E fendo nella fleja proporzione A • B ? « C • D, fig. 108. 
prefe due grandezze E , F ugualmente moltiplici de- 
gli antecedenti A,C, ed altre grandezze G , H r- 

e^ual" 
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gualmenie moltiplici de" confeguenti B » D » farmné 
farimente froforzionali E • G ; : F • H • 



1 



Mperocchè prefe due altre K, L ugualmente 
moltiplici di Ef F y faranno quefte pure ugual- 

I ^. ^^ mente moltiplici di ^> C*; e fìmilménte prefè 
Mf N ugualmente moltiplici di (?»//> faranno ef- 
fe pure ugualmente moltiplici dì B,D^i dunque 
fé K=:M^ ancora Z = N; fé K':>M, farà pure 

hDef.6.7. L>NìCq K< My parimente L<,'S^\ dunque idr 
Tà E ^ G:i F* H^. Il che ec 

Corollario» Quindi fi ofTervi, che qualunque 
volta fono quattro grandezze proporzionai^^ an- 
cora convertendo p cioè prefi i confeguenti per an- 
tecedenti , e gli antecedenti per confeguenti , fa^ 
ranno pure proporzionali > cioè k A * B :: C - D, 
ancora B ^ A :: D ^ Cy giacché per la definizio- 
ne fella tutti gli ugualmente moltiplici degli ante- 
cedenti Af C fi accordano in uguagliare >fuperare> 
o mancare dagli ugualmente moltiplici de'confe-^ 
guenti B ,D'j dunque ancora gli ugualmente mol- 
tiplici di BfD, prefi per antecedenti fi devono 
accordare con gli ugualmente moltiplici dì A^ Cp 
prefi per confeguenti; e però ancora convcrten* 
do fono le grandezze proporzionali » 

PROPOSIZIONE V. 

fìG. 10^. ^^ Ja grandezza AB, ^ moltiplice della gran^ 
de zza C D , come la parte A E > levata dalla prima ^ è 
moltipltce della parte C F , levata dalla feconda , 
ancora la rimanente E B farà moltiplice ugualmen- 
te della refidua F D • 

Pon- 
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Pongali A G ugualmente moldplice di FD, co^ 
mtAEòìCF\ dunque fan (j £ molti plice di 
CD, come ^£di CF^^mz txzAB moltiplice di* «• ^• 
CDfComz i4 /? di C/*';dunqus G^==y4^; e tol- 
ta di coniupe la AP» f^rà AG =: EB; dunque 
ancora la jrimanente EBh moltìplice della refidua 
FDp come tutta la ^^ di tutta la CD, e come 
la parte levata AE, della parte levata CFi 11 
che ec, 

PROPOSIZIONE VL 

TtT. VI. 

Se due grandezze AB, CD fino ugualmente UQ- t\: 
moltiplici di due E,¥,eda quelle fi traggano le due 
AG, C H , ancor effe ugualmente molti flici di que-- 
j?^ E, F sfaranno le rimanenti Q B , H D, uguali 
alle medefime 9 ugualmente moltiplici dì ejfe . 

ESièodo il nymero delle parti contenute in AB 
uguali ad E, uguale al numero delle parti 
contenute in CZ), uguali aìd F, detratto dal pri- 
mo il numero delle parti E conteni)te in AG^ t 
dal r^cpndo il numero uguale delle p^rti F ^ con-- 
tenute in CH9 il rimanente nume^ro delle parti E 
contenute in ffi?,ugvaglìerà pure il numero del- 
le pjrti F contenute in //Z)^; e però fc G i?=JE', •» -4^ *• 
contenendola una volta fola, ancora HD =: F% 
che la conterrà pure una fola volta» ma & GB 
refterà alquanto moltipHce di E, ancora HD ri- 
marrà ugualmente moltìplice di Ft II che ec. 

PROPOSIZIONE VHt 

Se fiano due grandezze. A, B tra di loro uguar ^*^* "'' 
// , averanno qualunque terza C la medefima pro- 
por- 
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porzione; ed ancora paragonata C ad ambedue ^ave^ 

rà l' ifi^jr^ proporTÙone ad ejfe . 

ilò è per fé ^zffo evidente; pure fi dìmoflra» 
perchè le ugualmente molriplici D > E, delle 
due uguali A, B^ faranno pure uguali » e prefa F 
in qualunque modo molciplice di C^ fi accorde- 
ranno le moltiplici Dt E in uguagliare , fuper are > 
tDef.6.Y. Q mancare dalla moltiplice F; per tanto ^A * C :: 
h Cordi B . c, e convertendo C * A :: C • B^ . Ilcheec. 

PROPOSIZIONE VIIL 

flG- III* Delle difuguali grandezze AB, eDfla maggio^ 
re AB ad una terza K ajierà maggior ragione , che 
là minore D alla medefima K ; ma viceverfa è mag- 
giore la proporzione di K alla minore Di che alla 
maggiore A B . 

Ofta ACzz=:t)$(i moltiplichino ugualmente AC, 
e CB nelle E F,FG in maniera tale, che o- 
gnuna di quefte moltiplici fla maggiore di K, in* 
di fi potrà moltiplicare efTa K, in maniera, che 
riefca • proffimamente maggiore di EF , ma mino- 
re di ÈGé Sia quefla moltiplice EH; dunque EG 
efTendo moltiplice ài AB, come £Fdi AC» o 

• ». ▼• della uguale D^ , il moltiplice di efla AB fupera 
il moltiplice EH della grandezza K, laddove EF 
moltiplice di D è minore di EH moltiplice di K; 

*^/-8-^però AB ^ K> D^ K^; e viceverfa, perchè il 
moltiplice di K, ciohEH è maggiore di EF,cht 
è il moltiplica di D , ma la ftefla EH h minore 
di EG mohiplice ài AB ; però K^ D> K • AB. 
Il che era da dimoflrarfi . 

Se 
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PROPOSIZIONE K. 

Se U grandezze A,Bad una terza C hanno la me- ^^®' ' ' '• 
iefima proporzione , yirà A = B ; ^ fimilmente fé 
C ha l* iftejfa proporzione ad A, ed a B, è A=B. 

PErchè fé non fofle. A=: B, ma una di loro 
maggiore per efempio A>'B , farebbe la pro- 
porzione di A • C >- B'Cj e la proporzione 
C ^ B > C * A^i dunque eflendo A - C :t B * C,^ 8. r. 
ovvero C • A :; C • B , h neceffario, che Ca A 
= B. U che ec. 

PROPOSIZIONE X. 

Se A a C ha maggior proporzione f che B a d ^^^- "4- 
farà A>B ; e fé C a B ha maggior proporzione , 
che C ad A, parimente B < A . 

IMperocchè fé fofle A=:B, farebbe A' C :i B * 
C^i e fé fofle A < 5, farebbe A * C <B ^ C ,^^'': 
contro la ipotefi ; dunque eflendo A • C '> B • C, 
conviene che fia -^ > *5 . Similmente fé fofle B =;= 
A , farebbe C • B :: C -A, e fé foflTe jB > ^ , fa- 
rebbe C ' "B <C * A\ dunque eflendo C *, B > 
€ - A, è B <, A. li che ec* 

PROPOSIZIONE XI- 

Se le proporzioni diAaBjediEadV fino u-- piQ ,,^, 
guali ad una terza di C a lì $ faranno quelle an^ 
Cora uguali tra loro. 

SI prendano gli ugualmente moltipUci degli an- 
tecedenti, come 3 ^> 3 £> 3 C; e gli ugual- 
mente moltìplici de' confeguenti, per efempio 4 jS , 

4^ 
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4 F , 4 D'f perchè dunque A • B :: C • D,t pa^ 
rimente i? • F :: C • D, fé 3 A = 4 B , ancora 

3 C* = 4jD;mafe 3C==4D, ancora 3 £ = 

4 /"; dunque fé 3 ^==245, ancora 3 E =1 4.F1 
fé poi 3 ^ > 4 £ , farà 3 C > 4 ìD « ed allora farà 
pure 3 E> 4 Fi dunque efTendó 3 ^ > 4 5, aft- 
cora 3 £>4F; e fé 3y^<45, farà 3 C< 4 /?, 
onde in tal cafo parimerice 3 JS < 4 F; dunque^ 
fi accordano gli ugualmente moltiplici di ^ > e di 
E in uguaglianza, edce(Tb,o difetto in riguardo a 
gli ugualmente moltiplici di i? > ed /* ; e però fa- 
no A • B ì: E ' F; dunque le proporzioni uguali 
a una terza, fono pure uguali tra lord; U che ec« 

PROPOSIZIONE XIL 

FiG. 11^ Se quante grandezze fi vogliano dello fiejfo genere » 
fiano proporzionali , cioè y^A-B::C -D:: E* 
F I comefia un antecedente ad un confeguentc , così 
tutti li antecedenti a tutti li confeguenti • 

SI piglino alcuni ugualmente moltiplici degli an* 
tee edenti, per efempio ì Afì C, } Ei ed al- 
tri ugualmente moltiplici de' confeguenti » come 
4 5 , 4/)* 4/^; perchè dunque y4 ^ B t: C * D :: E • 
i?,fe 3 -^=4 fi, ancora 3 C=4Z), e 3 E::^4F, 
e però ancora 3/4—4-3 C'-f 3£=4fi-+4Z)-+ 
4Fie ^Q i A>4 Bj farà pure 3 C> 4 D > ed an- 
che 3 is>4F.*ònde 3 /4-h 3 ^-^3 i5> 4Ì>-f 4^ 
— f 4F;e fé 3 y4 < 4 fi, faranno altresì 3 C < 4^* 
come pure 3£<4F,e3/4-+ 3 C— h3 E<4B-¥ 
4 Z) M- 4 F; dunque eflendo 3 /4 moltiplice di A , 
come 3/4-f3C-+3£ è moltiplice di /< — f C 
£, e parimente 4 fi moltiphcc di fi> come 4 ^ 

4O 
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4 D — I- 4 iP^è moltipUce dìB-¥ D-^F; ed accor- 
daadofi quefli moitiplici di A 9 e di A'-^C —hE, 
con gli ugualmente moitiplici dì B 9 e ài B—hD 
-H-./^, in uguagliarti» o avanzarfì» o edere minori 
qv^ili di quefti , farà A • B :: A—^ C-f E ^ B'-hO 
F. Il che dovea dimoftrarfi • 



PROPOSIZIONE XIII. 

" Se K aB ha r ifiejfa proporzione ^ che C a D, ^^^ 
ma la proporzione di C aD fia maggiore di quel- ' ' *• 
la di E ad F, ancora la proporzione di A a B farà 
maggiore di E ad ¥. 

IMperocchè prefi li ugualmente moitiplici degli 
antecedenti C» ed E, ed altri ugualmente moi- 
tiplici de' confeguenti D, F, eflfendo C - D>E * F 
potrà edere il moltiplice del primo antecedente 
3 C maggiore del moltiplice 4 D del primo con- 
fegùéhtei ma il moltiplice 3 E del fecondo an- 
tecedente farà minore del moltiplice 4 F del fe- 
condo confeguente^; ma prefb ancora 3 A ugual- 
mente moltiplice di A , come 3 C di C > ed anco- 
ra prefb 4 B moltiplice di B , come 4 /> di /> « 
edendo A • B :: C • D, ficcome 3 O4/), così 
ancora 3 A > 4I?; dunque edendo 3 £<4f, è 
A B7>E' F^.lÌQht dovea dimoftrarfi. iVefin.^. 

libn V. 

PROPOSIZIONE XIV. 

Efendo A ♦ B :; C • D ," fé K = C , ancora Bfa- ^^^- '^'• 
r^ = D,yJA>C, ancora B>D; e ff A<G, 
anche B < D . 



I 



Mperocchè fé i4 = C,farà A - B :: C - B^;tm^ Jf- 

A ' £ i: C ' Z)> dunque C • B::C • ìD ^ ; e però e u. r. 

5 = 
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e 13. r. de ancora farà C* D>^ C • B^, dunque B>D^. 

^ '® ^- Similmente > fé farà A<C,fi proverà eflèrc 5< 
D ; dunque di quattro grandezze proporzionali , fe*- 
condo che la prima è uguale , maggiore , o minore 
delia terza , ancora la feconda è parimente ugua- 
le , maggiore > o minore della quarta • Il che ec. 

PROPOSIZIONE XV. 

FTG Ila 

^' Le Parti E , F fono proporzionali co' loro ugual^ 
mente molteplici AD, GK. 

• 

Mperocchè divife ADtGK, nelle parti uguali 

ad E, Ft che nella prima fono AB,£C,CD, 

ciafcuna=i^, e nell' altra fono GH, HI,I K, cia- 

{cum=zF,{zrkE' P:: AB GH :: BC'HI :. CD' 

IK, dunque ancora E'F'.'.AB-^BC-^CD-GH 

eii.r. -+ ///-f/iTe :: ^D-GiC. Il che ec. 
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* PROPOSIZIONE XVI. 

FIG. 1*0. g^ quattro grandezze del medefimo genere fom 
proporzionali , cioì A • S : : C • D ancora permutan- 
do, cioè paragonando tra loro gli antecedenti ^ ed i 
confeguenti , A • C : : B • D ^fono proporzionali . 

Mperocchè prefe due ugualmente moltipUci E, 

. F delle due prime A^By ed altre due è, H u- 

f i;. ▼. gualmente moltiplici delle due ultime C-D, farà 

8 "•^- E* Fi: AB f :: C^D&:: G^H^f però effendo 

proporzionali £• F:: G - Hz y fé E=Gf ancora 

F=H; fé /?>G,farà F>H,{e E<G, ancora 

h 14. V. F<U^ , dunque gli ugualmente moltiplici ài At 

B 7 confrontando con gli ugualmente moltiplici di 

C > D neir eflere uguale # maggiore , o minore V uno 

deir 
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deir altro fuo corrifpondenre , farà A-C :: B ^ D^, ^Bef.ó.r. 
e però le grandezze proporzionali, ancora peroiu- 
tando/ iòno proporzionali* 

PROPOSIZIONE XVII. 

Se fono proporzionali AB • BC :: DE • EF, j«- F^^- "'• 

^(^rtfdividendoAB — BC.BC::DE — EF-EF, 
€Ìoè AC.CB::.DFFE. 

SI prendano delle ACy CB, DF, FÉ le ugual- 
mente moltiplici G//, HI i LMy MN\ e poi 
delle CB,FE altre ugualmente moltiplici / , NP . 
Saranno dunque G*/,ed LN ugualmente moltipli- 
ci di^^,'eDJ?, comcGf/di^(:>edZ:ifdiZ)^bi,,. y. 
ed ancora HO farà moltiplice di CB , come MP 
àìFE^i dunque eflendo AB^BC i.DE- EF, fé ^ ^ 
G / = HO , farà pure LN^MP» e fé maggiore,© ^ 
minore farà Gì di //O, parimente farà maggiore, 
o minore LN di MP; ma fé GI=zHO , tolto di 
comune HI, farà GHm=^IOf ed eflendo allora ZN 
=^MP t tolto di comune AfN, farà pure LMz=: 
NP; e parimente eflendo Gì > HO, farà G H^ 
ZO; ed allora eflendo pure LN^ MP , farà pari- 
menteLiW>NP;e fé GKHO.i^tk GH <I0, 
onde eflTendo ZN<^P,farà Z yW < NP ; dunque 
GH,ed Z iW ugualmente moltiplici ài AC, e DF, 
fi accordano con IO , ed NP ugualmente molti- 
plici di CB 9 ed FÉ nell' efl!ere uguale , maggiore , 
o minore l'uno dell' altro; pertanto AC • CB :. 
DF* FEj onde le grandezze, che compofte era- 
no proporzionali , ancora divife fono proporzio- 
nali. 

PRO^ 
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PROPOSIZIONE XVIII. 

EJfendo le divife grandezze proporzionali , come 
AC'CB::DE-EF, ancora compofte /iranno 
proporzJonali A B • B C : : D F • F E . 

ALtrimenti fia AB * BG iiDF • FÉ ; dunque 
dividendo farebbe ^ AG * QB :: DE * EF:; 
h II. y. AC * CB^ , dunque fé foffe AG^ AC, farebbe 
^ j ^ GB> CB e, il che è impoffibile ; flmilmente ef- 
^' ^* fendo /4^<^C, farebbe gB < CBiH che pure 
è a{ru;rdo, dovendo eifere il tutto maggiore, e non 
d Ajf. 6 minore d' una fua parte *^ . Dunque fta componen- 
do AB ^ BC :: DF^ FE\ll che ec. 

Corollario. Quindi può provarli i che eiTendo 
tutta h AB alla parte B C » come tutta Iz DF al- 
la parte FÉ, ancora tutta hABRÌla refidua AC 
è come tutta h DF alla refìdua DE, perchè di* 
videndo ^ farà AC • CB :: DE ^ EF, e conver- 

^ S^4 V ^^"^^ * C^ '^^ •• ^^ • /)£, dunque componen- 
^ ^g' * do (AB • AC ;: Di'^ DE. Il che fi dice Conver- 
' ^' fione di ragione, pofta però dagl'Interpreti d'Eu- 
clide per Corollario della propofizion^fegu^nte^in 
cui la dimoftrano folo in grandezze dello fteflb ge- 
nere ^ufandofi della permutazione» la quale non fi 
adatterebbe al paragone di due quantità di gene- 
re diverfb alle loro parti» ed a' loro refidui» co- 
me importa quefi:a converfione di ragione % 

PROPOSIZIONE XIX. 

FiG. nj. 2jfendo tutta la Kìi a tutta la CD, come la par- 
te della prima A E alla parte della feconda C F > 
ancora la rimanente EB alla rimanente ItD flarà 

co- 
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come tuffa la AB a tuffa la CD » o come lafar^ 
ie levata A £ alla, fatte levata C F • 

IMperocchè eflendo A BrCD :t AE- CF, pcrmu- 
tmdo^AB • AEr.CD* Cf , e dividendo ^£5- ^ ;5;- 
AE :: FD • CF, e di nuovo permutando ^ EB * 
FD :; AE • CF,o come AB CD^. Il che ec. e n. v. 

PROPOSIZIONE XX. 

iS^ Jtano tre grandezM A > B , C ifo una parte , 
e tre altre D > E, F ^^ un^ altra y e fia K *^ :iD • 
E, ed ancora B • C :: E • F ,/èla prima A è mag- 
giore , minore , ovvero uguale alla terza C da una 
parte, farà pure dalP altra banda la prima D ri- 
fpettivamente . maggiore , minore , o uguale alla ter- 
za F * 

PErchè fé yl>C, farà /4 . 5>C. 5 «1; ma era'' ^- ''• 
A'B :: D ' E, e convertendo « C • 5 : : f ? Ip"""^- 
Eì dunque D - E> F ? E^ , dunque ancora Z> > ^ ^ ^ 
/'g.Neirjftefla maniera fi proverà, che fé farà A <^ ^^ ^^ 
C, ancora D < jF, e fp -4 z= C, ancora D = F; dun- 
que fi accordano le prime ad eccedere , manca- 
re, o uguagliare le terze. II che ec. 

PROPOSIZIONE XXI. 

Se P ifiejfe grandezze fodero talmente difpojle , fig, i i;-. 
che la prima A alla feconda B nella prima ferie, 
fojfe come fa feconda E alla terza F dell' altra fe- 
rie , e la feconda B alla terza C della prima ferie , 
foff^e come la prima D alla feconda E di quelV al- 
tra, parimente fé A>Cy anche D > F ; y? A < 
C,ancheD<F,feAz=C, ancoraD=zF. 

i Se 



at IO. T. 
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SE A>C farà pure A*B>C * B; ma eSendo 
A- B :: E' F,c convertendo C* B :: E^ Di farà 
pure E * F > E * D, dunque ancora D> F^ umil- 
mente fé A = Cf farà A* B ::C^ B , e^ però anco* 
ra E * F ;: E ' D , dunque ancora D =: Fi e cosi 
fé fofle A <Cfi proverebbe D<.Fi dunque il con- 
cordano le prime colle terze nelP effere Y una all' 
altra maggiore ^ o uguale >o minore « il cheec. 

PROPOSIZIONE XXIL 

FIG. 1x6. Se fiano quante fi vogliano grandezze in una fi^ 
rie A yB^CjfHy ed altrettante in un altra E , F , G , 
H , difpofie con F iflejfo ordine proporzionali > cioè 
A • B ;: E • F ,• ^ B • C : : F • G , e/ ancora C -.D : : 
G • H , ^ così fé ve ne fojfero deir altre , farà per 
l'ugualità ordinata la prima aW ultima nella prima 
ferie , come pure la prima alt ultima, nella feconda . 
cioè A • D;;E • H. 



s 



I piglino 3 -4, 3 £ ugualmente moltiplici del- 
le due prime , e z B , i F ugualmente molti- 
plici delle feconde, e 4C 4G ugualmente molti- 
plici delle terze • Eflendo A • 5 :: £'-f,farà an- 
b 4- ^- Cora '} A ' 1 B:: $ E* 2 F^y ed effendo pure 5 • C ;: 
F • G 9 farà ancora 2 fi • 4 C : : 2 F • 4 G ; dunque 
fé 3 -^ è maggiore , minore , o uguale a 4 C, farà 
pure 3 E maggiore , minore ,0 uguale a 4G<^; dun- 
que ftarà A • C : : E * G , perchè gli ugualmente 
moltiplici degli antecedenti fi accordano con gli 
ugualmente moltiplici de' confeguenti ; e ficcome 
fi è provato eflère la prima alla terza della pri- 
ma ferie , come la prima alla terza della ferie fe- 
conda , così per eflère ^ • C :: £ • G ; ed indi C • D 

r.G^H, 



e IO. V. 
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: : G* H, fi potrà dedurre , effere A- D:: E • H; 
e così Tempre la prima air ultima in una ferie > 
ftarà come la prima all'ultima nelP'^altra ferie i 
per ugualità ordinata. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXIU. 

Se in una ferie la prima grandezza A alla yj- ^^' ^^^' 
tonda Bfia come nelP altra ferie , la feconda E alla 
terza F , indi nella prima fia la feconda B alla ter- 
za C , come nella feconda ferie y è la primaDallafi' 
condaE: farà, per ugualità penurbata , la prima 
grandezza alla terza di una ferie, come la prima 
alla terza delF altra ferie , cioè A • C ;: D • F . 

DEUe grandezze A ,B, ^ D flano ugualmente 
moltiplici zAy 2 B , 2 D , e dell* altre CE, 
F fiano ugualmente moltiplici 3 C, lE, ìF. Per- 
che A ' B :: E - F farà ancora i A ^ iB : ; 3 B • 
3 F^; ed eflendo B * C:: D - E, farà pure 2 2? • a 15- ▼• 
3 C :; 2 D • 3 E^, dunque fé 2 -/4 = 3 C, ance a b 4. v. 

2/)=3/',fe 2^>3C,farà2D> 3iP>fe 2^< 

3 C, anche 2 D<'ì F^ -, pertanto fono per ugualità e 21. v. 

penurbata proporzionali -4 - C :: D * F. Ilcheec. 

PROPOSIZIONE XXIV. 

Se farà la prima grandezza A alla feconda C, ^^^' '*^ 
come la terza D alla quarta Y , e la quinta B alla 
feconda C , come la fefla E alla quarta F , farà an- 
cora la prima con la quinta alla, feconda , come la 
terza con la fefla alla quarta yCioì A-^-B • C :; 
D^EF. 



I 



Mperocchè eflendo -4 •(!?:: D-F, e converten- 
do C • 5 ;: f • jE", farà per T ugualità ordinata A • 

G 3 B i: 
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a 12. r. B :; D • E^\ e componendo -4 *-4- 5 • J? :; Z) —f- £ • i?^; 
b »8. r ma ancora B - C :: E * F, dunque A-^ B ^C ::D 
--^ E ' F^ , per T ugualità ordinata . Il che ce. 

PROPOSIZIONE XXV, 

FIG. 119. Siano quattro grandezze deW ifiefo genere prò-- 
forzionali AB • C :; DE « F, /^ majjima AB 
r(?>i Aar minima F yir^ maggiore delP altre due, cioè 
AB^F>C-fDE, 



s 



I tagli dalla prima ^^ la parte ^(?=: alla fe- 
conda C y e dalla terza DEUDH:=: alla quar* 
taF; dunque AB * AG:: DE * DH, e permu- 

e 16. T. tando <^ tutta la AB a tutta la DJ? come la parte 
levata A G alla parte levata DH; ^ però ancora 
la rimanente G B alla rimanente Hb farà come 

* «9 ^- tutta la ABn tutta la Z)£<i:ma yiJ?> DJ?,. dun- 
que ancora BG> HE, e {ònoGA===Cy ed HD=^ 
F,onde^(?^F=C-h//D;dunquefono 5Gm- 
G ^ _i. 7?> //£-!- // D -h C, cioè la maffima A B 
con la minima /*, maggiore dell'altre due £D 
C . Il che era da dimoftrarfi • 
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Igure rettilinee //wrVi fi dicono quelle , 
in cui ciafcun angolo dell' una , ugua- 
glia quello ; che gli corrifpondc nel- 
r altra* e che d'intorno a gli uguali 
angoli hanno i lati proporzionali • 
IL Diconfi Reciproche quelle figure, in cui un 
lato deli' una ad un lato dell' altra dia proporzio- 
nalmente, come un lato di quefta feconda ad un 
lato di quella prima • 

III. Una retta ^ 5 fi dirà fegata fecondo F eflre- ^^^ 
ma, e media ragione in C,fe fia tutta ad una par- fig. 
te , come quefta parte alla rimanente , cioè A B • 
BCi: BC^CA. 

IV. V Altezza di qualfivoglla figura è la per- 
pendicolare condotta dalla cima alla baie . 

V. Si dice una j>Toipov2Ìont Compofta di più pro- 
porzioni, quando le quantità di quefte moltipli- 
cate infiem'e fanno la quantità di quella. 

A VV E RT I MENTO. 

La quantità delle proporzioni fuol prender fi in più 
modi . Da alcuni s' intende quantità della propor- 

G 4 zione 
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ziùfte il di lei denominatore ; per efempio la prth 
porzione dupla ha per denominatore il binario ; la 
ir i pia il ternario ; la fefquialtera una frazione \ ; 
e così tutte P altre proporzioni pojfono denominarfi 
da una frazione ^ in cui V antecedente fia poflo di fo^ 
fra come numeratore , ed il confeguente al di Jfòt^ 
to y come denominatore ; così i denominatori di più 
proporzioni , fé fi moltiplicano infieme , ne rifulta il 
denominatore della proporzione compojta di quelle ; 
per efempio componendofi la dupla con la tripla , ne 
rifulta la proporzione feflupla , perchè i X ì = ^ » 
fimilmente quefia proporzione feflupla compofia con 
un altra proporzione fefquialtera farà la pro- 
porzione nonupla , perche li denominatori di ef- 
fe moltiplicati infieme 6 X i fanno ^ c= 9 ; Je poi fi 
don)eJfero comporre delle proporzioni di quantità in- 
commenfur abili y farà piti diffìcile il trovarne il de^ 
nominatore , che talvolta non potrà efprimerfi né 
meno per via di radici quadre » cubiche ec. 

Da altri poi fi fuppone , che le quantità delle pro- 
porzioni, di cui qui tratta Euclide , non fiano altro, 
che i termini delle medefime : ficchi per comporre le 
^^^' '^'' ragioni di AB a CD , e di 'E.Y a GH, bafii moU 
tiplicare infieme gli antecedenti ^ ed indi li confi- 
guenti tra loro , e tra quefli prodotti riufcirà la prò- 
. porzione dì ABxEF a CD X GH, compofia del- 
le date proporzioni AB a CÌ> , ed ^V a GH; e 
parimente fé fi vorrà aggiungervi un altra ragio- 
ne di I a K da comporfi con P altre , ne rrfulterà 
compofla la proporzione di ABXEFxI a CD X 
GH X K ; ^ così dell' altre. E perchè i termini del'- 
le propofle ragioni potrebbero e fere tali , che non po- 
tejfero moltiplicar fi infieme: per efempio fé una del- 
le 
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le ' componenti ragioni fojfe di due angoli ^ ^n a lira 
di due peji , una di due tempi ec. allora bafierà 
efprimere quelle date ragioni in lineerò numeri prò- . 
forzionali a quegli altri termini ; che così potran- 
no injieme moltiplicarfi . 

Il modo però, con cui P iflefo Euclide nella Pro- ^^^' '3^' 
pofizione 2 3 di quefio libro ftflo ^ fi ferve della eom- 
pofizione delle proporzioni , mcftra dover fi avverti- 
re , che fé tra due termini A , B j* interponga uno , 
due > più altri termini del medefimo genere , come 
E , F , G , la ragione degli eftremi A • B può inten- 
derficompofia di tutte le ragioni ^ che fono fra i prof- 
fimi termini ; cioè di A • E , di U '¥ , di F • G, e 
di G • B , perchè in fatti A • B : : A moltiplicata in 
E , in F , e /« G , alf iftejfa B moltiplicata ne' me- 
de fimi termini E, F, G a , dunque tutti gli ante e e- a 15-. v. 
denti moltiplicati infieme , a tutti li confcguenti in^ 
fieme moltiplicati , iranno ragione compofia di tutte 
le ragioni , che ha ciafcuno antecedente al fuo con- 
feguente* E quindi è , che fé la prima grandezza al- 
la feconda ha la mede/ima ragione , che la feconda 
alla terza , e quefta alla quarta , e la quarta alla 
quintale così in una continua ferie di Analogia, di- 
cefi dal medefimo Euclide , che la prima alla terza 
averà doppia proporzione della prima alla feconda , 
e la prima alla quarta ne averà proporzione tripla , 
ec. ^ , per ejfere quella della prima alla terza com- b De/, io, 
pofla di due proporzioni uguali, e la prima alla quar- * ' '• ^" 
ta avendo ragione compofia di tre uguali proporzio- 
ni ec. 

PROPOSIZIONE I. 

. li triangoli ABC» ABD, ^i ancora ti paratie- fig. 133, 

lo- 
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logrammi ABCF, ABDE>Ci&r hanno la me deficit 
altezza , fono tra di loro , come le hafi B C , B D « 



p 



Ofta EI moltiplice in qualunque modo ^\ BDf 
e tirata la retta / A , farà il triangolo lABvh 
gualmente moltiplice di ABD, come la bafe IB 
della bafe BD, perchè eflTendo le parti Di/>i// 
uguali ^ BDy congiunta ancora HA, faranno li 

^ . j triangoli HAD, lAH uguali ad ABD^ , effcndo 
tra le medefime parallele DC, EF. Similmente 
prefa B G moltiplice ài BC^ farà > congiunta la ^ G^ > 
il triangolo ABG ugualmente moltiplice ài ABC ^ 
come G^di £C; e fecondo che riefca BG=:BIp 
ancora farà ABG^^ABI\ e fé BG>BU farà 
i^\xvhABG>ABI\i^ B G< B I ,mcon ABG < 
ABI; dunque gli ugualmente moltiplici del trian- 
golo ^^C» e della fua bafe BC,fi accordano con 
gli ugualmente moltiplici del triangolo AB D , e 
della fua bafe BD, in uguagliare i avanzare , o ef«- 
fere avanzati l' uno dall' altro ; però il triangolo al 

b iv/ 6. V. triangolo è come la bafe alla bafe^« £ perchè 
li parallelogrammi A BCF, ABD E fono doppj de* 

C4t. i. triangoli A BC, ABD^ 9 però fono neir ifteffa 

i tf. ▼. ^^P^^ ^^ ^^^ triangoli ^ , dunque ancora efli pa« 
rallelogrammi ugualmente alti , fono come le lor(» 
bafi . Il che ec. 

PROPOSIZIONE II. 

Se nel triangola ABC Jt conduce una linea D E 
VO. lì^' parallela alla bafe BC, e/a taglierà i lati A B, 
A C proporzionalmente ne^ punti D # E ; r qualun^ 
que volta una linea , come D E taglierà i lati A B > 
A C proporzionalmente ,farà ejfa parallela alla ha^ 
fé BC. Si 
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SI tirino le rette BE,CDi faranno i trian^U BDEy 
6 fD uguali^, efiendolu la ftefla hzfeDE, e fra a 37- i* 
le medelime parallele defcrìtti; dunque A DE • 
BDE:: ADE. C£JDNcdè ADE^ BDE.i AD ^ ^^, ^. 
BD^ , eflendo triangoli ugualmente alti fopra quel- ^ ,. vi. 
Icbafi; e fimilmente ADE • CEDii AE* EC^\ 
dunque AD * BD :: AE * EC^ . Il che era da a n. v. 
dìmoftrarfi quanto alla prima parte . 

Quanto poi alla feconda > eiTendo AD*DBr.AE* 
ECfztÌLADE'BDE :: ADE - CED^\ dunque 
BDEr=CED «; e però le rette DJ?, fiCfono pa- e 9. ▼ 
rallele ^- Il cheterà in fecondo luogo da dimoftrarfi. £34-1. 

PROPOSIZIONE ni. 

FIG. 135' 

Se nel triangolo B A C /* angolo A fi divide pel 
mezzo dalla retta KD^fegante la baje BC in D> 
faranno i fegmenti della bafe proporzionali a* lati , 
cioì BD'DC:: AB -AC;^ viceverfa qualunque 
volta fiaBD* DC::AB-AC,Ai retta , che con- 
giunge t angolo A col punto D , cioè A D , taglia pel 
tnezTio il detto angolo B A C • 

SI tiri dal punto C la retta CE parallela alla 
AD^sh quale concorra col lato BA prolungato g 31* >- 
in £; perchè dunque V angolo B AD ::=: DACicdè 
5^Z)=^£C,eZ)y4C=:y4C£,perleparallele^,^*^'- 
farà pure^ £C=:^C£; e però AC=^AE',cài 6. u 
h BA * AE :: BD • DC^^, dunque BA • AC ::ki.w. 
BD • Z)C. Che fé fofse BD . DC :: BA • AC, 
e congiunta laD^, gh fi tiri hi CE parallela , fa- 
rà ancora "BA • AE :: BD • DC^ :: BA • ^C; 
dunque farà -4C =r. ^J? 1 , onde V angolo AEC^9' v. 

= ACE;mzBADz=zAEC, cdACE=iDACK 

dun- 



p 
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dunque gli angoli BAD, D^ C faranno uguali , on- 
de l'angolo BAC dalla retta AD è divilb pel 
mezzo . Il che ec. 

PROPOSIZIONE IV. 

FIG. 136. N^' triangoli equiangoli A B C , D C E , / latii che 
fono intorno a gli angoli uguali , fono proporzionali , 
ed i lati omologhi fono quelli , che fono fottopofii a gli 
angoli uguali. 

lOngafi per diritto CE con BC, e prolungati 
i lati 5-^, £jO concorrano in F. Perche dun- 
que l'angolo ABC e uguale all' angolo DCE, e 
V angolo AC B = CEDy fono parallele BAFaCD, 
t iZ. I. ed AC ad EDF ^ , onde ACDF h un parallelo- 
b 34. I. grammo, in cui CA =DFy e CD =: AF^ ,dun- 
c 1. VI/ que eflendo BA - AF:: BC ^ CE :: FD ^ DE^, 
fono BA ' CD:: BC ^ CE :: AC * DE, e per- 
mutando BA • BC:: CD • CEi e BC - Ad: 
ò tó. V. CE •DE^ jonde per l'ugualità ordinata, ancora 5-^4- 
€ **• V. AC:: CD • DE^; dunque i lati intorno agli angoli 
uguali fono proporzionali . U che ec. 

Corollario. Quindi fi ha, che i triangoli equi- 
fDifA.Yì. angoli fono figure limili ^ , avendo i lati propor- 
zionali intorno a' loro angoli uguali . 

PROPOSIZIONE V. 

FIO. 1J7. Se i triangoli ABCDEF hanno i lati propor- 
zionali AB • BC::DEEF,tfBC • AC :: EF - 
F D , aver anno ciafcun angolo uguale al fuo corri' 
fpondente, oppofto a\lati omologhi. 

Acciafi r angolo F£(? = C 5 /^, e l' angolo £ FG 
z=BCJf e convenendo le rette £è> FG in 

Gì 



F 
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G , riufcirà l' angolo G=:BAC^i dunque eflèndo a 31. i. 
equiangolo EGF zBAC, farà GÈ- EF ;; AB - 
BC^:: DE- EF, dunque GÈ = D£ S fimUmen- b 4- vi. 
te farà GF-EF :: .<4C • CB^ i: DF • £/'\e pe-c 9- v. 
rò ancora GF=DF':;ed effendo il lato £/" co- 
mune a' triangoli £G F, £jDÌ^, che hanno gli altri 
lati uguali, però faranno ancora efli equiangoli ^ , d 8. i. 
dunque effendo EGF equiangolo ad ABC, anco- 
ra £ D F è allo fteflb ABC equiangolo . Il che ec, 

PROPOSIZIONE VI. 

Se due triangoli ABC,DEF intonto ad angoli no. 138. 
A = D abbiano proporzionali 'i lati A B • A C ; : 
ED • D F , faranno ancora gli altri angoli uguali , 
cioè B = E , ed ancora C = F , / quali fono fot- 
topofli a' lati omologhi > 

SI ponga nel lato AB U parte AG z=. DE, e 
la parte AH dehlato AC facciafi = DF. 
Congiunta la GH farà =z EF^ , eflèndo intorno e 4- '• 
gli angoli A , D uguali i lati ; ma la GH è paral- 
lela a BCf , e però gli angoli AGH, == ABC,^^*'' 
ed AHG—ACBz, dunque il triangolo ABC ef- , 

fendo equiangolo ad AGH, e quefto yA EDF, 
fono i triangoli ABC, EDF pure equiangoli . Il 
che ec. 

PROPOSIZIONE VII. 

Ne' triangoli ABC,DEF,fe P angolo A = D , ^^°- ' 3>- 
e intorno agli altri due angoli^ , 'E.fiano ilati propor- ■ 
zionali A B . B C : : D E ■EF,egli altri due an^ 
goli C , F fiano ambi retti , tutti e' due minori , 
ambidue maggiori di un retto , faranno ejji triango- 
li equiangoli. Se 
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SE gli angoli Cy F fodero retti, farebbero ugua- 
li , ed ancora eflendo V angolo Az=:D, farcb' 
a 31. I. be pure V angolo B :=^ E^. Dunque farebbero ef- 
fi triangoli equiangoli • Se poi iòno ambidue gli 
angoli acuti , o ambidue octufi » farà pure. T ango- 
lo B uguale all'angolo E\ altrimenti fé foffe uno 
di efli maggiore dell'altro» per efempio ABC^ 
DEE, fattofi ABG=: DEE, ed eilèndo ancora 
l'angolo ^ = 1), farebbe pure AGB=zE, onde 
eflendo li triangoli ^ j? (r, Z)£/^ equiangoli >fareb- 
1.4. ^' ht AB ' BG i: DE * EF^, cioè, per V ipotefi 
e 9. V :: -45 • 2?C; e pero 5(? = 5CS e l'angolo fi(?C 
df. 1. zn^BCG^, t così ambidue minori di un retto, è 
però acuti ^ ; onde il confeguente BGA farà oc- 
tufo, ed eflendo quefli uguale all' angolo E, fa- 
rebbe pure r angolo E ottufo , quando V angolo C 
fi è provato acuto, onde non farebbero ambidue 
maggiori, o ambidue minori dì un retto, contro 
l' Ipotefi ; non è adunque 1' angolo ABC difugua-* 
le all'angolo E, onde efli triangoli fono equiango» 
li , come dovea dimoftrarfi . 

PROPOSIZIONE VUI. 

FiG. i4*. Nel triangolo rettangolo B AC,y? d^iP angolo 
retto A fi conduce la perpendicolare AD /opra l'op^ 
pofla bafe BC , faranno li triangoli ADB , CD A 
fimili tra di loro , ed a tutto il triangolo CAB. 



I 



Mpe rocche eflendo V angolo retto ADB=:: CA B, 
e r angolo B comune a quelli triangoli , ancora 
il rimanente D ^ fi farà uguale al refiduo ACB^\ 
dunque fono equiangoli li triangoli ADB, CAB , 
earolLft. e CDA, Q però fono fimili «. Il che ce. 
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Corollario I Quindi è manìfefto , che intor- 
no gli angoli recti de' triangoli fimiliCDAfADB, 
faranno proporzionali i lati CD * DA:: AD * DB. 

Corollario II. B per la flmilimdine di cia«- 
fcuno di eilì triangoli con V intero CA'B, farà 
pure BC' BA:: BA • 5D,ed ancora BC^CA 
:: CA • CD. 

PROPOSIZIONE IX. PROBL. 

Da una data retta linea A B tagliare una par- pj^ 
te aliquota ( fer efempio una terza parte ) A G . 

SI tiri dal punto A una retta indefinita ^C, in 
cui prefa qualunque parte AD, fi replichi in 
efla fecondo il numero della denominazione , che 
deve avere la parte di AB (in queflo cafo tre 
volte cioè AD, DE,EF), e congiunto il termi- 
ne F col punto 5, fi tiri la retta DG parallela ad 
FB . Sari AG h terza parte dì AB , come AD 
di AF, cffendo AG -AB:: AD- AF^ . ai. n. 

PROPOSIZIONE X. PROBI.. 

Segare la data retta AB /» F, G nelP iflejfa ^i^- H»« 
proporzione , in cui Jta divifa un altra A C ne* 
punti D, E. 

SI con^unga la SC, e ad effa parallele fiano 
tirate le DFy EG ; è manifefto , che farà AP . 
FG :: AD • DE, ed AG • GB :: AE • EC , ed 
FGGB :: DE . ECedAF^ FB.: AD^DC^. 
Dunque è divifa AB in F,G neW iftefla propor- 
zione , in cui ^ C in D,E era fegata . 



PRO- 
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PROPOSIZIONE XI. PROBL. 

FiG. 143. Alle date due rette ÀB> BC trovare la terza 
proporzionale CD . 

I ponga B C perpendicolare ^à AB ^t congiun- 
ta ^C fi compifca r angolo retto ACD, con- 
correndo la CD con V AB prolungata in D . Sa- 
rà ^ D la terza proporzionale dopo le due AB , 
tccr. \, BC^. U che ec. 

PROPOSIZIONE XII. PROBL. 



s 
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FiG. 144. ^^^^ ^^^ ^^^^^ DE , EF, DG trovare la quarta 
proporzionale GH. 

Nclinate in D le rette DE.DG, fi ponga EF 
\ in diritto alla D£, e congiunta £(? fi tiri a 
qu^tfta dal punto F la parallela FH fegante DG 
prolungata in H. Sarà GH la quarta proporzio- 
nale ricercata, effendo pure DE * EF r. DG * 
Wi.Ti. (?//b. 11 che ec. 

PROPOSIZIONE XIII. PROBL. 

Date due rette AE , EB , trovare la media pr 0- 

^'^^''^^'porzionale^V. 

POfte per diritto ^4 £, ed £fi , e divifa pel mez- 
zo tutta la AB'mC, defcrivafi col raggio C-/4 
un femicircolo , e fi alzi la perpendicolare EF • 
fegante la circonferenza in F: farà quefta £ Fine- 
dia proporzionale tra le date A E, EB\ perchè con^ 
e li. m. giunte le rette AF , BFyV ^n^oXo AF Bh retto e, 
dunque eflendo FÉ perpendicolare alla baie del 
triangolo rettangolo , ftà A E ^ Efi: EF^ EB ^. Il 
che doveva ritrovarfi. PRO- 
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PROPOSIZIONE XIV. 

Se $ parallelogrammi ABCD,EBGF fina u- no. 144 
guati 9 ed hanno un angolo ABC=GBE, faran- 
no i lati di eJjH reciprocamente proporzionali , cioè 
AB «BG:: EB • BC;c viceverfafe intorna agli 
angoli uguali fino i lati reciprocamente proporzia^ 
nali, ejji parallelogrammi faranno uguali » 

ESfendo pofto il lata RG per diritto zd ABp 
farà pure EB per diritta a BC, perchè fic- 
come ABC, così P uguale EBG con 1' altro CBG 
fa due angoli retti^j e prolungate le rette FG,» >4* >: 
DC convenienti in H^ farà pure CBGff un pa- 
rallelogrammo ; e perchè ABCD =1 B EFG> fa- 
rà ABCD . CBGH:: BEFG • CBGH^ ;mzlz^ ^ ^• 
prima ragione :: AB • BG, e la feconda :: EB • 
BC<^; dunque AB • BG :: EB • BC; e qualun- e i. vi. 
que volta ciò fia,farà ancora ABCD 'CBGH :i 
BEFG^CBGHc;dvinq}iG(arkABCD^BEFGà.^9' ^• 
U che era da dimoftrarfi • 

PROPOSIZIONE XV. 

Anche li triangoli uguali ABC» D B E , in cui fig. 147. 
Pungolo B in amhidue JI0 uguale, aver anno i lati 
intorno al detto angolo reciprocamente proporzionali, 
cioè AB • BE r: BD • BC , e viceverfa , fa intor- 
no ad un angolo uguale i lati di due triangoli fino 
reciprochi , faranno ejji triangoli uguali • 

IMperocchè pofta in diritto BD z BC, riefce 
pure BE per diritto z BA, come fi è prova- 
to ne' parallelogranuni ^ , e congiunta CE, eflèn- e 14. ti. 
do ABC z= DBB, C^k ABC - CBE :: DB E • 

H CBE, 
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CBE^, dunque AB • SE:. SD • BC, cflcndo 
quede proporzionali a detti triangoli ^; e vicever- 
la fc AB • BE :: ^Z) • BC, farà pur ^BC • 
CBEi; DBE f CBE^, e però ABC=:DBE<^. 
Il che era da dirooftrarfi • 
Corollario • C^andQ ancora V angolo DBE non 
FIG. 148. fofle u^ale all' altro ABC, ma, però con efib com<- 
pillè due retti» fé i lati fono reciprocamente prò* 
porzionajyi , riefcono pure uguali i triangoli ; impe- 
rocché, eflendo -4 5 BB:: BD ^ BC, pofta dal- 
l' altra banda h BF =^ £ Z) ^ e congiunta FÉ, 
farà pure AV • BE :: BF • BC , q permu- 
d 16. ▼. tando<* AB • BF ;; BE t BC, dunque congiun- 
« »• ▼»• te le rette AE, FC fono parallele « , e li trian- 
f 37- ». goli-^iC-f ,i?CFfono uguali f, onde aggiunto /"e jB , 
riefce ABC= EBF, ma eflèndo BF =^ BD, 
farà £5F= £^Z)g, dunque ^5C = £5»; 
e r ifteflb riufcirà ne' parallelogrammi , che intor- 
no ad angoli, i quali infieme facciano due retti 
abbiano i lati reciprochi , perchè elTendo il dop- 
pio di detti triangoli, eflì pure faranno uguali^ 

PROPOSIZIONE XVI, 



g 3«- ». 



FIG. 149. 






Se quattro rette linee fono proporzionati A • B 
C • D,i7 rettangolo dell' efireme AD uguaglia 
il rettangolo ielle mezzane B C j e viceverfa fé due 
rettangoli AD , B C fono uguali sfaranno proporzio* 
nali i loro lati reciprocamente prefi A • B ;; C • D. 

PErchè eflèndo podi quefti lati intorno ad an- 
goli retti » faranno i lati reciprochi A - B :: 
C . D, dunque li rettangoli fono uguali ; e fé tali 
rettangoli fono uguali , i loro lati debbono elTere 

re- 
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reciprocamente propcMrzionaS ( per la prop. 14.) 
Il che era da dimoftrarfi . 

PROPOSIZIONE XVIL 

Se trt linee rette A , B , DySi» prop&rzitmMlì ^ A • fig. 15-0. 
B :: B • D> i7 rettangolo delF eftreme AD ^ ugua- 
le al quadrato della mezzana B ; e viceverfa fé £ 
tre linee il rettangolo delP efireme uguaglia il qua- 
drato della mezzana f ejfe tre linee faranno conti^ 
nuamente proporzionali • 

SI prenda C uguale alla mezzana B y dunque ef- 
tendo A'B:: B- D,fari ancora A*Bi: C-D, 
onde il rettangolo delF eftreme AD := BC ret- 
tangolo delle medie r ma effendo C=2 B , il ret- 
tangolo BC uguaglia il quadrato BB, dunque il 
rettangola dell' efireme è uguale al quadrato del* 
la media; e viceverfa fé AD:=^BB ,{^TkAD=: 
BCp onde A * B :: C * D, cioè effendo B=zCf 
faranno contitiuamente proporzionali A - B : : B • 
D. 11 che ec. 

< 

PROPOSIZIONE XVIIL PROBU 

Sopra una data retta linea A ^defcrivere un ret- ^^^- '5'». 
ti lineo A B H G Jimile > e fimilmente pò fio ad un al- 
tr(^dato CDFE. 

SI rifolva il dato rettilìneo CD FEìn triangoli CDF, 
CFE,e Ibpra la retta A 5. fi faccia Y an^lo ABH 
=:CDF,er angolo BAH = DCF; indi V angolo 
AHG facciafi =CFi?, e l'angolo HAG^FCE; 
farà il triitneo ABHG fimile al dato C D jP £, perchè 
li triangoli A B H ^C D F {zxzxìùq equiangoli, dun* 
que intorno air angolo B=:D, faranno proporzio- 

H z na- 
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nali i lati AB- BH .: CD ^ DFì ed efTendo Taor 
golo BHA = DFC , ed AHG = CFE, fa- 
rà pure r angolo BHG =^ DFE ; ed eflendo 
BH-HA :: DF . Fd ed HA - HG :: FCFE, 
per r ugualità ordinata farà BH • HG :: D/^ • 
F E\ t fimìimente fi proveranno gli altri angoli 
di quefti poligoni uguali , ed i lati > che gli com* 
prendono» efTere proporzionali Dunque ibpra la da- 
ta retta AB {i h fatto un rettilineo fimile al da- 
to • Il che era propofto • 

PRÓPpSIZIONE XIX. 

TaT.viii. i^a proporzione di due triangoli fimili è doppia 
no. j j». J^^^ proporzione de* loro lati omologhi • 

Siano due triangoli fimili ABC, DEF, ed a due 
dei loro lati omobghi BC, EFf ùa BG tei> 
za proporzionale! e fi congiunga GA. Perchè 
BC SL BA ftava come EF ad ED, farà permu- 
tando 5C • £F::fi^ . £Z);maJBC- EF:: EF^ 
BG ; dunque BA • ED:: EF • jBff ;onde il trian- 
t ij. TI. golo DEF=^ABG^, onde il triangolo ABC ?1 
triangolo DEF darà come ABC ad ABG, cioè 
come BC a BG; ma BCa BG ha doppia pro- 
,^^r. 13, ^porzione di quella ^ che ha BC zd £/*'*; dunque 
' 'ABC ^ DEF hz proporzione doppia di jffC ad 
EF II cho ec. 

CoiLOLLARio, Se faranno dunque tre linee pro- 
porzionali, come BCfEF, BG qualunque trian- 
golo fatto (òpra la prima BC ad un fìmile fatto 
fopra la feconda EF, farà come la prima B C al- 
la terza B G . 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XX. 

Li Poligoni fimili ABCDE, FGHIK fi di- "^' '^»- 
vidono in triangoli fimili ,ABC,FGH,f//ACD> 
FHI,^i KD^^YlYi, uguali di numero ^ ed omo- 
loghi a^ medefimi Poligoni , ed agli altri fimilt trianr 
goli ; e qualunque poligono ali* altro fintile ha ra- 
gione doppia di quella , che ha qualfivoglia lato del 
p-imo al lato omologo del fecondo • 

IMperocchè > eflendo V angolo B uguale all' an« 
golo G ,eàì Iati proporzionali AB • BC :: FG • 
GHf tirate le rette AC, FH, i triangoli ABC, 
FGH riefcono Umili *. Parimente eflendo V ango- * ^' 
Io fi CZ) =(? H i , e ne* triangoli fimili V angolo BCA 
=zGHF,ìl rimanente ACDz=^FHI\t perchè A C 
• CB i: FH • HG ne' triangoli fimili , e ne* poli- 
goni fimili BC • CD :: GH • HI, dunque per V 
ugualità ordinata ^ AC * CD :: FH HI, e però b n. r. 
condotte le rette AD, FI , faranno pure fimili i 
triangoli ACD,FHI', e così pure fi proveranno 
fimili gli altri triangoli ; e perchè in ciafcun po- 
ligono , condotte le rette da un' angolo a nitri gli 
altri ( fuori che a' due proflìmi , dove già fi (ten- 
dono i lati del fuddetto angolo ) ne riefcono tan- 
ri . triangoli , quanri fono i lari del poligono , de- 
trattine due ; però ne' poligoni fimìU , che hanno 
il medefimo numero de lari , riefce un numero 11- 
guale di fimili triangoli ; ed eflendo ABC za FGH 
in doppia ra^one de' lati omologhi CB , HG^,c 19. vu 
ed ancora ACD zd FHI in doppia ra^onediCJ^ 
Bd HI, ficcome zncorz ADE ad Fittiti doppia 
ragione dì DE ad IK, eflTendo la medefima ragio- 

H } ne 
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ne CB^ HG:i CD • ///:: DE^IK, ancora la doppia 
dell'una è riAefla, che la doppia di qualiivoglia 
di effe; ipotòABC ^ FGH:: ACD ^ FHI:;ADE 
^ FIK> e come uno ad uno j così tutti gli ante- 
cedenti a tutti i con£eguentì », cioè ABC* FCHii 
ABC^ACD^ADE^FGH-^FHI^FIK, 
cioè come un triangolo d' un poligono ad . un limile 
triangolo dell* altro polìgono > così tutto il priaio 
poligono a tutto il fecondo ; onde efléndo li trian* 
goli ABCf FGH in doppia ragione desiati omo- 
loghi ABf /^^j.«icora detti poligoni ABCDE, 
FGHIKfcno in doppia iiagione de' iati omologhi 
AB,FGs II che ec. . 

CoROLLABio Dunque prefa una terza propor* 
TÌonale a due lati omologlu del primo > e del fe- 
condo rettilitieo (imile , fiart il primo rettilineo al 
fecondo» come il lato del primo a quella terza 
proporzionale prefa dopo il primo , ed il fecondo 
lato« 

PROPOSIZIONE XXL 

^ / rettilinei ABC, DEI, ^miU ad un terzo 
H FG , fatto pure fimi li tra di loro . 

PErchè gli angoli A, B, C effendo uguali a gli 
angoli H^F^G; e quefli effendo pure uguali 
a gii angoli DEI, dunque ancora gli angoli A » 
Bf Clono uguali a* corrifpondenti D, E, I; td 
fc „ ^, eflendo AB • BC :: HF • FG, ed HF • FG .; 
D^E^ £/,dufique AB • BC :i DE ^ EJ^iecosì 
ancora le ra^ni di altri due lati del rettilineo 
ASCfC ài altri due omob^ del rettilineo /)£/ , 
iàratmo i^uali; dunque elfi retdlinei Umili al 

ter- 
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tttzo HFG$ fono pure fimili tra di loro. Il 
che te. 

PROPOSIZIONE XXII. 

Se quattro linee fono proporzionali AB • CD:: ^I®. iss* 
EF • GH, i rettilinei fimili ^ e fimilmente deferita 
tijòfra alle prime due AIE, CK D ^fino parimente 
proporzionali ad altri due rettilinei fimiii ELMF, 
Gitovi , de/cri tti /opra air altre due; e viceverfa 
fé quattro rettilinei ^fopra a quattro linee fimilmente 
defcritti, a due a due fimili /faranno proporzionali $' 
ancora ejfe linee debbano effere proporzionali • 

IMperocchè , eflendo la radono ài AB ^ CD Vr» 
guale alla ragione di EF z Gf/, la doppia del- 
la prima, che è quella del rettilineo ^/£ al Tuo 
iimile CKD, farà pure uguale alla doppia della 
feconda, che è quella de' limili rettilìnei £ZAfF» 
GNOH^i dunque AIB • CKDr. ELMF-GlSIOHi » *•• ▼'• 
e viceverfa, efièndo proporzionali queflì rettili- 
nei , a due , e due flmili , farà la ragione doppia 
ài AB B, CD , uguale alla doppia di EFt a (?//, 
che 11 fuppongono i loro lati omologhi ; dunque an- 
cora la femplice ragione di ^^ a CJD è uguale 
alla femplice ragione di EF a GH; e però AB • 
CD :: EF • GH. E che ec. 

PROPOSIZIONE xxni. 

I parallelogrammi equiangoli AB CD, ECGFpiG. i/6, 
tanno tra loro la ragione compofia de^ lati , cioi di 
BC j CG, e diDQ a CE. 



p 



Onga/i per diritto DCaUa CE,t riufcirà pu- 
re ^C per diritto alla CG^ eflèndo l'angolo 

H i BCD 
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BCD = ECG; e compiuto il parallelogrammo 

DCGH.fì faccia comeDC a CE, così CG ad un 

altra K . Il parallelogrammo AB CD air ugualmen- 

a I. wu te alto DCGH è come la bafe iSCalla bafe CG^ > 

ed eflb Z)C(rH ad £C(rF è come JDC a CE, 

o come C(? a ^ ; dunque per T ugualità ordinata 

ABCD^ ECGF V. BC* K;mz BC^ K è in ra- 

& Avverti* gìone compofta di EC a C<r» e di C(r a JT^ ; T 

^•^ ultima di cui CG» A" ::DC.C£, dunque ^*CZ> 

-/^f'^^ ad ECGF ha la ragione compofta de' lati AC a 

ce, e DC a CE. Il che ec. 

Corollario • Quindi i parallelogranuni equian- 
goli (bno 9 come il prodotto de' lati del primo al 
prodotto de' lati del fecondo ^ • 

PROPOSIZIONE XXIV- 

FIG« 117. ^'^ ^^^^ parallelogrammo A B C D , per qualunque 
Spunto F del diametro AC tirate le parallele a" la- 
ti ne rifultano intorno al medefimo diametro parai- 
Ulogrammi AEFG;CHFK tra di loro Jimili^ e 
fimili al tutto. 

IMperocchè riefcono equiangoli, e però fimili 
tutti i triangoli AEF,ABC,FHC, e gli op- 
pofti a quefti; dunque A E • EF r; AB • BC :: 
FH . //C, ed eflendo AG = EF , AD =3 BC, 
FK = JF/C, dunque ancora AE • AG :: ^jB • 
AD t: FH • F/fT; dunque tali parallelogrammi fo- 
no equiangoli > ed intorno agli angoli uguali hanno 
i lati proporzionali» e però fono (Imili al tutto» 
e fra fé ftefii. Il che ec. 
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PROPOSIZIONE XXV. PROBL. 

Cofiituire un rettilineo LMNOP , fintile ad un * '^ * 
dato AB CD E > ed uguale ad un altro dato F. 

FAcciafi il rettangolo ABJH uguale al rettili- 
neo AB CD E * , ed alla retta SI fi adatti a 4r. »• 
pure il rettangolo / 5 GX' = /' a, e tra le due ^5, 
BG fi trovi la media proporzionale LM^y fopra di b 13. ti. 
cui fi deferiva il rettilineo LMNOP fimile al da*- 
to ABC DE ^y farà quefto fteflò uguale ad /';im- .. ^, 
perocché ^^/i/. BIKGv. A'BCDE^ F ::AB, 
• BG; ma ancora ABCDE • LMNOP :: AB • 
BG ( eflendò quefla ragione doppia dì AV alla 
media L M ; quale pure è la ragione del rettilineo 
ABCDE ^ì fuììile ZAiNOP^) dunque ZiWNOP^*^-^ 
= F. Il che dovea farfi. 

PROPOSIZIONE XXVJ, 

• 

Se nel medefimo angolo A del parallelogrammo fig. 15-9. 
ABC Dfidefirive un fimile parallelogrammo A E H I 
fimilmente fofio^ farà d^ intorno al diametro AH, 
parte del tutto A C . 

ALtrimenti fé fofTe come il parallelogrammo 
AEFG ,il cui angolo F è fuori del diametro 
AC, farebbe AE ^ EF :: AB * BC V^X la fimì- 
litudine de' parallelogrammi , ma AB * BCxiAE • 
EH, -per la fimilitudine de' triangoli^ 5 C, AEHi 
dunque farebbe AE • EF :i AE ^ EH, onde EF 
=: EHt il tutto alla parte . Il che è ìmpoflibile ec# 

PROPOSIZIONE xxvn. 

Di tutti li parallelogrammi alP ifiejfa linea AB ne. i^«. 
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applicati , con mancanza di parallelogrammi fimill f 
e fimilmente pofii ( come AFGK, fi AHDC, ap^ 
flicati alla retta AB con mancanza di parallelo- 
grammi GKBl ,DCBE tra di lorofimiU)ilmaf- 
fimo di tutti ^ AHDC d^fcritto fopra AC^cbe è 
la metà della data AB> ér riefce ancora fimile al 
fao difetto d^ applicazione BCDE. 

IMperocchè eflendo intorno al medeilnio diame^ 
tro DBW difetti fimiU GKBI, DCBE^^fark 
^43. ». SGIE:=MGKC^, ed aggiunto di comune KGIB, 
e .6. I riefce NKBE = MCBÌ — MCAF<^y ed aggiunto 
CMGKyizt^ AFKG=MCBENG;mn quefto è 
un gnomone minore di DCBE^ e confeguente- 
mente ancora minore di /f //Z)C; dunque I^//DC 
è il maflimo di tutti . Il che ec. 

Corollario. Quindi de' parallelogrammi in«- 
ferirti in un triangolo ^£Z> co'lati paralleli z 
Iati di eflb triangolo, il maffimo è -/^H^C, il qua- 
le dinde pel mezzo tutti i lari BL,ALtAB di 
i i. 6. eflb triangolo ^, (iccome ^C è la metà di AB. 

PROPOSIZIONE XXVIII. PROBL. 

Ad una data retta linea A B adattare un parala 
FIG. i6t. Uh grammo AZP S uguale ad un dato rettilineo C , 
mancante però nelV applicazione del parallelogram- 
mo ZV KB fimile ad un dato parallelogrammo D. 
e 17. VI. Non deve però il dato rettilineo C ejfere maggiore « 
del parallelogrammo , che fi potrebbe applicare alla 
metà della data linea KB y con mancanza JP appli- 
cazione parimente fimile a D • 

|lvifa pel mezzo ^fi in £, fi deferiva fopr< 
AEìX parallelogrammo A EFH fimile al da- 
to 



D 
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toD *.» il quale fé {offe uguale al dato rettilineo C, a 18. ti. 
farebbe -applicato alla data AB , col mancamento 
dell'altro a £e uguale > e fimile j?f(rfi;ma emen- 
do AEFH maggiore di C, fì faccia il parallelo- 
grammo KìiMT limile pure a D > ed uguale al- 
l' ecpeffi) del medefimo AEFH Ibpra C ^; e pre- *> *^* ^'' 
fé le rette FQ,=z KT, ed FO =^ KNylì com- 
pilca il parallelogrammo FOP Q^9 che farà ugua- 
le a KNMT» e fimile ad EFGB, e però in- 
torno all' ifteflb diametro FB^; e prolungate ^ *^' ^'' 
QJP in Z, ed OP alle rette AH, BG in Sy R, 
dico, che il parallelogrammo ^ Z P if farà rr= C> 
ed applicato alla retta A 7 , colla mancanza del 
parallegrammo PZBR fìmile a D* Imperocché 
cfTendo FQJO==KTMN=zHFEA^C, ov- 
vero ad EFGB — C, farà il gnomone QPOE'BQ . 
=^C\ ma eflendo QJ RG == OPZEà, aggiunto "* ^^* '* 
ZR,hTÌQJBG — OEBR=^SOEA,eé\ nuo- 
vo a^unto OPZE, farà eflb gnomone QJ^OEBG 
=^AZPS, e però quefto pure = C, ed applica- 
to alla data AB, col mancamento ZPR B fimi- 
le a Z). 11 che ec 

PROPOSIZIONE XXIX. PROBL. 

AII0 data retta linea AB applicare un paratie- FIG. 1^1. 
Iogramm0 A R N P uguale ad un dato rettilineo C , 
ed eccedente nella fua applicazione col paralMograntr 
mo BONP fimile al dato D» 

SI feghi A 7 pel mezzo in J? , e Ibpra E 7 fat- 
to il parallelogrammo EFGB fimile al dato 
D , fi £iccia fimile al medefimo un parallelogram- 
mo HIKS uguale alla fonuna di EFGB , e del da* 

to 

i 
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t sji ▼!. to rettilineo C^. Indi prodotti i lati FÉ, FG, fi 
tagli FL^IH, ed FM=^lK,e fi compifca il 
parallelogramiro FLNM y che farà = UIKS, 
e fintile ad efTo , ed ali* altro EFG B, efTendo am- 
bidue fimili a D, onde faranno intomo al mede- 

ht6.ru fifno diametro FBN^; ed efTendo il gnomone 
ELNMGB Tecceflòdel parallelogrammo F/: Nilf 
fopra EFGB 9 farà quel gnomone r=C;ma eflen- 
do GMPB =: EBOL,cqnciìo=:zEARLf eflen- 
dola bafe EB = EA, farà GMPB=:EARL, 
ed aggiunto ELNP , il gnomone ELNMGB=z 
A R NP , dunque quefto parallelogrammo applica- 
to alla data ABfCd eccedente del parallelogram- 
mo BONP fimile z D, è uguale al dato rettili- 
neo C. Il che ec« 

A VV ER T I MEÌJ T 0. 

Alcuni Matematici , come il P. de Chales nel fuo 
Cùrfi Matematico , ed il P. Jacquet né" fuoi elementi 
di Geometria , e M. Ozanam negli Elementi £ Eu- 
clide tralaf ciano quefie ultime tre propofiia^ioni , af- 
ferendo , che nuUius fere funt ufus , e che fono de 
petite confequence . Io però ojfervo , e fere la prò- 
pofizione 17. molto utile alla queflione de maximis, 
& minimìs , e le altre due propofizioni ^%.e 29. ejfere 
adattate alla foluzione di qualunque Problema pia^^ 
no , come vedraffi nell^ Algebra , che fempre fi ridu^ 
ce air equazione , in cui un dato piano fi uguaglia al- 
la fomma , oalla differenza di un rettangolo compre^ 
fo da una linea data^ e dalla ignota ^ che ricercali ^ 
ed al quadrato di quefia ignota ; la quale fomma im- 
porta il parallelogrammo rettangolo applicato ad una 
data linea ^ eoWeccejfo di un parallelogrammo fimi- 
le 
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le ai un quadrato : e la differenza di efft travafipure , 
applicando alla data linea il parallelogrammo ^ con 
mancanza di un parallelogrammo fimiie ad un qua^ 
irato; le quali co fé poffono efegnirfi ^ come in que^ 
fie proporzioni ultime fi è tnfegnato ; e però non 
parmi ioverfi ammettere , che non (sano di vcrun 
ufo , e di piccola confeguenza , come dagli Autori 
citati fi crede . 

PROPOSIZIONE XXX. PROBL. 

Dividere la data retta AB #» C nelV efirema , ^^^ »«?• 
e media ragione . 

Dividali in maniera, che il rettangolo ^ £ C da 
uguale al quadrato della rimanente ^C*;aii. ». 
farà dunque turca \2l AB alla parte AC> come la 
medefima AC alla refidua CB ^; dunque tutta la t 17. vi. 
A B refterà divifa in C fecondo l' eftrema , e media 
ragione <^. Il chcec. cdp/j.vi. 

PROPOSIZIONE XXXI. 

ìJel triangolo rettangolo BACle figure fimili F , fig. 16^ 
G fatte fopra i lati BA, CA contenenti T an- 
golo retto A fino uguali alla figura E fimiie a 
ciafcuna di e fé , defcritta fopra ti lato B C fottor 
te fi alF angolo retto . 

Condotta dall' angolo retto la perpendicolare 
A D fopra la baie B C , faranno proporzionali ,^ 
le rette CB, CA, CD^, ed ancora le tre altre Pr.^%\, 
CB, BA, BDy dunque la figura E alla iimìle G$ 
fta come BC a CD^.t convertendo G- Er.CD ^^f;, 
• BC'j ma fimilmente F • E:: BD ♦ JSC. dunque 
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G-i-F • E'.'.CD-^ BD ' BC »; ma CD -f BD 



=iBCi dunque ancora G— HjF= E. Il che do- 
vea dimoflrarfi ^ 

Nota • Efendo tutti li quuirati figure fintili ^ e 
tutte le fimtli figure in duplicata proporzione d^ 
lati omologhi 9 perciò le fidili figure fono €ome i qua- 
drati de" lati corrifpondenti t e perciò fola refta 
dimofirato , che le figure fimili fatte fopra li due 
lati contenenti F angolo retto , deibono ejfere ugua- 
li alla figura loro fintile , fatta fopra la hafe di ef 
fo triangolo rettangolo ificcome li due quadrati fat- 
ti da i lati fono uguali al quadrato fopra la bafe 

b 47. I. oppofia alP angolo retto ^ . 

E perchè ancora li femicircoli fono figure fimili 

Fia 16 f. (^ficcome qualfivoglia altro feg mento circolare ì fi- 

mile ad un fegmtnto , che comprende un angolo u^ 

1 9' "»• girale a . quello > che fi comprende in ej/o^) perciò fé 

nel femicir Colo B E Q.fi defcriverà il triangolo B A C >^ 

i ji. m^ehe farà rettangolo in X^, e fopra agli altri lati 
AB, h(Z fi dejcri'veranno li mezzi cerchi BGA, 
C F A , faranno quefii due prefi infieme uguali al- 
r ahro BEC; onde tolti Ai comune li fegmenti 
BEA, AHC, rimangono le lunette BGAEB-H 
CF AHC uguali al triangolo BAC« E fé ilpun^ 
to A è prefo nel mezzo delP arco B AC, effe lur 
nette ddP ùnUfC dalF ahrà parte effendo tra di lo- 
ro uguali » ciaf cuna di efie farà uguale alla metà del 
triangolo B A C f^ come ju propofto da Ippocrate Cbio • 

PROPOSIZIONE xxxn. 

FlG» 166. Se due triangoli ABC, DCE hanno due lati 
proporzionali, cioè Ah » AC :: DC • DE»^ con- 
correndo nel punto C l'uno, e P altro triangolo r 

rie- 
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ritfc&m qu^ lati omologhi para/Mi, /iranno gii 
aitri IsiiEC, CE pofti per diritto Jra loro in una 
medefima retta linea. 

IMperocchè il parallelifmo de' Iati omologhi 
fa r angolo Ay tV angolo D uguali al terzo 
alterno yj CZ) « dunque fono edi angoli A^ Ougua-- 
]ì, ed avendo i lati proporzionali, eli altri angoli a 6. ri- 
pure faranno uguali »; dunque V angolo B = DCE^ 
ed circondo T angolo A = A CD, dunque B -^ A 
= ECAf ed aggiunto l'angolo ACB fono i tre 
angoli del triangolo ^ J? C uguali agli angoli ECA 
^-¥ ACB ; e però qucfti fono pure uguali a due ret- 
ti , onde fanno una retta linea BCE. il che ec. 

PROPOSIZIONE XXXllh 

Wcerchj uguali A B1,EV?, gli angoli fatti al ^^^' ^*7' 
centro B D C , F H G ; f ^ ancora quelli fatti alla cir- 
conferenza B A C , F E G , fono proporzionali agli 
archi B C , F G , cui infiftono ; ed àncora gli fettori 
B D C > F H G fono come i detti archi % o come gli 
angoli da loro compreji al centro • 

REplicato Parco jBC, in CI, e V arco FG in 
QKf e KP , qiiaiìto moltiplice è l'arco BCl 
deli" arco BC , tanto moltiplice farà V angolo B DI 
deU' angolo BDC, eflendo gii angoli BDC. COI 
uguali, come corrifpondono ad archi uguali ^j q h »7- »« 
iimilnvQnte quanto moltiplice è X arco FP di FG , 
tanto mpltiplicc è V angolo FHP dell' angolo 
/?•//<?, mentre agli archi uguali FGyGK,KP cor- 
rifpondono altrettanti angoli uguali PHG, GHK, 
KHP.E £c l'arco BI foffe uguale all'arco FP, 
farebbe l'angolo »/)/ = FHP; fé BJ>> o < 

FP, 
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FP,farà parimente BDI >, o <FHP; dunque 
BC FG i: BDC • FHG, mentre gli ugualmen- 
te moltìplici degli antecedenti fi accordano in u- 
guagliare » fuperare > o mancare dagli ugualmen-- 
te moltìplici de' confeguenti • II che primieramen- 
te fi dovea dimoftrare . 

In oltre > perchè gli angoli alla circonferenza 

BACf FEG fono la metà di quelli al centro BDC, 

t *•. III. FHG * , perciò ancora effi eflendo proporzionali 

a quefti angoli fatti al centro » faranno pure co* 

me gli archi BC, FG, fopra di cui inilftono. 

E perchè ancora tirate le corde BC , C/fono 
uguali tra loro > e fimilmente fono uguali le cor- 

b 19. ni. ^^ ^^* ^^' ^^ ^^ , ed i fegmenti, cui le cor- 
de uguali fono fottefe> tra di loro pure fono 

e 14. m. uguali <^, ficcome ancora uguali fono i triangoli* 
che hanno le bafi uguali , ed i lati uguali ; ne fe- 
gue , che il fettore CDI =z BDC, ed il fettore 
FHG == GHK= KHP, onde quanto moltipM- 
ce è V arco B I dell' arco B C , tanta è moltiplice 
il fettore BDI del fettore BDC; e fimilmente 
quanto moltiplice è V arco FP dell* arca FG, tan- 
to è moltiplice il fettore FHP del fettore PHGì 
che fé l'arco fiC/r= >,o < dell'arco FGKP, 
farà pure il fettore jB Z) /==,>, o < del fettcMre 
FHP\ dunque il fettore 5 Z)C al fettore FHG h 
come Parco BC air arco FG^ o come T angolo 
BDC all'angolo FHG. Il che dovea dimoftrarfi. 

A VV E R T I M EN T 0. 

Si tralafcìano i libri viu viii. ix. e x, deìli -E- 
lementi di Geometria d^ Euclide .perchè di ejji li pri-- 
mi ire parlano de' numeri, le cui proprietà appar- 

ten- 
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iengm$ slP^ Aritmetica , r P altro difiorre delle li^ 
nec incommenfurabili f cioè, che non hanno tra di lo- 
ro V frana mi far a comune , le quali più brevemen- 
te , e più chiaramente potrebbero ojfervarfi col cal- 
colo deir Analitica . Per ora bafia avvertire , che le 
quantità commenfurabi li, avendo qualche mi fura co^ 
mane , che può prenderli per unità ,fino proporzio- 
nali a^ numeri , i quali fempre fi migrano aalF unità , 
comprefa alquante volte in uno , e certe altre volte 
in qualunque altro numera ; ma^le quantità continue 
poffono ejfere incommen/urabili, ejfendo praporzio- 
nali non a^ numeri , ma alle radici quadrate , cubi- 
che, biquadratice ec. di numeri non quadrati, ne 
cubi, ne biquadrati ec. 

Così il diametro d" un quadrato è incommenfu- 
rubile al lato di ejfo , a cuifia , come la radice quadra 
di 1. ,ad i. La perpendicolare i' un triangolo equi^ 
luterò fla al lato di ejjo , come la nadiee quadra di 
3* a 2. le quali fono radici irrazionali , però que- 
fie fi dicffno incommen/urabili in lunghezza , non in 
potenza . Che fé tra due linee , le quali pano tra di 
loro , come t unità ad un numero non quadretto , ne 
cubico, per efempio come i a t. fi prendano due li- 
nee medie proporTjonali , faranno quefie ^T , e ^Ì9 ; 
cioè come la. radice cubica di 7 , e come la radice cu^ 
bica di 49« le quali paragonate alle date due linee , 
che erano , come \.a 7. , riefcono incommenfur abili ad 
ejfe, non folo in lunghezza, ma ancora in potenza 
quadratale prefe tra^ effe più medie proporzionali, 
pofono ejfere incommenfurabili ancora in potenza cu- 
bica, ed in altre di grado maggiore • 

Però ejfendo più necejfario di tali ojfervazioni t 
è fame delle figure folide , di cui tratta Euclide nel 

I li- 
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ith-o xu e XII. dé'/ìtoi Elementi , perciò dopo ilfìfio li' 
hrofifa pffpaggio aW undecima, come ^ altri Mt- 
tematici fi i filmata opportuno di fare. 

ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE. 

L I B R o xr. 

D E F l N I 2 l NI, 

I. nafi Corpo Solido quello, che 

r eftenfìone in lunghezza» in Iai> 
;zzai ed in groHezza. 
. Li Termini di qualunque foH- 
»» , fono le fuperfìcte , da' quali 
è comprefo . 
Tiv. IX. III. Una Linea Retta AB dicefi Perpendi- 
flG. 168. COLARE AL PIANO ^Cf^quando con tutte le li- 
nee BF, BDy BC, meritate dal fuo termine 3 
in detto piano t faccia gli angoli retti j4^^,^j9Z), 
ABC,ABE. 

IV. Il Piano HJE dirafli Perpendicolare al 
viasqPCE, fé qualunque retta ^B, condotta in 
uno di efli piani perpendicolare alla comune fè- 
zione GÈ ài ambidue i piani, riefca pure all'al- 
tro piano fCE perpendicolare . 
„^ , V. L'Inclinazione DELLA retta ^Dal piano 
"^- "='■ - FCE, 
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FCE^ è r angolo A DB, che rifulta, fé da un 
punto fublime^ di efTa linea , tirata la perpendi* 
colare AB fopra effo piano » fi tirerà nel medefi- 
mo piano la retta DB, che congiunge i termini 
d'ambidue quefte linee. 

VI. L'Inclinazione del piano GFCH al pia- ^^^- '7«- 
NO FCEh l'angolo acuto yl D i3 ^ comprefb da due 
rette linee DA, DB, tirate dal medefimo pun- 
to. D della comune fezione FC di ambi i piani , 
in. ciafcuno di cffì, perpendicolare all' ifteila fe- 
zione , di maniera che fiano retti gli angoli ADC, 
e BDC. 

VIL Due piani fi diranno Ugualmente, o Si- 
milmente INCLINATI , come due altri piani , quan- 
do r angolo dell' inclinazione de' due primi farà u- 
guale all^ angolo dell' inclinazione degli altri • 

VIIL Piani tra di loro Paralleli fono quelli, 
che in infinito continuati, mai converrebbero 
infieme. 

IX* Le Figure Solide Simili , fono quelle , che da 
piani fimili , uguali di numera, e con uguale ordi- 
ne difpofti fono contenute . 

X. Uguali, e Simili faranno quelle figure fo- 
lide, che da fimili, ed uguak piani, neU' ìfteflb 
numero » e col medefimo ordine faranno com- 
prefe . ' 

XL Angolo Solido è T inclinazione di più di 
due linee, non pofte nel medefimo piano, e con- 
correnti in un medefimo punto : o pure è il con- 
corfb di più di due angoli piani , non pofti nel 
piano medefimo , e terminati in un folo punto . 

XIL La Piramide è una figura folida compreia 
da più piani convenienti in un punto , e dal pia- 

I 2 no 



13X Elementi di Evclide 

no oppofto a tale punto , in cui convengono li 
detti piani. 

XIII. Il Prisma è una figura folida comprefadadue 
piani paralleli^ fimilì^ed ugualità fimilmente pò** 
ili > e da altri piani parallelogrammi , compreii e 
da' lati de' piani oppofti » e dalle lìnee , che ne 
connettono gli angoli dell' uno , e dell* altro • 

XIV. La Sfera è una figura folida» nata dal- 
la rivoluzione d' un femicircolo intorno al fuo 
diametro tenut%,fiflb , finché ricomi al medefimo 
fito, d'onde cominciò a muoverfi . 

XV. Eflb diametro fiiTo dicefi V Asse della 
sfera . 

XVI. Il Centro della sfera è quel medefimo 
punto , che ferviva di centro al femicircolo ge- 
nitore . 

XVII. Il Diametro di efia sfera è qualunque 
linea retta , che pafia pe'l centro, e termina dal' 
l'una, e dall'altra parte» alla fiiperficie sferica. 

XVIII. Il Cono fi defcrive dalla rivoluzione 
di un triangolo rettangolo intorno ad uno de' la* 
ti contenenti l'angolo retto, il quale rimanga fer- 
mo» finché girando la figura triangolare, ritorni al 
medefimo fito, d' onde cominciò a muoverfi. E 
fé il lato fiflb è uguale all' altro intorno all' angolo 
retto , diradi il Cono Ortogonio , cioè Rettan- 
golo; fé è minore quello di quefi:o, dirafii Am- 
BLiGONio , cioè OTTUsiANGOLo:e fé maggiore , di*- 
rafli Oxi GONIO, cioè Acuzi angolo . 

XIX. Quel lato fiflo , intorno a cui gira il Trian- 
golo , fi dirà Asse del Cono » generato da efi o . 

XX. Il cerchio defcrìtto dal lato> che gira» fi 
dice Base di efib Cono, 

XXI- 
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XXI. Stando fermo un lato di qualche ret- 
tangolo > rivolto intorno ad eflb, fino che ritorni 
al primiero fito , la figura da ciò defcritta fi di- 
ce Cilindro. 

XXn. L' Asse del Cilindro è quella linea fiffa, 
intorno a cui girando il rettangolo > la defcrive • 

XXIII. I cerchj defcritti dagli altri due lati op- 
poni di eilb rettangolo, fono le Basi di eflb Or 
lindro • 

XXIV. I Coni, ed i Cilindri Simili fono quelli , 
che hanno gli afii » ed i diametri delle bafi > tra di 
loro proporzionali , come defcritti da triangoli > o 
rettangoli fimili» e fimilménte moffi. 

XXV. Il Cubo è una figura folida, contenuta 
da fei quadrad uguali. 

XXVI. Il Tetraedro, che è una Piramide 
regolare , è una figura folida contenuta da quat-* 
tro triangpli uguali, ed equilateri. 

XXVII. L' Ottaedro è una figura folida com- 
prefa da otto triangoli uguali , ed equilateri • 

XXVIII. Il Dodecaedro è una figura folida con* 
tenuta da dodici Pentagoni uguaH , ed equilateri » 
ed equiangoli. 

XXIX. L' Icosaedro è una figura folida , com* 
prefa da venti triangoli uguali , ed equilateri . 

XXX. Il Parallelepipedo è la figura folida» 
contenuta da fei parallel<^rammi , di cui gli op- 
podi iono paralleli , ed uguali • 

PROPOSIZIONE I. 

Dì una lima retta non può fjfere una parte BD^^^- *'^* 
in un piano EC¥ , ed un altra parte di efaDA 
follevata dal medefimo piano . 

I 3 Al- 
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ALtrìraentii prolungata la BDin.G nelP iftef- 
fo piano , converrebbero du^ inette lìnee (7^, 
A^ in una porzione comune DB i il che è im- 
a^^«i.io,poflìbi]ea ; dunque della linea retta non è par- 
^^* ' te nei fbggetto piano> e parte in un al^rp elevato 
da elio • 11 che eCf 

PROPOSIZIONE II. 

FIO. 171. Se due linee rette A B , C D / fegano in . E ffian-- 
no in un medefimo piano , ancora qualunque triangolo 
D EB, conjific in un piano fiejfo • 

Mperocchè, fé la parte EFG del triangolo foC- 
fc in un piano, ed il refto FDBG in un altro, 
della retta ED la parte £Ffarebbe in un piano, 
^ ^ e r altra parte FD fuori di e db farebbe folle vata , 
il che è imppflibile^; dunque il triangolo DEB 
è in un ifteflp piano, e così ancora le rette ED^ 
EB fono in ef?b,nè le porzioni loro CE, A E pof- 
fono edere foUevate dal medefimo piano; e però 
le rette A B , CD • che fi fegano , danno in un 
inedefimo piano f II che ec, 

PROPOSIZIONE III. 

FlG. 173. Se due piani ABG, E CV fi fegano, la loroco^ 
mune fezione H D ^ una lìnea retta t 

ALtrimenti il potrà tirare nel piano ABGhi 
retta HKD , e nelP altro ECF la retta i//Z>, le 
quali due rette linee coniprenderebbero uno fpazio , 
e j<y:9-»- il che è impoffibile ^ ; dunque la comune fezione 
è la retta linea lìD . Il che ec. 
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PROPOSIZIONE IV. 

Se la retta A B ^ perpendicolare a due linee reh '^^ ' 74- 
te CD, EF, che fifegano in B, farà ancora per- 
pendicolare al piano , che pajfa per dette linee • 

SI tiri per V ideilo punto B un altra linea GBH^ 
e pofte BCzzz BD, eBF=BE,fi congiun- 
gano le rette CE, FDy feganti la retta GH in G, 
ed H; indi da un punto fublime ideila rettaci?, 
fi tirino le rette AC , AE,AF, AD, AG, AH. 
Ne' triangoli CB E, DBF, eflendo intomo Y ango- 
lo uguale alla cima B , ancora i htìCB , BE uguali 
a lati DB, BF, fatila, bafe Ci? =? alla bafe JD/", e 
gli altri angoli uguali; e però ne' triangoli CBG, 
DBH, eflendo V angolo BCG=:BDHyC 1^ angolo 
CBG=^D Bfl; ed il latoC5 = 5Z),farà ancora il 
latoCG — DH,e l'altro BG — BH^. Similmen- » »^- '• 
te ne* triangoli CA B, DAB, eflendo CB:=:BD, 
ed il Iato A B comune , e gli angoli retti in B u- 
guali/farà la bafe AC=zAD\ e con iimil ragio- 
ne fi proverà ne' triangoli ABB,ABF,cff!éte A E 
=:AF. Dunque ne' triangoli ACE,ADF feOhn- 
do ciafcun lato dell* uno , uguale a ciafcun lato del- 
l' altro, faranno ancora gli angoli corrifpondenti 
AC E, ADF uguali ^ , onde ne' triangoli ACG , ^ g , 
^JDH vi fono i lati AC, AD, ed ì Iati CG,DH 
uguali, intorno a detti angoli xk^a\xACG,ADH, 
e però la bafe AG=^AH9 e finalmente ne' trian- 
goli AGB9 AHB eflendo tutti i lati dell' uno, u- 
guali a tutti i iati dell' altro , cioè BG=a BH, ed 
A B comune , ed AG =^ AH, dunque l' angolo 
ABG=zABH^9 i quali però fono retti; onde la 

I 4 li- 
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Tmea A B con tutte le linee condotte per Io punta 
B nel piano, che paffa per le rette CD,EF, fa- 
cendo angoli rettile perpendicolare a detto pia- 
aDr/.|«3CLno/^« Il che era da dimoftrarii . 

PROPOSIZIONE V. 

Se la retta AB ^ perpendicolare a tre lineerete 
™^- ^^^' /f B C , B D , B E , quefie tre linee faranno in un me- 

de fimo piano» 

ALtrimentì il piano, che pafla per le due B C$ 
B D fegherebbe il piano condotto per le due 
AB , BEfìn un altra retta linea B F , comune fe- 
zione di entrambi ; onde la retta A B , che è per- 
peqdicolare alle due BC, BD, farebbe angolo retto 
b 4. », ancora colla J9 /^efiftente ileir ifteflò piano CBD^ i 
dunque nel piano ABF farebbe Y angolo retto EBA 
uguale al retto FB A , la parte al tutto ; il che è 
imponibile { dunque la BE txz neir ifteiTo piano 
dell'altre due BC , BD, e non folle vata da effo« 
il che ec. 

PROPOSIZIONE VL 



k M 



c 



FIG. ijó. Se le due rette linee AB, CD fono perpendico- 
lari al piano BED > faranno fra di loro parallele. 

OngiungafI \z BD^ e ad angolo retto BDE 
fi tiri nell' ideilo piano la DE=zAB, e fi 
con^ungano le rette BE, EA, AD. EiTendo in* 
torno agli angoli retti ABD, BDE il lato AB =s 
EDf ed il lato BD comune, farà la bafe^D=: 
BE'j dunque ne' triangoli AD E, AB E effcndo AD 
=zEB, DE=zBAy^ la bafe AE comune, T an- 
golo ADE^= AB E, cioè retto; onde la ED fa- 
cendo 
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cendo angolo retto colle tre linee BDyAD, CD; 
però quefte fono in un medefimo piano ,^i ma « j. ti. 
nel piano delle due BD, AD è .ancora h AB, 
. che fa con eflè un triangolo ^ ; dunque le due •>*•»• 
rette A B , CD fono in un medefimo piano > ed efr 
fendo li due angoli interni ABD,CDB retti lefle 
linee fono parallele • Il che ec. 

PROPOSIZIONE VIL 



La retta AC, che cangi unge due punti A,C di fio. 177. 
due linee parallele AB> CD, è nel medefimo pia- 
no di effe . 

PErchè fé fi folle vafle in un altro piano, co- 
me AEC , queflo continuato fegherebbe il 
piano delle parallele nella retta AC ^ adunque due e 3. xi. 
rette linee AEC , ed AC comprenderebbero fpa- 
ao , il che è impofllbile ^ , d Afg. t. 

PROPOSIZIONE VIIL 

Emendo le due rette AB ^ CD parallele , /è una na. 174, 
di ejfe AB ^ perpendicolare al piano BED> anco- 
ra P altra CD gli farà perpendicolare. 

SI faccia la coftruzione , come titWzpropofizìo^ 
ne 6. e con V ifleffa dimoflrazione fi proverà 
effere angoli retti EDA, EDB, onde la ED è 
perpendicolare al pianò di effe parallele, onde 
ancora è retto 1* angolo CDEi ma ancora Taiigo* 
lo CD B è retto , efsendo V angolo ABD, del? altra 
parallela , pur retto ; dunque ancora la CD è per** 
pendicolare allo fleflb piano • lì che ect 



PRO- 
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PROPOSIZIONE IX. 

flG. J7«. ^^ i^ li^c r^ff^ AB > CD fono pgrallele ad una 
terza E F po^a fuori del loro piano , faranno pur 
tjfe tra di loro parallele •^ 

ll^fi nella retta £7^ un punto (?, da cui nel 
piano delle due parallele AB^ RF fi tiri la 
perpendicolare GH^^ nel piano delle parallele £F> 
CD la perpendicolare GI\ dunque effendo gli an- 
goli EGHf EGI rettile la EG perpendicolare al 
piano HGI i dunque ancora le AB ,e CD parai- 
i 8. XI. 1^1^ ^11^ EG y fono air ideilo piano perpendicola- 
fc 6. XI. ri a , e però fono tra di loro parallele *> . U che 
era da dimoftrarfi» 

PROPOSIZIONE X. 

WG. 179. Se due rette A B , CB concorrenti in B fono pa- 
rallele a due altre D E , F E convenienti in E fuo- 
ri del me de fimo piano ABC sfaranno gli angoli A B C> 
DEF tra loro uguali. 

Ongafi ED = BA, ed EF = BC; congiunte 
le rette AD, BE.CF faranno uguali, e pa- 
é it I. "^^^^^ ^ » dunque ancora consunte le due AC, 
DF riefcono uguali ; onde tutti i lati del triango- 
lo ABC uguagliando i lati dell'altro DEF, farà 1' 
angolo ABCz^^DEF. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XL PROBL. 

tiG. 180. £)^ ^^ ^»/^ fuhlime A tirare la retta AB per-- 
pendi colare al /oggetto piano . 



p 



Si 
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SI tiri in cflb piano qualunque retta QD, a cui 
dal punto A fi mandi la perpendicolare A C, 
ed all' ifieilà (?Z> fi alzi dal punto C l^ perpen- 
dicolare CB nel n)edefimo piano > indi ippjra la 
CB dal punto /j tirando la perpendicolare AB , 
farà quefta perpendicolare al foretto piano ; im- 
perocché tirata per B hFBE paraljéla a GZ), 
ficcome GC, facendo l'angolo retto colla CAyC 
colla CBf è perpendicolare al piano ACB> così 
ancora la FB farà perpendicolare al medefimo 
piano * , dunque V angolo ABF, V angolo ABC^ 
fono retti , e però la ^ ^ ^ perpendicolare al fog- 
getto piano. Il che ec» 

PROPOSIZIONE XII. PROBL, 

Dal punto C pofio nel piano E^Q alzare la CD F^^- »^'- 
perpendicolare a detto piano » 

DA qualunque fublimc punto A fi tiri al pia- 
no I9 perpendicolare AB ^, e congiunta la b n. n. 
BC,fi tiri nel piano ABCh CD parallela ^dAB; 
quefta farà pure perpendicplare al piano ^ . Il e 8. xi. 
che ce, 

PROPOSIZIONE XID, 

Dal medefimo punto B non pojfono ejfere alzate f^^- »^^^ 
al piano EFG due perpendicolari B4? BC verfo 
la medefima pur te f / 

PErchè ij piano /che pafTa perle due AB,CB 
fegando il piano foggettp EFG neil? retta BD^ 
farebbero uguali gli angoli retti ABD^CBD , cioè 
la parte 9I tutto; il che è impoffibile i dunque ec, 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XIV. 
FIG. 18). g^ 1^ ^^^^^ A B ^ perpendicolare a due piani CD, 
E F , quefti faranno paralleli . 

Mperocchè fé prolungati convenifTero in una 

retta linea HG , prefo in efTa un punto / , e con-^ 

dotte in ambi i piani le rette lA, JB, fi farebbe 

un triangolo, in cui due angoli iB^/»^j?/fareb-^ 

^ jj^ ^. bero due retti; il che è impoflìbile »; dunque effi 

piani fono paralleli • 

PROPOSIZIONE XV. 

FIO. 184, Se due rette linee AG, AD congiunte in K fo- 
no parallele a due linee EF, EC pofie in un altro 
piano f li due piani DAG> CE^Y faranno paral- 
leli . 

COnducaH dal punto ^fopra al piano C£jP la 
perpendicolare ^ jS , e fi tirino in efTo piano le 
Bli BH rette linee parallele alle EF, EC, e confe- 
l> 9. ZI. guentemente faranno parallele alle AG,AD\ dun- 
que eiTendo retti gli angoli A Bl, ABH^fnrnntìo 
pure gli angoli BAG, BAD retti, e però hAB 
farà perpendicolare ancora al piano DAGf dun- 
e 14. XI. que fono quefti due piani paralleli e. Il che ec« 

PROPOSIZIONE XVL. 

KG. ttf. Se due piani paralleli AB, CD fono fegati da 
un altro piano HEGF, / loro comuni fegamenti 
EH, GF fono due rette parallele • 

I Mperocchè , fé prolungate conveniflero in 7 , fa- 
rebbero parte ne' piani paralleli > e parte fuo- 
ri 
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ri di effi ( perchè ivi non convengono i piani equi* 
diftanti ) il che è impoflibile » ; Dunque tali co- * '• *^' 
muni fezioni fono parallele • 

PROPOSIZIONE XVII. 

Se due rene AEB, CFD fono fegate da piani Fio. i%6. 
faralleli HI, KL, Mì:^ , faranno da effi, tagliate 
proporzionalmente . 

SI tiri nel piano HJ la retta A C, nel piano 
MN h BD p e congiunta Iz CB feghi il piano 
KL in Gy indi fi tirino in efio le rètte GÈ , GF* 
II piano del triangolo ^C^ha li comuni fegamenti 
de' piani paralleli AC, EG tra loro paralleli^, e b «^- «• 
iimilmentc il triangolo CBDiz le fezioni GPyBD 
parallele ; dunque AE - EB :: CG • GB ^^ :: CF •^^^ ""' 
FDf onde ibno proporzionalmente fegaté le ret^ 
tQ AB 9 CD daeflì piani paralleli. Il che ec. 

PROPOSIZIÓNE XVIIL 

Se la retta AB ^ perpendicolare al piano CD, fig. 187/ 
qualunque piano E¥,che pajji per effa linea yfara per-^ 
pendìcolare al piano f oggetto . 

Sia la £G la comune fezione di detti piani , e 
da qualunque punto U di efTa ii tiri nel pia- 
no EF h HI parallela zd AB. Sarà quefta pure 
al piano CD perpendicolare ^ , dunque eflb piano ^ 8* *'• 
EFùirk perpendicolare al piano CD ^ • Il che ec. tDef.j^.xu 

PROPOSIZIONE XIX. 

FIO. 188, 

Se due piani C G D , E H F perpendicolari al fog - 
getto piano GKH fi fegbino nella rena AB, farà 
quefia perpendicolare al foggetto piano • 

Im- 
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Mpèrocchè eiTa AB farà perpendicolare alle 
due comuni fezioni EH 9 GD di efli piani £/''> 
CD, col piano ibggetto EK; altrimenti» fé nel 
piano EF folTe BL perpendicolare ad EH, e nel^ 
r altro CD fofle BI perpendicolare a G/),fareb- 
*^^-^"b€ro eflb jSZ, Bl perpendicolari al piano EK^, 
i» 13. XI. il che fi è dimoftrato impofliibile ^ , dunque la co- 
mune fezione AB h perpendicolare al foggetto 
piano EKé 

PROPOSIZIONE XX. 

FIO. 189. Se rangola foUdo ABDC ^ contenuta da tre an^ 
golf piani BAD, BAC,DAC,iiy^ di ejft faran- 
no maggiori del rimanente. 

Quando foflTero tutti e* tre uguali , è mànifeflo f 
eiTere due maggiori del terzo ; ma fé fono 
difuguali , ila ^AC il mafllmo^da cui fi levi T an- 
golo B4B=^B AD e tirata la retta BEC, pofta 
AD =i AE, fi congiungano i3 D , C/) : efTendo ne* 
triangoli BAE,BAD, intorno agli angoli uguali in 
Ai il lato AB comune , td AE :=^ ADr fòrà an- 
cora la bafe BE =: BD-, ma BD^-^DCh mag- 
giore di J0C» dunque DCh maggiore di Ì?C; onde 
ne* triangoli E AC, DAC , eflendo il lato AC comu- 
ne 1 ed -4 £ =: ^ D , ma la bafe E C miftote della DC, 
e »!•• «• farà V angolo E AC minore dell'altro DAC e ^q 
però eflendo BAEt=s BAD, fono li due BAD , 
ìD^C maggiori del mafHmo BAC. Il che ec« 

PROPOSIZIONE XXL 

Tar. X. Qualunque angolo Jolido A , compofio di quanti 
FiG. ^9^'fi^^giia angoli piani BAC,CAD,DAE, EAF, 

FAG, 
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F AG, GAìi^averà fempre la fimma di detti an- 
goli minore di quattro trtti. 

St Mgli con un piano BCDEPG, che farà U 
bafe della piramide , oppdfta alla cima delF 
angolo A , e prefo in eifa bafe qualunque punto / , 
fi congiungano le rette IB, IC, ID,IE, IP, IG. 
ÈiTendo tanti i triangoli , che da' lati della bafe fi 
alzano alla cima A della piramide > che i triango- 
li da' medefimi Iati convergenti al punto / prefo 
dentro la bafe » dunque tutti gli angoli , che lono 
in quelli , uguaghano tutti gli angoli di quefti , i 
quali comprendono tutti gli angoli del poligono di 
effa bafe, infìeme con i quattro retti , che fono 
intorno al punto /; ma eflendo gli angoli BCAp 
ed ACD maggiori di BCD *,e così li due CD A, a ao, xi, 
y| D £ maggiori di CD E ec. fono tutti gli angoli 
adiacenti a' lati del poligono ne* triangoli efterni 
diretti ad A, maggiori degli angoli adiacenti ad 
efli Iati ne' triangoli interni della bafe » convergenti 
in /; dunque gli angoli rimanenti de' triangoli e* 
fterni , che compongono V angolo folido A , fono 
minori degli angoli , che hanno intorno al punto / 
i triangoli interni della bafe , e però effendo que- 
fti uguali a quattro retti > quelli ne fono minori • 
Jl che ec, 

PROPOSIZIONE XXII, 

Sefiano di tre angoli piani BAC,CAD,DÀE, fic. i^|, 
due qualfivoglia maggiori del terzo , e contenuti da 
rette tutte uguali y delle ha fi BC,CD, DE, che 
ne congiungono i termini , fi potrà conftituire un 
triangolo • 

Li 
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I Termini B , C, D, E ài quelle rette uguali, 
fono in un arco circolare > il cui centro A, 
e delle bafi fuddette faranno fempre due mag^o- 
jA della rimanente ; perchè fé fi dubitaffe , eifere 
le due BC ^^ CD madori dell' altra DE, con- 
giunta \zBDy per eiTere li due angoli BAC, CA D, 
cioè r angolo BAD, maggiore dell' altro DAE, 
ed i lati uguali, la bafe^jD è della bafe DE mag- 
giore; ma le due BC, CD fono madori della 
^Z), dunque fono ancora efle maggiori della 0£; 
però delle tre linee BC, CD, DE riufcendo fem- 
pre due maggiori della terza» fé ne può fare un 
triangolò a. lì che ec. 

PROPOSIZIONE XXIII. PROBL. 

FlG. 1 91. Da fi i tre angoli , come nella precedente , li qua- 
li però fiano minori di quattto retti , farne un an- 
golo /òli da . 



a ti. !• 
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iElle loro bafi BC, CD, DE, congiunte a' ter- 
mini de' lati uguali di detti angoli , fé ne fac- 
b 11. ». eia un triangolo FGH ^ , e gli fi circoferiva un 
cerchio , il cui raggio PI farà minore del lato A B, 
perchè , fé gli foHe uguale , eflfendo nel cerchio BDE. 
infcritce le due bafi BCCD, farebbe all' altra D£ 
uguale la BD, e (Tendo il cerchio del raggio =-4 jff 
circofcritto al triangolo delle tre linee AC, CD, 
Di? ; ma fi è provata la A D maggiore della DE^ , 
dunque non gli può efiere uguale . Ne meno può 
efiere FJ maggiore di ^ ^ , o di CA , perchè pro- 
lungata CA in L, e fatta CL uguale ad FJ, fé 
col raggio CZ fi defcrivefle V arco circolare MCN, 
ed in elfo fi adattafle CM=^CD,t CN =^CT , 

con- 
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•ongiunta iiN deverebbe eflTere uguale alla DEì 
ma per efTere T angolo NCM madore di BCD, 
ed i lati CN= CB, e CiW =5 CD, la bafeiWN 
farà maggiore di BD, dunque farebbe ancora mag- 
giore della DE; pertanto FI deve efscre mino- 
re dì AB, e degli altri lati AC,AD, AEixìgaa- 
li» onde il quadrato di ^^ farà magg;>ore del 
quadrato FI » fi ponga dunque nel cenjEro / del . 
circolo FGH perpendicolare al piano di efso cìr- 
colo la retta IK^ il di cui quadrato uguagli Y ec- 
ceflo del quadrato AB fopra il^ quadrato IF ; 
dunque congiunte le rette FK, GK, HK, farà 
ciafcuna uguale a' lati AB, AC, AD, efsendo 
il quadrato FK z=:z quadrati FI,td IK, il qua- 
le è r eccefso del quadrato A B , ovvero ^ C fo- 
pra il quadrato FI , onde FK^=^A B , e così KH 
= ACf e KG =z AD, ed efsendo le bafi HF, 
f'CGH-uguaU alla bafeiffC,CO,Z)£,farà l'an- 
golo FKH=zBAC, e l'angolo FK^G=zCAD, 
e r altro GKH =: DAB; dunque V angolo folido 
PKHGh compoilo de' tre angoli piani dati BAC, 
CAD,DAE. il che dovea farfi. 

P)RO POSIZIONE XXIV. 

Il folido ^AB compofio di piani paralleli, averà^^^' '^^ 
i piani oppofii AG>^ DB, AC ed^B ce. paral- 
lelogrammi fimili , ed uguali. 

IL piano A C efsendo fegato da' piani paralleli 
AE,VH, le loro comuni fezioni AD,HCÌO' 
no parallele; e riftefso piano AC efsendo ancora 
fegato da' piani HF, CE paralleli, faranno anco- 
ra le rette AH,DC parallele ^ , dunque ADCHz 16. xi. 

k è un 
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è un parallelogrammo» in^ cui faranno uguali i 
lati Gppofti, cioè AD = CH , ed AH = DC. 
Similmente fi proverà efsere E DCB un parallelo^ 
grammo» e la EB uguale, e parallela z DC^ e 
ìsi DE uguale» e pacaUela^ a BC; ed ADEF un 
parallelogrammo , in cui EF h uguale» e paralle*» 
la a /)^» ed ED uguale» e parallela ad /^yf; on* 
de edèndo ^H» ed EB uguali » e parallele all' ifteP 
fa I) Cf fono uguali » e parallele xrz loro , ed alerei 
EF^tdAD^e GH fono uguali» e parallele; dunque 
* »« ?"• r angolo ADC farà uguale air angolo /^£» *» e fi- 
milmente gU altri angoli DCH^EBG fi fnroveraii- 
no uguali ; ed è AD - DC;: FÉ • EB per T uguar 
lira de' lati omologhi , dunque fono f^piili > ed u- 
guali i parallelogrammi oppofti AC^ FVr^' V 
ì&effò proveraffi degli altri FD,GC,c delli FH, 
EC . Il che era da dimoftrarfi. 

PROPOSIZIONE XX3V. 

FIG. ip4. // foiUo perallelepipedù A B CD R » fìgmitifi ctfl 
pianoEGFHpar^lMo agifoppoJfiBTCO .ASDK, 
faranno le di lui porzàoni A E F D , B E F C propor^ 
zionali alle loro bafi AEHR»B£HO. 



SI concepifca prohmgato dairuna^ e dall'altra 
parte efiò pacalfetepipedo » eprefa AI^^AEw 
e BK=E'Bf& concepivano eretti l phni I LQji, 
-8:0 PiS7 paralleli a' piani ASDR, BTCO ; faran- 
no li parallelogrammi AIMR, AEÌIR uguali» e 
così ancora BEH(X:s=i BKNO, e tutti ^i altri 
corrifpondenti fi uguaglieranno ; perciò il (biido 
AEFD =/.4.y<I,ed il ((Aido BE6C:=:=:KBTP^ 
onde quanto fi moltiplicaiTe la bafe AEHR nella 

bafe 
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bafe EIMy tanto nufcirebbe moltiplicato il folido 
AEFD nel iblido lEGQjj e quanta fofle molti* 
piicata la bafe BEHO nella baie > EKH tanto fa- 
rebbe il foUdo BEGC moldpUcato nel folido> GÈ KP\ 
e fecondo che fofse la baie ElM uguale , maggio* 
re»o minore della bafe EKNp tanto farebbe il fo- 
lido lEGQ^ uguale > maggiore , o minore del foli« 
do GEKPi dunque come la bafe yl£HjR alla ba« 
fé BEHOf così deve eflere il folido AEFD ai 
folido SEGCf conae dovea dimoftrarfi. 

Corollario L E manifefto » eflere dette por* 
zioni parallelepipede proporzionali alle loro lun* 
ghezze , o altezze AE, EB f le quali fono , come 
AÈHR a BEHO. 

Corollario IL Neil' iftefla maniera (i prove- 
rebbe ancora ne' prifixii da qualunque forta di ba* 
fé poligona equabilmente promoffi, che fegati da 
un piano parallelo alle baii, ne riufcirebbero le 
porzioni proporzionali alle lunghezze» o altezze 
loro • 

PROPOSIZIONE XXVI. PROBL. 

Alla data rena linea AB applicare fui punto A * '^^' 
an angolo Jolido BALI» vguale al dato DCFE* 

DA qualunque punto F del latoCF, fi tirifo- 
pra il piano DCE\z perpendicolare FG, e 
congiunta CG^ e per b punto G tirata in eflb 
piano la retta DGB, fi congiungano le rette DFf 
FÉ; indi pofta ì^ AH = CD, e fatto V angolo 
HAÉl:=:DCG, e prefa U AI^=r CG, e l'an- 
golo //yi/=/)C£, congiunta laHJC farà = D(r, 
per eflere i laii HA, ed ^i^ uguali a' lati DC,e' 

K 1 CG, 
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GGy e r angolo comprefo da efli lati uguale ; ed an- 
cora r angolo AHK farà = CDG ,e prolungata 
/ h HK in I alla retta AI, farà la HI = Diù e 
ÌK AI =zCE, perchè ne' triangoli H/4/, DC E, 
gli angoli AHI, ed H^/ fono uguali a^i angoli 
CDE, DCE ed il lato AH =5 CD ; onde ancora 
hl^I y farà == GiS, ed eretta la KL perpendico- 
lare al piano HAI, e fatta = GF, congianca la 
retta A L , farà fatto V angolo folido BALI =1 
DC F E fìmpQiocchh congiunte le rette HL, LI, 
eflendo HK = DG, e KL^ GP, e gli angoli 
retti HKLy DGF uguali, ancora la bafe jF/Z. ta- 
ra uguale a Df ;e fimilmente eflendo KI=:GE, 
e KL == GF, e gli angoli in K, ed in G retti , 
la bafe LI =i FÉ 9 dunque i triangoli HAL$ 
DCF hanno tutti i lati corrifpondenti uguali, 
e però 1' angolo HAL = DCF \ fimilmente 
ciafcun lato dì LAI uguaglia ciafchedun lato di 
FCE, dunque ancora l'angolo LAI =^ FCE. e 
r angolo HAI =^ OCE, dunque tutti gli. angoli 
efTendo uguali» l'angolo HALI uguaglia il dato 
angolo folido DCF E. Il che ec. 
FIG. ip5. Nota . Se V angolo folido datOyfofe contenuto da 
più di tre angoli piani , fi potrebbe ad ogni modo 
applicare ad una data retta , in un dato punto V an^ 
golo folido uguale ad effo . Fer efemi^io fia F ango- 
lo dato D C F E M ^ contenuto da quattro angoli pia^ 
ni ; fi feghi con un piano quadri lineo D E F M , op^ 
poflo al dato angolo C> indi condotta una diagona- 
le D^ , col piano CDF /? dividerebbe efso angolo 
folido in due angoli contenuti da tre angoli piani i 
onde dopa aver fatto alla data retta linea , nel dato 
punto 9 un angolo uguale ad uno de' contenuti da tre 

ango* 
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sngoli piani DCFE ,/ potrà aggiungere P altro 
angolo da tre piani contenuto D C M F , onde riufci^ 
rà defcritto al punto della data linea P angolo qua- 
drilineo uguale al dato D C E F M , ^ fefofse il da'- 
to angolo comprefo da più di quattro angoli piani 9 
la hafe di tale angolo farebbe un poligono divifibi^ 
le in più di due triangoli, onde efso angolo potreb- 
be dividerfi in tanti angoli trilineari > quanti fono i 
triangoli , in cui fi f partirebbe il piano della fua 
bafe ; e però aggiungendo al medefimo punto dato 
de ila data retta linea , concorrente con altre , che 
formano i triangoli deW angolo foli do gìh deferii • 
io, altri angoli foli di trilineari, che fono nel da- 
to angolo folido , riufcirà di coftituire adiacente al- 
la data^ linea dal punto dato ^ un angolo folido con- 
tenuto da più angoli piani , benché fodero più di tre , 
e più di quattro gli angoli componenti il dato an^ 
golo folido . 

PROPOSIZIONE XXVIL PROBL- 

Sopra una data retta linea AB defcrivere un ' '^^' 
folido parallelepipedo fimile , e fimilmente pofio ad 
un altro dato DCEM« 

COftituifcafi al punto dato A fopra la data linea 
^£ un angolo folido £yiZ/= al dato DCF£*> t x6. xi. 
e taglili AL in proporzione ^ C F, come la da- 
ta ^iff al lato CD; e fi faccia ancora V AI zU 
Iz CE neUa medefima proporzione delle dztt AB, 
CD; indi compiuti i parallelogrammi BALN, 
JALG, NLGO, fi complica il parallelepipedo 
co' piani paralltU a qqefti , che farà fatto fulla da* 
ta linea AB H folido BALIO fimile, e fimilmen- 

K 3 te 
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T 

te poflo al dato DCEFM , avendo gli angoli i^ua- 
li ad edb » ed i lati proporzionali a' lati del me- 
defimo • Il che era da farfi • 

9 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

FiG. 198. Segandoli unfarallelepipedo A B col piano C F E D, 
cht (afa per i diametri de piani opponi ^ farà fc^ 
gate pel mezzo • 

Mperocchè eflTendo i piani oppofti uguali, e (i- 
nuli parallelogranuni GFEAt CDHBì ed an- 
cora GADCed FEHB'.tà il piano CFED co- 
mune a due prifini CGFEAD, e CBFEHD, 
eretti ibpra i triangoli fimili, ed uguali DAEp 
ed EHDf z quali pure cofrifpondono altri due 
CGFf FBC fimili, ed uguali tra di loro, e con 
gli oppofti ; per tanto efli prifmi fono uguali ; on- 
de il parallelepipedo dal piano CFED refta di- 
vifo pel mezzo • 

PROPOSIZIONE XXIX. 

FIO. 1 pp. I folidi parallelepipedi AGHCDEFB, 
AGHEMLKl, /opra r ifiefa bafe AGH E, /ra 
gli ftejji piani paralleli A H , FK , cdw / lati A M , 
GL, ed EI, HK prodotti alP ifiefe linee dc^ lati 
F B , D C p'olungate nelt ifiejfo piano , Jono fem-- 
pre parallelepipedi tra di loro uguali . 

Mperocchè eflendo DC^=^EH ::= /Jt,ag^ufita 
CI, è DI = CK, ma ancora DE=zCH,cd 
EI := HK, dunque il triangolo DEI è uguale , 
e jGmile al triangolo CHK, e così ancora i trian- 
goli FAMy BGL fono fimili, ed uguali; ed an- 
cora il parallelogrammo DIMF è uguale ^ e fimi^ 
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M » CKL B,tcqsìDEAF aCHGB, ed E JM4^ 
HKLG, e perciò il prifma triangolare DIEMFA 

uguaglia il prifma CKH LBG ,c tolto di comune 

CPIMN B,ed aggiunto a' rimanenti pezzi il prifma 

£ P // G N^, riefce il parallelepìpedo ^ G // C /;£ F 5 

uguale airaltro^G//£iWZA:/. 11 che ec 

PROPOSIZIONE XXX. 

Quando ancora ri parallelogrammo IMLK oppa- fig. loa^ 
fio alla ha fé comune E AGH di due parallelepipedi 
tra i mede/mi piani paralleli , non / incontrajje 
colla dircTÒone delle rette parallele D C > F B , « i 
ogni modo efji parallelepipedi faranno uguali . 

ESfe rette prolungate OC, FB parallele ad AG^ 
e ad / J^ > fegMino le altre rette tra di loro 
parallele IM^ KL ne* punti N, O, Q^, P, farà 
il parallelogrammoNOPiL==DC/^5=:^£//G; 
onde condotte le rette EN ytìO , AQ^ GP farà il 
parallelepipedo AEHGPQNO = AEHGBCDF^, * »9- «^• 
e fimilmente AGHEMLKI = AEHGPQNO, 
teravinando all' iflefle linee prodotte JMf KL\ 
dunque fono ancora uguali AEHGBCDF, ed 
AGHEMLisil, pofti full* iftefla bafe , e tra gli 
ftefll piani paralleli , benché non s' inoantrino col- 
la direzione delle rette DC, FB. lì che ec« 

Corollario. É^manifefto> che fé ancora fb- 
pra r iftefla bafe IMLK fofse tra gli (ledi piani 
paralleli defcritto un altro parallelepipedo , fareb- 
be uguale ad efso AGUEMLKI ^ e confeguen- 
temente ancora uguale a ciafcuno degli altri due 
AEHG£C7)F^, ed AEHGPQNOi onde anco- 
.ra li parallelepìpedi ^ che hanno bafi uguali ^ e lo* 

K 4 no 
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no tra i medefimi piani paralleli , fono tra di loro 
uguali • 

PROPOSIZIONE XXXL 

I foli dì parallelepìpedi , che hanno uguali hafi^ e 
la medefima altezza , fra loro fono uguali . 

Sfendo che gli ftefli piani paralleli hanno 1a 
r mededma altezza in qualunque fito, ed un 
piano parallelo all' iftefTa bafe> fé foife fopra, o 
focto il parallelogrammo del parallelepipedo » op- 
pofto alla bafe , averebbe maggiore , o minore al- 
tezza; dunque i fblidi parallelepipedi» che han- 
no la medefima altezza > pofibno difporfi tra gli 
ilefli . due piani paralleli , e però avendo le bafi 
a oroU, uguali , dovranno eflere uguali tra loro « . 

^"^ ""' PROPOSIZIONE XXXIL 

FIG .101. I foli di parallelepipedi AE,GO, che tanno la me- 
defima altezza , fono tra di loro > come le bufi A C > 
GM. 

PRolungata ZC in F,fi faccia il parallelogram- 
mo HGFI = AB CD, e fi compifca il pa- 
rallelepipedo FGNQJilH, tra gli ftcffi piani pa- 
ralleli deir altro : farà quefto parallelepipedo = 
ABCDTEVS, avendo uguali bafi, e la medefima* 
^"- ^'' altezza b ; ma /^GN(2iJ/H air altro GNPZOfiL^ iW, 
e 2/. XI. è come la bafe alla bafe e, cioè come I FG H (cht 
z=zABCD)a, GLMH ; dunque ancora il paralle- 
lepipedo A E air altro GO , è come la bafe AC al- 
la bafe GM. U che ec. 

Ancora i prifmi ugualmente alti fono come le 
loro bafi ; perchè fé fono bafi triangolari , fono ia 

metà 
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metà de' parallelepipedi eretti fopra i parallelo- 
grammi doppi di ^^U triangoli: fé fono bali po« 
ligone , poiibno dividerfi in triangoli , ed effi pris- 
mi interi in altrettanti priimi triangolari propor* 
aìonaii alle loro bai! • 

PROPOSIZIONE xxxm. 

JJoMparalMepifcdifimliììlMKZ^ABDGV FlG. *•*• 
fono in froforzionc tripla Jk lati omologhi I M > £ G. 

SI prolunghino la retta LM\si MO =t EF^Ìti 
retta IM in ^N==: EG, e la retta RM in 
MP ±^ E A , e compiati i parallelogrammi OMN, 
OMP.NMPf fi tirino gli oppofti piani paralleli» 
da cui fi formerà il parallelepipedo OPQÌjlM u- 
guale, e limile al dato ABDGFfZvtnào gli ftef- 
fi angoli folidi» e i medefimi parallelogrammi u- 
guali I e iimili . Prolungati ancora i parallelogram- 
mi , fi compifcano i folidi parallelepipedi ^'ZiS'F^f 
LTVSQMi farà il parallelepipedo HIMKZ al 
confeguente KLSYMj come la bafe//2 alla ba- 
fe RìJt cioè come il lato IM ad MN \ ed è 
KLSYM ad LTVSQM, come le bafi RN^HP], 
cioè come RM zdMPi e finalmente LTVSQJl 
ad OPQ^M, come le bafi LN,NO, cioè come 
ZiW ad MO; dunque la proporzione di HIMKZ 
zdOPQNM, ovvero all'uguale folido^i?/)ffF, 
è compoila delle tre rs^oni uguali ^ cioè di IM 
ad MN, di RMnd MP,e di LM ad MO (per- 
chè efiendo fimili i parallelepipedi , i loro lati omo- 
Ioghi devono avere V ifteffa proporzione ) dunque 
la ragione di effi parallelepìpedi fimili è tripla di 
quella di un Iato IM al lato omologo EG =z MV* 
Il che doveafi dimodrarc • Cq« 
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CknoLLARto. Se quatxr» Ufiee fimo propOraib* 
foM , un iblklo fatto fopra alla prima , al iblido fi- 
«Me fatto fopim aUa feconda , fta come la prkna 
alla quarta » che ha ragione tripla della pni»a al- 
la feconda. 

PROPOSIZIONE XXXIV. 

tic. iej. 

/ paralMepipcM uguali A CD, NPI hanno le 
ha/i reciproche delF altczrx ; e quei parallelepipe- 
di I in cai le ha fi fono in ragione recipf^oca delPal^ 
tezze , fiffo tra di loro uguali • 



s 



l areflero uguale altezza i folidi , dovrebbero 
aftcora avere k baifi uguali > per edere tra di 
loro uguali ; onde 4a bafe del primo alla bafe del 
fecondo farebbe come V altezza di quefto all' 
altezza di queUo • ^ Se poi le altezze iboo difugua- 
li, dTendo quella di NPI maggiore di quella 
di ACD, fi tagli NPJ col piano OLKM pa- 
rallelo alla bafe HGIQ^f in altezza uguale a quel* 
la del Iblido A CD ( tirata NX perpendicolare al 
piano della bafe i/G^/i[^j e feganteil piano OZìSlM 
in r^in maniera > che VXfi^ uguale all' akezza del 
folido ACD ) farà A€D • OLlQ^it BZDS- 

1 ji. xii H<ilQj ; ma ACD = NPI, dunque ancora 
NPI • OLlQ^r. BZDS • HGIQ^ ma NPi • 

b V. «. OLI^: NH^HO^ :: NjlT • FJT, dunque BZDS • 
HGIQ^: NX • KJT; e però la bafe dell'uno *1- 
la bafe dell' altro > è come V altezza di quefto al- 
r altezza di quello; e viceverfa eifendo BZDS • 
HGIQ^ii NX • VX, che uguagli Y altera di ACD, 
farà ACD • OLIQ^:: NPI^OLIQj e però^CZ) 

=: NPI. U che dovea dimoftracfi . 

Co- 
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OmoLLAtio. Ancora i prifmi trkmgdari ugna* 
li , eilendo la metà di uguali pandlelepipedi ( pgr 
la Prapofizione i8.) devono avere le bafi recipro- 
che dell' altezze ; « fé hanno le bai! reciproche 
dell' altezze , devono eflere uguali » eflendo T iftefsa 
proporzione delle bafi di quefH prifini , che qoel- 
la de' parallelepipedi » e V iftefla altezza di que-< 
fU » e di quelli . 

PROPOSIZIONE XXXV. 

Efendo uguali i due 4tf^ùIifilidiH ALhDCVE, 
eomenuii da angoli piani HAI^DCE^HALs 
DCF, LAI=: FGE, fé dalle due linee AL, 
CF [Mimi al piano degli angoli uguali HAI» 
DCEffi tramandano in ejfi piani le perpendicolari 
LK , F G , congiunte le rette A K ^ C G riufcirà l^ 
angolo GCF = KAL. 

Siano prefe le due fublimi AL^ CFttA di lo- 
ro uguali « e tirate h LK, FG perpendicola* 
ri a' piani (oggetti, fi tiri UKI^e la GB perpen- 
dicolari alle AI, CE, e prodotte IK in H., ed 
EG in D agli altri lati AH, CD,& congiungano 
HL, IL, ed EF, DF. Eflendo il quadrato AL 
CTS a' quadrati AK, KL, ed il quadrato AK=: 
a' quadrati AI ^ IK, dunque il quadrato Ah"^ ^ 
tre quadrati AI,IK, KL ì ma i due quadrati / K, 
KL = al quadrato ILi dunque il quadrato 4% 
=z a' quadrati ^/>ed /Zi però l'angolo AILh 
retto • Soiilmente fi proverà retto V angolo CEF; 
dunque eflendo V angolo LAI ^=: FCE, e T an- 
golo AH =5 CEF, ed il lato -rfZ = CF^fnxk . , 
ancora AI = CE, ed IL^EF^; però efsendo * '^' '^ 

an- 
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ancora T angolo HAI=:DCEyCd AlH=:CED, 

. *^ * ^d ^^ 1^^^ ^^ = ^^' ^^^^ P^^^ ^^ == ^^' «d 
' ///=:D£a;ed cfsendo i lati i4i/=2CD,ed^Z 

s=3<;/'^ e r angolo H.iL =: DCF, farà pure la 
bafe //Z :=Dfi indi ne' triangoli //Z/, D/'i?, 
efsendo tutti i lati del primo =: a quelli del fecondo^ 
ancora gli angoli corrifpondenti faranno uguali ; per- 
ciò ne' tiiangoli KIL,GEPf efsendo T angolo KlL 
2=(?£/^,ed i retti iA'Z,/?6F uguali,ed /Z = 
EF, farà pure /X" = £(?. e 1(^L = ÓF; onde 
efsendo ^/ = Ci?,ed /*:=£(?, e l'angolo AIK 
s= CEG , farà pure AK = CG ; però ne' trinn- 
goli AKL, CGF, efsendo AL = CF, ed -rfJi: 
:^CG,ci5:i==G/', l'angolo GCF i:Bià=zKAL. 
' U che do vea dimoftrarfi • 

Corollario. EfTendòn moftrata I^L =i GF^ 
dunque in due angoli folidi comprefi da tre an- 
goli piani , ciafcuno uguale al fuo corrifpondente » 
prefi due Iati uguali ALf CF, e da' loro termi- 
ni tirate fbpra i piani oppoftiH^/^DCf le per- 
pendicolari LK, FG» ricfcono quefte tra di loro 
uguali altezze* 

PROPOSIZIONE XXXVl. 

tiG. 10;% EJfendo tre linee A> B» C froporzionali ^ il fi- 
lido farallelepipedo EDKF fa tio dalle date tre li- 
nee, è uguale al filido LMQN equiangolo fatto 
dalla fola media B^ cmfiano uguali tutti ifuoi lati. 

E Sfendo Di? == ^ , Z)£ = 1? , JD^ = C nel 
parallelepipedo EDKFy e ciafcun lato MN 
ML ;M Q== B nclP altro folido equiangolo L MQN» 
farà DP yMN :: MQ^. DJ^^ onde intorno agli 

ango- 
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angoli uguali FDI^ NMQj^ efsendo ilari recipro- 
chi, è il parallelogrammo FDKIz= UMQJi^,^ Hv^i. 
ed efsendo /)£ == iliZ, chi tiraise da'punriff 
X, fopra i piani KDFt QJUN le perpendicolari > 
farebbero neiruno»e neH' akro fbUdo u^ali altez- 
ze «>; dunque efsendo ancora le bafi F/:» 1^1, NMQS ^^^Sti, 
uguali, effi folidi parallelepipedi fono uguali. Il 
che ec. 

PROPOSIZIONE XXXVIL 

Se quattro rette linee AB , CD ,EF . GH fino 
proporzionali , d te parallelepipedi fiwili ÀBK| CDL 
fatti fipra alle prime sfaranno proporzionali a due 
altri fimili tra di loro EFM, GHN, fatti Jopra 
air ultime . 

IMperocchè ABI^^ CDL è in ra^one tripla di 
AB a CD c; e fimilmeate EFM a GHN è e jj.xi- 
in ragione tripla di EF a GH ^ \ dunque eflendo 
AB • CD:: EF ^ GH, ancora la tripla ragione 
della prima è uguale alla tripla della feconda; e 
però .4 5A: • COL :: EFM • GHN. lì che era 
da dimofcrarfi. 

PROPOSIZIONE XXXVIIL 

TaT. XI 

Sìa il piano CAD perpendicolare ad un altro fig. ao7. 
A D B ; y^ da qualunque punto E del primo 9 fi tira 
la perpendicolare fopra il fecondo , caderà nella lo^ 
ro comune fezione AD« 

PErchè fé cadcfse fuori in Ff tirata nel piano 
CAD fopra la retta AD la perpendicolare 
EG y quefta pure farebbe al piano ADB perpen- 
dicolare » e consunta la FG $ avrebbe il triangolo 

EtG 
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EF^, iik F, ed in G due angoli recti » il che è 
impò^iUb ; dunque ec. 

PROPOSIZIONE XXXIX^ 

FlG. io8. 

Net Jhtido parallelepipedo ABCDE Hrato un 
piano MNQ[P , fegante pél mezzo i lati AB, D C , 
GT> EF de* parallelogrammi oppofii^ed un altro 
piano KLIH , fegante pel mez^jo i lati AD > B C, 
GÈ, TF degli oppofii parallelogrammi y la comu- 
ne fizione OKdi tali piani y ed il diametro del fo- 
li do A F congiungente gli angoli oppofii , fi fighe-- 
ranno pel mezzo nel punto S • 

SI congiungano le rette AO , CO.GR, FR. 
Eflèndo -3 Af=CN( perchè fono la metà del- 
k oppofle, parallele , ed uguali AB, D C) ed Ai O 
= NO ( eflendo MN divifa pel mezzo in 0, fic- 
come r oppofle > e parallele ad eiTa AÙ, BC fo- 
iu> divife pel mezzo dalla KL) e VanffAo AMO 
=::=: ONC, per e(sere alterni delle parallele, farà 
pure -40 = CO, e 1' angob MOA == NQC, 
ciafcuno de' quali coir angolo AON facendo due 
retti, faranno efse ^0, OC per diritto fra loro; 
e Umilmente fi proverà efsere GR F una linea di- 
rittamente continuata ; onde efsendo A G uguale , e 
parallela aCF(per efsere ciafcuna di loroparal<«> 
lela^ed uguale a DE)ìe rette AC,GF fono pu- 
re uguali, e parallele , onde ACFG è un paralle- 
logrammo, nel di cui piano fi fegano OR,eà AF 
in *y; e ne* triangoli AOS, FRS, V angolo al- 
terno SAO = SFR.td AOS = FRS , col la- 
to y| = FR , dimoftrano efsere pure OS=:SR, 
ed AS =: ò^/f dunque la comune fezione Oi2 di 

detti 
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detti piani ,f ed il diametro» che cotigiunge gli an* 
goli oppofti A F del medefimo parallelepipedo (i 
tagliano pel mezzo in if . Il che ec. 

PROPOSIZIONE 30^ 

Due prìfmi ^uguale altezza ABCFED",fig. »pf. 
MGVLlh^ 9 aoendo il primo per haft il paralle^ 
lo grammo ABCF doppio della ha fi triangolare 
MGH deir altro, fono tra di loro uguali. 

IMperocchè compiuti effi prìfmi in parallelepi- 
pedi » con fare i parallelogrammi ABDN> FCEOp 
ed AfGHP, KLIQ^ riufcirà la bafe MGHP = 
ABCF, efsendo V una» e V altra doppia del triango- 
lo MG H ; dunque tali parallelepipedi ABCEOND^ 
ed MG HI QJK^ L fono uguali , avendo uguale al- 
tezza > ed uguali bafi ; ma i fuddetti prì&ii fono 
la metà di tali parallelepipedi» > dunque anoura ef- ^ %% xu 
fi prìfmi erano tra loro uguali. Il chJb dovea dì* 
snoArarij. 
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ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

D I E U C L I D E 

LIBRO XU. 

PROPOSIZIONE I. 

no. .1.. / Ptligimi fimi/i ABCDE, FGHIK iilfcritti 
né' cercbj fon» come i quadrati de' loro diametri 

Al, fm. 

e le rette E'B ,EL,e Kfi ,KM, 
lo l'angolo BAE =GFK, ed 
intorno ad ellì proporzionali > cioè 
AE:: GF ■ Fl^, per la fimi- 
le de' polìgoni , Iòne fìmili i trian- 
goli ABE, FGK, onde l'angolo^Bfi = FGKi 
ma a quello è uguale 1' angolo ALE t ed a que-' 
a »i. MI. fto fi uguaglia r angolo FMK » , dunque i trian- 
goli ALEyFMK, hanno uguali gli angoli in £, 
b |i. ut. ein ^, e fono gli angoli .fi£i<, FAr^rettit)}però 
ancora efli triangoli fono fimili, onde A E • AL :: 
FK ■ FM, e permutando, AE-FK :: AL ■ FM, 
però il poligono fatto fopra il lato AEtZÌ fijnile 
Ibpra il lato FK, Aa come il quadrato di AL al 
e ti. n. limile quadrato di FM '^ * Il che era da dìmo • 
firarfi. 

Ar- 



Libro XIL l6i 

A VV E RT I M E NT 0. 

Nella feguente propofizione è fuppofia la prima 
del libro x. di cui non fi è addotta qui la dimo^ fig. an. 
fir azione j però bafta ojjervare , che date due quan- 
tità dif uguali A B ^ ^ C ( o fiano linee , o /uperfi- 
eie, fondi), fé dalla maggiore fi levi AD, che 
ne fia la metà , e dalla rimanente DB fi levi la 
DE,cbe fia la metà di ejfa > e così di mano in ma^ 
no fi continui di fare , riufcirà finalmente il re fio 
minore della data quantità C ; imperocché quefia 
raddoppiata in Gì» e la Gì raddoppiata in GH> 
e quefia in G¥ ec. dovrà finalmente far fi maggio-- 
re di ejfa AB; onde la metà di AB farà minore di 
'BH^metà di VG;e la metà di DB ,fitrà pure mi- 
nore di HI , metà di H G » ^ la metà di £B > che 
fia EL» è minore di IK, metà di IQ^ e perà il 
refio hBforà minore di KG, la quale è uguale 
alla data C . ' 

Che fé dalla data KB fi toglie A D maggiore 
della metà di ejfa, e dalla rimanente DB /j DE 
maggiore della metà della rimanente DB, ^ dalla 
EB fi tolga la Eh maggiore della metà di quella 
e e. maggiormente fi^ vede , che alla fine il refio LB- 
farà minore della data C II che i quanto fi im- 
flra nella propofizione L del libro x. , fuppofia nel- 
la feguente . 

PROPOSIZIONE IL 

/ cercbj ABT, EFN/Sho proporzionali a' qua- fig. m. 
drati de loro diametri KC ^EG . 
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Mperocchè fi faccia come il quadrato AC b1 
quadrato EGj così il cerchio ^«$"7" allo fpazto 
2. Se quello non fulle uguale all' altro cerchio 
ENMp o farebbe minore > o maggiore di eHb • Sia 
minora , fioche gli manchi la quantità A^.per ugua- 
gliarlo. Infcrivafi nel cerchio ENM il quadrato 
MFGHf il quale efTendo la metà del quadrato del 
diametro EG y che fi circofcriverebbe al cerchio » 
perciò EFGH è m^giore della metà di eflb cer- 
chio; indi ne'fegmenti refidui^ divifi per mezzo 
gli archi in O , ilf , i , N, e congiunte le rette EQ, 
OH, GM, MFy ELy FL,GNyHN,fManao que- 
iU triangoli EQH, GMF, ELF, GNH maggiori 
della metà de' fegmenti circolari > a cui fono in- 
ferirti, efiendo qualunque triangolo la metà del 
rettangolo circofcritto alfuo fcgmentOj come HNG 
è la metà di HPQG; e così profeguendo la di- 
vifione per mezzo degli archi rimanenti , con ti- 
rarne le fue corde > faranno fempre quefti altri 
triangoli più della metà de' fegmenti circolari re- 
fidui, i quali però finalmente riufciranno minori 

ft jiwert. ^^jjg quantità X^ > con cui il cerchio eccede lo 
fpazjo Zf onde 1' infcritto poligono» quale fi a 
EOHNGMFLf o un altro di doppio numero di 
lati y farà maggiore dello fpazio Z . Perlochè , iùr- 
icritto neir alerò cerchio ^«S'T'un fimile poligono 
AKBSCTDV^ farebbe quefto a quello, come il 

l> I. XII. quadrato uiC al. quadrato EG ^,cioè come il cer- 
chio AST allo fpazio Zy dunque efsendo quel 
poligono EOHNGMFL maggiore di Zy farebbe 
ancora V altro poligono AKBSCTDV maggiore 
del cerchio ASTy in cui è infcritto. Dunque noa 
poteva efsere Z minore del cerchio ENM. Ne 

meno 
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joieno poteva fiipporfi madore di efso , perchè 
facendoii ii cerduo ENM ad uno fpazio RtCO- 
me il quadrato EGU quadrato AC, cioè come Z al 
cerchio A ST, tlìscndo il cerchio E NM minore di 
Z» ancora Io fpazio J? farebbe minore del cerchio 
ASTfìl che abbiamo veduto efsere imponibile • 
Era dunque Z uguale al cerchio ENM-f e però il 
cerchio A^T al cerchio ENM è come il qua- 
drato del diametro AC dì quadrato del diantie- 
tro£Cr. Il che ec. 

' Corollario I. Quindi (I ha^ che un cerchio 
ad un altro ila, come qualunque poligono inferita 
to nel primo al fimile poligono inlcritto nel le* 
condo cerchio ^efsendo tutti proporzionali a' qua- 
drati de' diametri di efli cerchj» 

Corollario IL Dal modo » con cui il è dimo* 
idrata quella propoilzione , può dedurii general* 
mente , che fé in due date grandezze fuperiiciali , 
o fòlide , pofsono tali quantità infcrìverfi mado- 
ri della metà di efse , e nel rimanente altre quan- 
tità, che pure ilano maggiori della metà di tali 
refidui » cui fono infcritte ; e cosi nel redo di tali 
grandezze s'interpongano altre quantità ma^iori 
della metà di tali fpaz) , e cosi fempre , onde T ec- 
cedo di qualunque data grandezza fopra la fom- 
mz di queile infcritte quantità , divenga minore di 
qualunque data minima grandezza ; e la fomma 
delle quantità infcritte in una di tali propoile gran- 
dezze > ilia alla fomma di altrettante infcritte fimU- 
mente nelF altra» fempre in una data ragione, 
ancora quelle intere grandezze dovranno eflbre nel- 
la medefima ragione, come qui il è provato ne' cir- 
coli , che efsendo in efli inferirti limili poligoni , li 

L 2 quali 
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quali ne lafciano V eccefso minore della^dataquàft- 
tità jr,e fono femprecome i quadrati de* diame- 
tri, devono efsere i detti circoli nell'iftefsa ra- 
gione. 

PROPOSIZIONE UI. 

•FiG. ijj. Ogni Piramide ABCD triangolare pub dividerfi 

in due piramidi AEGH,EBFI uguali ^ fimili tra 

Jh ^ e con P intera, ed in due prifmi EICHKF, 

E H G D K F , /ri7 ir y> uguali , la cui fomma però fa^ 

rà maggiore della metà della data Piramide ABCD m 

TAgliati per mezzo tutti i lari né' punti E,/f, 
Gy K, Fy lyQ congiuute le rette EH, ITG, 
GÈ, EI, IF, FK, KH, HI/IK. EF, le. quali 
fégando Tempre due lati proporzionalmente , fono 
parallele a gli oppofti iati, è manifefto eflère tì^ 
guali i triangoli AEHf EBI, e fimili tra di fé ^ 
ed alP intero ABC: parimente i triangoli AEG\ 
EBF fono uguali, e (ìmili ad ABD;e così acca- 
de ne' triangoli uguali AMG , jB/jF, fimili ad A CD , 
e negli altri due HEG, /jSFtra loro uguali, é 
fimili a C5D; dunque le piramidi AEG H, EBF I 
fono uguali, e fimili tra di fé , e coli' intera ABCD-* 
I prilmi pofcia. che reftano EICHKF, EHGDKF, 
fono ugualmente alti, e quello ha per bafc ilpa^ 
rallciogrammo /C/iCF, doppio del triangolo IFK, 
e però doppio della baie triangolare F KJ> di 
queft* altro prifma, eflendo IFts^ = FKD nel 
parallelogrammo iFDKy però fono prilmi uguali » ; 
ma il primo è maggiore della Piramide IKCH , 
la quale è uguale a qualunque delF altre due , per 
efempio ad ^ £(?//; dunque ambidue quelli prif- 
mi 
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fini fono maggiori deli' altre due piramidi , e pe* 
rò fono più della metà dell'intera piramide ABCD. 
Il che ec, 

PROPOSIZIONE IV. 

Le dut piranndi triangolari ugualmente alte ne. u^. 
ABCD, LMON,y^/ dividano come nella pre- *^4- 
cedente in due fimili uguali piramidi , e ne^ due prif- 
mi uguali , e ciafcuna delle particolari piramidi fi- 
milmente dividafi come le intere , e quefle , che ne 
rifultano , pure dividanjiy come F altre , e così di 
mano in mano; come la ha fé CBD della prima pi- 
ramide , alla bafe O M N della feconda , così fa- 
ranno tutti i prtfmi fatti in quella , a tutti gli aU 
frettanti prtfmi fatti in quefia . 

Esfendo dìvifi per mezzo tutti i Iati delle in- 
tere piramidi I come nella corruzione della 
precedente propofizione , ilccome fono effe ugual- 
mente alte , ancora i prifmi FEHGD KyTRP QNV 
fono ugualmente alti, e però fono come le loro 
bafi FKD, TVN^, e quefte fono, come le in-ac^o//. 
tere bafi CBD, OMN, quadruple di tali trian-^<^?-3^xi. 
goli, dunque i prifmi FEHGDK, e TRPQNV, 
Cd ancora li due uguali FEHGDK-h FEHKCiy 
e li due uguali rRPQNV, -^TRPVS, fono 
come ?le bafi dell* intere Piramidi , CBD, ed 
OMN. Che fé fi farà la coftruiione fteffa nelle ' 
Piramidette AEGH, LRPQ^y e nell' altre due 
EBFI, RMTSyìì prifmi dell' una a quelli dell' 
altra faranno pure come il triangolo EHG * RPQ^ 
:; BIF • MSTii CBD • OAfN; e così riufcirà 
fempre ; dunque la foauna di tutti li prifixii , che 
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ù fùttcro ìqIc ritti Della Piramide A9CD, ad al- 
trettanti infcricti nella Piramide LMONtxk(km^ 
pre, come le bali di efiè Piramidi BCD$ MON- 
U che ec. 

PROPOSIZIONE V. 

Lt Piramidi triangolari ugualmente alte A B C D » 
Lh^Oìi fono come le bafi hro^CD, MON. 

IMperocchè fatta in efli U. coO:ruzione de'Prifmit 
come nella precedente p^opofizione y riefcooo le 
lemme di effi proporzionali alle bai! BCD » MONi 
ma fono tali , che li priou due prifini ibno maggiori 
delia metà di efle Piramidi ^» e gì' inferita nelle 
piramidette refidu^ ibno più delia metà di effe ec. 
dunque la piramide intera A B CD air ugualmen - 
te alta LMON è neirifteOà proporzione delle 
b Cfnrf/i b3/j ^cQ MON^ . 11 che ec. 

PROPOSIZIONE VI. 

no. ttf. jj Piramidi ABCED, ed EHIRLC ugual- 
mente alte con qualfivoglia bafi poligone B C E D > 
ed HGLKI, fono pure tra di loro > come le dette 
bafi. 

Ividanfi le bafi poligone colle diagonali CD» 
(?/, GK% ne'fuoi triangoli; fi vedranno ef- 
fe piramidi co* piani ,che paflanò per la loro ci- 
ma , e per dette diagonali , divife in tante pira- 
^ ^jj midi triangolari ugualmente alte, le quali faran- 
no, come le loro bafi triangolari ^t dunque com- 
ponendo BCED a CED farà come la piramide 
ABCED alla ACDE\ ed è CDE a <?///, co- 
me AC DE ad FHGJf e fimihnente componen- 
do > 



D 



L I B ft o XII* i6j 

do» e conrercendoi GHI ad HGLKl t come 
PHGI zdFHIKLGi dunque per ugualità ordi* 
nata, BCED • HGLKJ.iABCED - FHJKLG, 
lì che ec. 

PROPOSIZIONE VII. 

Ogni Prijìna triangolare ABCDEF puh divi- pio, n<, 
ierfi in tre piramiS uguali ACBF» ACDF, 
CDEF. 

SI tirino i diametri de' parallelogrammi AC^ 
CF, FD. I triangoli ACBy ACD eflendo 
uguali , faranno pure uguali le piramidi ugualmen- 
te alte ACBF, ACDF\ e parimente eflendo u- 
guali i triangoli A DFy DEF, fono pure uguali 
le piramidi -/4CZ)jF,CDF£ della medefima altez- 
za a, dunque le tre piramidi , in cui refl:a divifo a 4- xu. 
il prìfma, fono tra loro uguali II che ec. 

Corollario • Quindi ogni Piramide è la terza 
parte del prifma eretto fopra V iflefla bafe alla 
mede fìma altezza , quantunque fodero le bafi po- 
ligone > potendo rifolverfi in piramidi > e prìihu 
triangolari dell' iftefla altezza > eretti fopra i trìan-- 
goli,in cui dividefi qualunque pol^ono. 

PROPOSIZIONE VAL 

Le Piramidi fitnìli triangolari ABCD,EFGH> 
fono in tripla ragione de loro lati omologhi AB , EF. 

SI compifcano i parallelogrammi CABKfGEFR 
intorno a' lati de' triangoli fimili CAB, GEF, 
ed intorno a' fimili triangoli CAD^GEH li paral- 
lelogrammi CADI 9 GEHPi e parimente ne^ fi^ 
adii triangoli DABp HEF liano compiuti li pa« 

L 4 ral- 
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ralleiogrammi DABN, HEFO; onde tirati li 
piani oppodi, ne rifui tcranno due iimili paralle* 
lepìpedi DICABNMK.^ H PGEFO QR. i qu^ìi 
faranno in tripla ragione de' loro lati omologhi AB, 
a 33- XI. jj/? a- mg eflendo tali parallelepipedi doppj de' 
his.xi. prifmi IDl^BAC, PHOFEG^ , e quefti tripli 
e 7. XI u ^elle piramidi AB CD, EFGH ^ , fono que' pa- 
rallelepipedi fefhipli di quelle piramidi; dunque 
ancora efie piramidi fimili fono in tripla ragione 
decloro Iati omologhi AB,EF. Il che ec. 

Corollario . Àncora le piramidi limili di bafe 
poligona faranno in tripla ragione de' Iati omolo- 
ghi , perchè li poligoni fimili dividendoli in limili 
triangoli , ne rifultano Umili piramidi triangolari , 
ciafcuna copia elTendo in tripla ragione de' Iati 
omologhi, la quale riefce la medefìma in ciafcuna 
copia de* lati corrifpondenti in qualunque trian- 
gob^e però la fommadi tali piramidi triangolari 
erette fopra un poligono alla fomma di altrettan- 
te Umili erette fopra V altro poligono Umile è pu- 
re in tripla ragione de' loro lati omologhi • 

PROPOSIZIONE IX. 

Le piramidi triangolari uguali hanno le haji rr- 
ciprocbe delF altezze : e quelle Piramidi , le cui bafi 
fono delle altezze loro recìproche ^ fono pure uguali. 

IMperocchc eflendo le piramidi la terza parte 
de'prìlhii eretti fopra air iflefle bafi, e alle me* 
defime altezze ^ , quando le piramidi fono uguali -, 
fono pure uguali i prìlmi , e quando ì prifoii fo-- 
no uguali , fono altresì uguali le piramidi ; ma i 
prifou uguali hanno le bali reciproche dell' altez-. 
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ftc^c fé le lorobail fono reciproche dell* altezze, ^^^^^ 
i prifmi fono uguali ^ , dunque ancora le piraznl- n. 
di fé uguali fono> hanno le bafi reciproche delle 
altezze > e fé le bafi loro fono reciproche dell' al- 
tezze > devono edere Piramidi uguali • U che ec. 

Corollario I. Ancora le Piramidi > che hanno 
le bafi poligone , fé fono uguali , areranno le bafi 
reciproche air altezze , e viceverfa effendo le bafi 
reciproche air altezze , faranno Piramidi uguali : 
perchè fé avefTero la bafe triangolare uguale a 
quel poligono 9 con le medefime alrczze farebbero 
uguali tra loro \ ed uguali ad ed'e , dunque cìb, che b 6. xi u. 
conviene alle piramidi triangolari, ancora appar* 
tiene alle Piramidi polìgone > che farebbero le me- 
defime , fé cangiaffero le bafi poligone in triangoli 
uguali ad effe . 

Corollario IL Lo fteflb pure vale de' prifmi e- 
retti fopra bafi poligone , che effendo uguali are- 
rebbero reciproche le bafi all'altezze, e vicever- 
fa , come accade alle piramidi > che fono le loro 
terze parti . 

PROPOSIZIONE X. 

FIG. i\x. 

Il cono è fetnpre la terza parte del Cilindro alla 
tnedefima altezza eretto fopra P iflejfa bafe circo- 
lare ^HU. 

SE fi concepifce un prìfma eretto fbpra il qua- 
drato £//GFinfcritto nel cerchio allamede- 
fima altezza del cilindro , farà quel prìfma più del- 
la metà del cilindro , eflendo appunto la metà di 
queir altro prìfma, che fi alzalfe alla medefima 
altezza fopra il quadrato del diametro £G, che 

cf- 
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eflèndo cìrcofcritto al cerchio , farebbe riufcire il 
prìfma cìrcofcritto al cilindro» e però mag^ore 
^i efib ; e fitnilmente la piramide eretta all' iftef* 
fa altezza fopra airinlcritto quadrato £fì(?/^> fa* 
rebbe la metà della piramide , che areife per ba- 
ie il quadrato del diametro EG, la quale fareb- 
be circofcritta al cono i e però la piramide fopra 
alla bafe £//(?/* maggiore dovrà effere della metà 
del cono . Similmente fatti ì triangoli EOH, HNG 
ec. che fono più della metà de' lègmend circola* 
ri > cui fono inferirti , eretti fopra di efli li prifmi 
air altezza del cilindro» e le piramidi airifteffa 
cima del cono » faranno que' prifmi più della me- 
tà degli eccelli del cilindro fòpra il prifxna qua- 
drato, eflendo la metà de' prifmi eretti fopra un 
rettangolo» come HPQ^ cìrcofcritto al fegmen* 
to circolale HNG, il quale prifma cìrcofcritto fa- 
rebbe a quell' ecceifo cilindrico ; e fimilmente le 
piramidi fopra tali. triangoli faranno più della me- 
tà degli eccelli del cono fopra la piramide qua- 
drata infcrittagli » e così fempre ; dunque il cilin*' 
dro al cono fla» come il prìfìna eretto alla me- 
defima altezza fopra qualunque poligono infcritto 
nel cerchio » alla piramide ugualmente alta eret- 
a corùtt. 1. ^ji {opra lo fbeffo poligono * ; la qual proporzio- 
b ^^ *"' ne è fempre tripla ^ ; dunque il cilindro è fempre 
7. xuf triplo del Cono » onde il Cono è la terza parte 
del cilindro. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XI 

PIG. iti* / cilindri ugualmente alti fono come i cerchj 
ABT» EHM delle loro baji, e così pure fino i 
coniifipra alt ifiefe bafi circolari eretti alla mede^ 
Jima altezza • Ef- 
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ESfendofi drnioftrato , che i priiitii eretti iòpn 
i quadrati ABCDyEHGF infcrittì ne' circo- 
li » alla medefima altezza de' cilindri, ne fono più 
della metà di eifi > ed i prìfnii pure eretti ibpra gli 
altri triaiigoli» ali* ideila altezza fono più deUa 
mete degù eccedi cilindrici fopra gli antecedenti 
|M:ifini , ec. e tali priihìi eflendo fempre » come le 
£3ro bafi , fé fono ugualmente alti ^^ le quali bafi Ì^^^'^ 
poligone fimili fono^ come ì medefimi circoli b * 

perciò ancora i cilindri ugualmente alti , fono co* ^^l^\\ 
me le loro bafi circolari ; ed i Coni parimente » 
che fono la terza parte di eflì cilindri, fono in 
pari altezza , proporzionali a' cerchj ^elle loro ba« 
f\ • Il che ec. 

CoBOLLAKio. Quindi puòdirfiiche i Cilindri » 
o i Coni di uguale altezza, fono come i prifmi> 
o le piramidi ugualmente alte , fatte fopra fimili 
poligoni inferirti nelle bafi circolari di efli Coni » 
o Cilindri : eflendo tanto quefti » che quelli > co- 
me i quadrati de' diametri circolari, proporzionali 
alle bafi de' poligoni , o de' cerch) ftefli • 

PROPOSIZIONE XIL 

I cilindri fimili ABDC, EFHG, $ Coni fi- "®- *^** 
min infiritti in tjfiyfono in r agirne tripla de* aia- 
metri CD, GH delle laro hfi, 

DAU' afle del maggiore MJ fi tagli la parte IN 
uguale all' afleZJìr del minore, e per lo pun- 
to N fi faccia paflare un piano parallelo alla ba«- 
fesche ci farà il cerchio QSi. Indi s'intenda eret- 
to un priiina fopra il poligono CODP infcritto 
nella bafe circolare , che pervenga all' altezza del* 

l'af- 
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l' affé TJ , ed air alte2za N/j e nella bafe GVH 
deir altro Cilindro Ha pure un iimile poligono in- 
fcritto GVHX,ed elevato air altezza del cilindro 
LK. Il ptìùnz dell'altezza MI a quello dell' al- 

1 coroU. rezza NI farà come MI ad NI ^=^ LK; ma MI* 

^'^*^^^ LKi.CD GH (ptT la fimilitudine de dlindri;) 
dunque il prifixia dell' altezza MI a quel][o dell' al- 
tezza NI è come femplicemente CD slGH. Ma 
il prìfina dell' altezza NI all' altro inicritto denr 
tro il minore cilindro , dell' uguale altezza LK,h co- 

{;,J^t',,.me la baie CODP alla fimile baie GVHX^f cioè 

e I. XI. come il quadrato CD al quadrato GH ^, e però 
in ragione dupla di CD a G/7i dunque la ragione 
del prifma dell' altezza MI, z quello dell' altez- 
za X iC è compofta della f emplice , e della dupla 
della ragione de' diametri , e però è in ragione tri- 
. pia di efli CD,GH. Ma quefci prilmi accoftan- 
dofi indefinitamente a' cilindri , cui fono inferirti « 
fecondo che fi aumenta il numero de' lati delle lo* 
ro bafij come tante voice fi è , dimoftrato , devo- 

i carùn.!. no avere la ragione mcdefima , che detti cilindri ^,; 

'^ ^ adunque em cilindri umili fono pure in ragione 

tripla de' loro diametri CD , GH. Ma i coni fi- 
mili infcrìtti in detti cilindri , effendo la terza par- 

e IO. Ixii. te di efli « , fono nelF ifteffa ragione di efli cilin- 
dri; dunque fono in tripla ragione de' diametri 
delle loro bafi CDyGH. Il che ec. 

Corollario. £^ manifeflo, efllere tanto i cilin- 
dri y che i coni fimili in tripla ragione ancora de' 
loro afll proporzionali a' diametri . 

PROPOSIZIONE XIII. 

Se un cilindro è fegato con un piano parallelo 

alle 
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alle bafi , le fue pcrzioni faranno come $ loro 

affi. 

Siccome fé nel cilindro fofle infcritto un prif- 
ma > la. cui baie foilè qualfivoglia poligono in- 
Icrittb nella bafe cilindrica 1 fegandoii eflb ancora 
con l' ifl^flb piano parallelo alla bafe > faranno le 
Xue porzioni proporzionali alle . lunghezze >, qioè a or<^.&. 
agli atìi cilindrici ; così ancora le porzioni cilindri- trof^^s-^* 
che fono come li detti aill , perchè i cilindri fo- 
no I come li prifmi di fumi bafe > infcritti ne' me- 
defimi I come altre volte fi è dimoftrato » 

PROPOSIZIONE XIV. 

' * 

/ Coni,. e i Cilindri di bafi uguale fono tra lo- 
ro > come le altezze • . 

Quanto a' Cilindri di bafe uguale^ è come fé 
foflero porzioni 'fegate dal medefimo cilin- 
dro , col piano parallelo alla bafe , che però ef- 
fe rido come i loro alfi^, fono come le altezze; c^ 13. xn. 
-quanto a'conj, che fono un terzo de' cilindrica' 
quali fono infcritti ^ , è chiaro dover effere ancor e 10. xn. 
tffi nell' ifleffa ragione degli adi • 

PROPOSIZIONE XV. 

Tav. XII. 

Ne' coni, cilindri uguali BAC, EDF, /^ bafi no. 119. 
B C , E F fino reciproche alF altezze , cioì come 
DM 'ili AL; e viceverfi, qualunque volta fiano 
reciprocamente BC»EF::DM»AL, q uè* coni, 
' cilindri faranno uguali. 
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E le altezze cilindriche fono uguali > ancora le 
bafi faranno uguali negli uguali cilindri : ef* 

fen- 
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fendo poi difugiiali , dal!» maggiore DM fi tdgl 
U OM uguale alla minore AL, e fi tagli il ciliti- 
dro col piano IH, condotto per lo punto dell* 
aflè O, parallelo alla bafe EF, Sarà DM - OM 
, 14.n1. (= AL) :: NKP{z=:GPC) • IHP* :: BC- 
h ii.xii.^i''' i dunque DM > AL :: BC - £Pi e vice- 
verfa fé DM • AL t: BC • EP, pofta OM =: 
AL, taxkNKF'IHF:: DM'OM ( = i4£ ) 
:r BC ' EF r. GPC > IH Fi dunque NKF ^ 
(?PC.-E l'ifteffo accade me' Coni, che farebbero 
la terza parte di eflt cilindri Dunque ec. 

PROPOSIZIONE XVL 

D^// ^//^ ffrri/ concentrici ÀDB» LME^ /«- 
fcrivere nel maggiore un poligono di jpari tati , che 
non tocchi il cerchio minore/ 

Tkato pel centro cil diametro ACB, regali- 
ti U cerchio interigrc in X,£>gli fi condur 
ca la tactgente ££H concorrente col maggior cer- 
chio in Cr> ed Hi indi fegata la femicircoaferetir^ 
za ADB in due parti ugnali nel punto Z), fi fé- 
ghi pure V arco Ó^.pel mezzo in N, e Tarcp 
NB dividafi pel mezzo in jR^, fino a tanto, che 
quefta divifione riefca tra ^i punti G , e B * Ta- 
le fia il punto JC donde fi tiri al diametro la 
perpendiqolare KJF ^ch^ farà parallela alla tan- 
genrc GEH, e gli archi BK, ^Z** faranno tra lo- 
ro uguali, e le corde loro K^B , FB potranno re- 
plicarfi intorno la circonferenza del cerchio mag- 
giore , la quale conterrà un numero pari di 
archi uguali a BK;x però ne riufcirà un poli- 
gono di lati uguali , e pari di numero » li quali non 

pò- 
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potranno toccare la periferìa del cerchio interiore » 
eccome non vien toccata ne meno.dalla retta KF 
iRitcefa a due lati, eflfendo parallela alia tangente 
CH di quella periferia ; il che riufcirà in qualuiv? 
que ' altro iato di efliò polìgqno . Il che ec« 

PROPOSIZIONE XVIL PROBL. 

Date due sfere concentriche i li cui raggi GB, ^l^- f*'- 
CE , dejcrivere nella maggiore un foli do poliedro , 
// cui piani non tocchino la Juperficie della sfera 
minore^ 

S Egate effe sfere con un piano, che palli pel 
centro C» ne riufciranno due cerchj concen- 
trici, nel maggiore de' quali può defcriver/i un 
poligono > che non tocchi la periferia del mino- 
re *. Sia B i^ uno de lati di tale poligono; ed e- * '^' ^''z 
retto perpendicolare al piano di queflo cerchio 
il femidiametro CAf fi tirìno nella sfera li piani 
A LK,AHBy che faranno quadranti perpendico- 
lari a quel cerchio ^ , ed in efli quadranti fi ap- b iS. %%. 
plichino pure le corde KO, OL, LA, ed AH , 
HD, DB uguali al lato BK, e fi congiungano le 
rette DO, HL^iì che fé fi faceflè da per tutto» 
ne fìufcirebbe un intero poliedro , il quale non 
toccherà in verun luogo Y interiore fuperficie del- 
la sfera minore J^SME. Imperocché» condotte 
le OjF>^/ perpendicolari alle comuni fezioniCi^» 
CB de' detti quadranti col cerchio CBK9U quali 
faranno parallele ad ^ C, e perpendicolari al me- 
defimo piano circolare , onde parallele tra di lo- 
ro, ed ancora uguali, perchè ne' triangoli OKF, 
DBI, oltre gli angoli retti inF,^d I,fono ugua- 
li 
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li gli angoli K^fC By inflftenti alle femiiieriferie dli* 
minuite degli archi uguali OKfDB,c però eflèndo 
OKj='DB f ancora gii altri lati faranno uguali» cioè 
OF=:DIycdF K:=zlBi peròcon^unte le retteDO, 
IFf faranno parallele , ed uguali ; ma /i^ è parallela 
^ B K^^k^ztiào dagli uguali raggi CK.CB le parti 
uguali PK, /fi adunque ancora DO, ^ BKIlotìo 
parallele > e però le rette OK^DB fono nel me-* 
defimo piano; e fimilmente fi {troverebbe edere 
un piano H£OD> ed il triangolo ALH; onde 
ciò da per tutto continuato > farebbe un poliedro 
infcricto nella sfera maggiore ; e tirando dal cen* 
tro C la perpendicolare CG al piano BDOK, con- 
giunte le rette GB, GK, GO^GD faranno ugua- 
li , onde palerebbe un cerchio per i quattro pun* 
ti K, B ,D,0, mentre li quadrati di qualunque di 
tali linee , col medefimo quadrato della perpendi- 
colare C'Gjfmno il quadrato del raggio della sfe- 
ra ; ma eflendo BI^ maggiore dìIFjC però mag- 
giore di DOf e le altre 01^, e DB uguali aBK, 
dunque nel cerchio , che pafferebbe per i punti 
K,B, D, 0>la fii^ibttende più di un quarto ^ 
e però il quadrato BKè più che doppio del qua- 
drato Gj^, eflendo V angolo BGK ottufo; ma 
congiunta h Klj che farà perpendicolare zdlB} 
cffcndoY zngolo KB I:=D B I/Al^to BK=zB D , ed 
il htoBl comune , onde ne' triangoli KBL DBIfyxk 
JK^=:ID,c l'angolo fiZ/Tuguale al retto fi /D; 
ed è la /AT maggiore della BI (efl'endo IK me- 
dia proporzionale tra le parti del diametro , di cui 
runa è fi/, r altra farebbe /C-+ CBt affai mag- 
giore di /i^) dunque il quadrato fi JK" è meno che 
doppio del quadrato IKi e perora GK h mino- 
re 



L I B K o XIL 177 

xc di IKy onde la CG fari maggiore dì C/> ellen* 
do tanto li due quadrati CG,t GK, quanto li due 
Cl^ed IK uguali al quadrato delrs^ioCK. On- 
de è più lontano il punto G , che il punto / dai-* 
la fuperficie della sfera CEM; ed eiTendo la /Jìl 
lontana dair arco £ilf ^riufcendo parallela alla fua 
tangente « , il piano DBKO farà più remoto dal- * '^- ''^' 
la fuperficie di quella interna sfera minore > e co- 
sì ancora gii altn piani HDOL, AHL molto me- 
no potranno toccare dena fiiperfìcie» elTendone 
più lontani ; e però tutto il Poliedro farà come 
cercava/! di fare • Il che ec. 

PROPOSIZIONE XVffl. 

Le sfire fino in triplicata ragione de^ loro dìa^ ^^^' ***' 
metri . 

IMperocchè fatto ancora nella sfera minore un fi- 
mile poliedro al defcritto nella maggiore »quefli 
faranno in tripla ragione de' rag^ delle loro sfere , 
perchè la piramide » che aveife la bafe DBKO , e 
la cima in C , farà fimile itila piramide , la di cui ba- 
fe è il fimile quadrilineo PEMQ^ e la ftclfa cima 
in C ; e parimente V altra piramide , la di cui bafe 
HDOL,è fimUe alla piramide^ la di cui bafe R P QJ, 
colla fteifa cima in C ; e così V altre f dunque ef- 
fendo qùefte tn tripla ragione di quella decloro 
lati omologhi > ancora la Ibmma di efle> cioè il 
poliedro della sfera AKBy alla fomma dell'altre 
fimili , che farebbe il fimUe poliedro della sfera 
NME^ ftarà in ragione tripla de'rj^gi CBf CE, 
o de' diametri di efle sfere; e ciò accaderebbe 
in qualunque numero di piani foflero divifi i po- 

M lie- 
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liedri fimilmente defcricti in efle sfere ; e perchè 
poflbno elTer facci di carici piani , che non tocchir 
no la fuperfìcie di qualunque mcerna sfera mino* 
re» ma diilèrence dalla maggiore d'una quantità 
minima; quindi eili poliedri poffono diiferire dal- 
le detce sfere d' una grandezza minore di qualunque 
daca ; però avendo Tempre e(fi poliedri iimiii la rar 
gione cripla di quei diamecri , ancora le j$fere uh 
t CùTùU. 1. ranno nelP ifteifa ragione^ • Il che doveva dinnoftrarii 

ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

DI E U CL I DE. 

LIBRO XIIL 

PROPOSIZIONE I. 

FiG. 111. Se la retta AB è divi fa in Q fecondo P efirema. 
e media ragione, al maggiore fegmentoQK aggiun^ 
ta la AD uguale alla metà di tutta la AB, fari 
il quadrato di ejfa CD quintuplo del quadrato deh 
la metà di tutta la AB ^ 

[Mperocchè pofta AF uguale alla mecà 
di AB 9^ perpendicolare ad efla , coih 
giunca Bf, e sid fBfo&z uguale JFG^» 
ed indi dalla porzione AG defcricco il 
quadracQ ^(?/C»fegance la ^i? inC» 
quella è la coftruzione» che decermina la divi/io- 
ne di ^i? in C, in maniera che Ha il quadrato 

AC 




j 
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AC ■= ABC, rettangolo di tutta nel refto», iì^in/i*' 
che rende fegata A'B in C fecondo l'eilrema, e 
media ragione > per. efière AC media proporzio- 
nale tra Ja intera AB , e la refìdua fi C . Dan- 
qììecaenàQGAAC,ed=iAD=sAF = ^AB,{ati 
CD =FG = FBi ma pofta^F= led AB = 
2 > il cui quadrato =: 4 , il quadrato FB = z* 
quadrati à'AF, e d'AB = i -+• 4= 5 ,- dunque 
ancora il quadrato CD è quintuplo del quadrato 
AD, cioè del quadrato della metà dì AB. 11 
che ec. 

PROPOSIZIONE IL 

Se la retta CD ha il fm quadrata quintuplo del^^^' "^' 
quadrato A D , fofia la A^ dupla di KD, farà 
divifa itt C fecondo ^ eflrema ,'e media ragione, il 
^ cui maggiore fegmento farà la AC, 

IL quadrato CD è uguale a' quadrar! AD, AC, 
ed a' due rettangoli DAC^i dunque eÓendo^*""' 
BA = 1 AD , fono li due rettangoli DAC =' 
BAC, ed efTendo il quadrato CD quintuplo del 
quadrato AD, iìccome uguaglia li quadrati AD, 
ed AC» ed il rettangolo BAC, tolto di comune 
il quadrato AD, rimarri ÌI quadruplo del qua- 
drato AD { che è il quadrato é\ A B doppia di 
AD) uguale al quadrato AC, ed al rettangolo ' 
BAC;rM è uguale al rettangolo ABC~h SAC; 
dunque il quadrato AC = ABC, e peto AC è 
tra AB, e BC, onde è il 
Iella divisione di AB neJl' e- 
one . JI che ec. 

ora porta dal!* altra parte la ^^'^' "*' 
M 1 AB 
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A B dupla àìADyìì cui quadrato uguagli la quid-* 
ta parte del quadrato CD , farà la BC divifa in 
A fecondo 1* eftrema, e media ragione » il di cui feg- 
mento maggiore è BA; perchè eiTendo DC q.= 
SAD q. = AD q. -•• iCAD -h- CA q., e 
a CAD =^ CAB faranno ^ AD q. { cioè AB 
q. ) = CAB -^ CA q. = BCA ; dunque è 
chiaro il propoflo . 

PROPOSIZIONE IIL 

riG. Il/, iff il maggiore fegmento A C iella retta A B ^Z- 
vifa fecondo P efirema » e media ragione jfi dividerà 
per mezzo in E, la metà EC del maggiore fegmen- 
to , col minore fegmento CB, cioè la EB> pud 
un quadrato quintuplo del quadrato C E • 

IMperocchè il quadrato EB h uguale al rettan- 
golo ABC col quadratoci a ,ma ABC ^= AC 
quadrato , che è quadruplo del quadrato CE ; dun- 
que il quadrato EB uguaglia il quadrato CE, ed 
il quadiuplo di efib , e però è quìntuplo del qua» 
drato CE. Il che ec. 

PROPOSIZIONE IV. 

FIG. ti6. Il quadrato di tutta la AB , col quadrato di C B 
fegmento minore di ejfa divifa fecondo V efirema , e 
media ragione^ fono tripli del quadrato delfegmen^ 
to maggiore A C • 

IDue quadrati AB ^ e BC fono uguali a due 
rettangoli ABC col quadrato AC^\ ma il 
rettangolo ABC=iAC quadrato, dunque li due 
quadrati AB , e CB fono uguali a' due quadrati 
A C col quadrato medefimo -^ C un altra vol- 
ta 
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ta prefo , e però fono uguali al triplo di eflb qua-* 
drato AC. U che ec. 

PROPOSIZIONE V. 

Alla retta linea AB divifa in C fecondo r eftre- "^ '^^* 
ma^ e media ragione y aggiunta la AD uguale al 
maggiore figmento AC, farà la BD divtfa pure 
in A fecondo / ejh^emay e media ragione , il di cui 
maggiore fegmento farà Finterà AB. 

ESfendo AB Rd AC\cìoh alla ^D, come ACy 
z CB, convertendo farà DA» AB :: BC • 
CA,c componendo DB » BA:: BA* AC =::ADy 
dunque il quadrato ^4^ = BDA, e però la^D 
è divifa in A fecondo T eftrema » e media ragio- 
ne > il di cui fegmento maggiore è la ^ ^ * Il che ec. 

PROPOSIZIONE VI. 

L* uno , e V altro fegmento , il maggiore A C , ed il fig, hS 
minore C B della retta A B propofla , e divifa in C 
fecondo P eftrema , e media ragione , fono incommen-^ 
fur abili , non folo in lunghezza , ma ancora in pò- 
terna; cioè non fono come numero a numero, ni effi 
fegmentìt ne i loro quadrati. 

IMperocchè aggiunta al fegmento maggiore AC 
la AD=T AB. prefa ^ Z) = i , il quadra- 
to CD è quintuplo di edo quadratolo ^; dun- a i. xi-i. 
que effa CD:=i \/T j onde AC z= %/T — i ,e la BC 
=^DB—'DC=:ì — y/iycffcndo BD tripla di 
AD. Ora ne — i a 3 — \^7 può arere al- 
cuna proporzione conunenfurabile di numero a nu- 
mero » non potendo determinarti in numero, né 
in frazione di numeri . la radice quadra di cin- 

M 3 que 
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que > non eflendo verun quadrato qtiincuplo d' uè 
altro quadrato ; né il quadrato della prima » che 
farebbe 5 — 2 y/T — f i = 6 — 1 yT può ef- 
fere commenfur abile ai quadrato dell' altra = 9 
— 6v^-4*5= 14—6 \/r> non eflendo ne me- 
no quefti come numero a numero, ma in ragio- 
ne di 3 — vT à 7 — 3 V*^ ( divifi per mezzo efli 
quadrati ) dunque AC^ e CB fono in lunghezza » 
ed in potenza incommeofurabili « Il che «e 

PROPOSIZIONE VII. 

FiG 119 ^^^ pentagono equilatero AB CD E yìr vi fino 

* /rr angoli^ contigui^ non contigui^ tra di loro 

uguali , gli altri angoli pure faranno aguale ad ej}i^ 

I^Sfendo uguali i lati EA, AB, BCy CD, fé 
y gli angoli contenuti tra efli A,ByC fono u- 
guali , foctefe le bafl EB ^AC, B7),£Hnnno pure 
tra di loro uguali ; dunque gli angoli ^£i7, CAB, 
AB E, CBD, BCApCDB fono uguali; dunque 
BF = FA e la rimanente FÉ zs=z FC f onde i 
triangoli FED , FCD hanno tutti i Iati uguali, e 
però r angolo FCD = FED, ed aggiunti gli u- 
guali AEB , ACB, l'angolo AED farà uguale a 
BCD. Similmente fi proverebbe CDE = ABC; 
dunque tutti gli angoli del pentagono faranno u- 
guali • 

Se poi foflèro uguali gli angoli BCD, CDE 
al non contiguo EAB , ,riufcendo colle fottefè 
DB,EB gli angoli AEB, BDC uguali, e per ef- 
fere fi£=: BD, ancora eflendo BDE^r^i'BED, 
dunque tutto l'angolo AED=z CDE, e però fo- 
no ancora tre angoli contigui uguali, onde tutti 
gli altri fono uguali . 1} che ec. PRO- 
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PROPOSIZIONE Vllt 

Vtl fenUig(mo equilatero AB CD E > che ancora ^'i<^* ^v 
fiu eqiiiémgoh y fiitefi due rene BD> CE # dtu 
angoli comìgiii > fi Jegberanno in F fecondo t eftre^ 
ma , e media ragione , ed i loro maggiori fegmenti 
BF, %^ faranno ugnali ad un lato BC, ovvero 
ED di effo Fentagono. 

Clrcòfcritto ad eflb pentagono un circolo ABD , 
gli archi fotcefi da' lati di e(Iò fono u- 
guali; dunque T angolo FCD=FDC, e Teller- 
no B FC farà duplo di ci^fcuno di efli , cioè = z 
FCDi ma eflendo pure Tarco BAE doppio di 
EDj ancora Y angolo BCF =z 1 FCD ; dunque 
BFC = BCFi e però BF= BC\ ed eflendo gli 
triangoli BCD^ FCD equiangoli, farà BD • DC 
C=^BF) :: DC i=:zBF) FD; dunque BD è 
dìviCa in F fecondo V edrema , e media ragione , 
ed il maggiore fegmento è BF^==^ BC; e V iftef- 
€0 fi dimoftrerA di C£» che fia divifa in F in ra- 
gione media, ed eftrema , e^ndo CE • EF :; ÈF 
F<:, ed £F=:CD. Il che ec. 

PROPOSIZIONE IX. 

Se il lato AB del decagono infcrltto nel circolo ^^^- *3« 
ABE )? congiunga col lato deir efagono aguale a 
B D , cioè al raggio CA. di efo circolo , fard fign- 
ia la KD in B , fecondo F ejtrema , e media ragio^ 
ne f il di cui maggiore fegmento farò B D uguale 
al lato deW Efagono * 

Tirata il diametro A CE, e congiunte k rette ' 
CB^ CDptikùdo r arco^iSr la quinta par- 

M 4 te 
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te della femipenferia ABE%t però BE quadru- 
plo di ^ 7 , r angolo ECBfaxk quadruplo diACBi 
ma il mcdeilnio ECB è duplo àìABC.edABC 
è duplo di £CZ) ( elTendo non folamente BC z^ 
CAttsiSi ancora z^ìBD, iato dell' efagono ) dunque 
ECB è quadruplo ancora dell' angolo BCD\ fare 
dunque ACB = BCD,e Tangolo DCA^ DAC 
^=: ABC, eilèndo ciafcuno doppio di BCD\ pe* 
rò DC = DA; ma DC ^ CA .x DB • BA^. 
dunque ancora /4D • DB r: DB * BA; onde -4 D 
è divifa in ragione media , ed eftrema , il di cui mag- 
giore fegmento è BD. Il che dovea dimoftrarfi* 

PROPOSIZIONE X. 

no. ij», ji la,^ ^B j^i pentagono ABDEF equilatero , 
ed equiangolo , ha il fuo quadrato uguale al qua- 
drato del lato A H del decagono infcritto nel medefimo 
cerchio » ed al quadrato del raggio QH, cioè del lato 
dell* efagono , che s* Ì9(/criveJfe nel medefimo « 

SI conduca il diametro ACKj il quale divide* 
rà per mez?o V arco DE in B^, e divifo pel 
mezzo r arco AH in /> fi congiungano al centro 
JC, e BC. EiTendo V arco BD = AB, doppio 
r dL AHp o di BH, e DK pure = AH, doppio 
di HI,, dunque l'arco BDK è doppio di BHI, 
però ^angolo BCK = 2 BCl = 2 "BAK; dun- 
que fiCZ = ^^C,onde litrìangoli^fiAeC^Z, 
. che hanno V angolo B comune , fono equiangoli , 
e farà AB • BC :: BC « BLy dunque il quadrato 
di BC =: ABL • Congiunta pure la retta //Z, 
farà uguale ^d ALf perchè la CI divide la cor- 
da AH per^ mezao, e ad angpli iftti» onde il 

trian- 
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triangolo i4H£ farà ifofcele > fimile àìVàltroHBA, 
per eflère rangole A HL =z HAL=^ ABH, e 
Tangolo^^ comune» dunque ^5- AHuA H^ALj 
e però il quadrato AH=^ BA L ; ma il quadrato^ B 
zs:ABL--^BALf dunque è uguale a' quadraci B C, 
( che è il raggio uguale al lato dell' efagono ) ed 
AH$ che è U lato del decagono* U che ec. 

PROPOSIZIONE XI. 
DivJJo il raggio d" un cerchio CB in E /ccondo ^®* *Jl^ 
P eftrema , e media ragione , // di cui maggiore feg-- 
memo fia CE , il lato del pentagono regolare da tn- 
fcriverfi in efo cerchio , è medio proporzionale tra 
il raggio Cd > f una retta compofla da ejfo raggio^ 
e dalfegfnento minore ^ CB «^ BEiche pereto di^ 
raffi ejfo lato del pentagono una irrazionale minore ^ 
ri/petto al raggio pre/b per razionale. 

DAI centro fi al3i fopra al diametro ABU per- 
pendicolare CD, e fi con^unga DE, e pro- 
lungata £i? in (r,fia BG r= CB. £flendo^C=r 
,BC • CE yi CE • EB,h fomma degli anteceden- 
ti B C^^CE {z=AE) alla fomma de' confeguen- 
ti CE --^ EB (= AC)ùirk come un anteceden- 
te Cj9 » ovvero ^C adun confeguente CE; dun- 
que ancora la il C è divìfa in C fecondo V efbre- 
ma» e media ra^one, eflèndo AE • AC i: AC • 
C^f ed il fegynento maggiore AC eflendo il lato 
deir efagono da inferi verfi in efTo cerchio , farà CE 
il lato del decagono > il quale è il (egmento mi- 
nore della retta divifa in tale eftrema, e media 
raffione,0 dicui «agrore fqgmento fia il lato dell' 
efagono ^i dunque eflendo il quadrato DE uguale a9« »h. 
fi\ quadrato del raggio CD uguale al lato dell' e- 

f»* 
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fagono t ed al quadrato di CE lato del decagono # 
ti«. XIII. farà OB il lato del pentagono * ; e ptvchhCBB 
=z GB Et uguaglia il quadrato CE, ed il quadra- 
to BG uguaglia il quadrato D C, farà il rettango- 
lo EGB , che = GB E -f BG quadrato , uguale 
a^ quadrati CE, e CD, cioè uguale al quadrato 
DE; dunque il lato DE del Pentagono e medio 
proporzionale tra BG,^ GÈ, cioè tra il raggio 
del cerehióne la retta compoila del raggio ^ e del 
fegmento minore ^ £ di el^ raggio CB divifó io 
E, fecondo T edrema, e media ragione* Il che 
ec« E perciò e ilo lato del Pentagono i una linea 
irrazionale minare , cosi chiamata da Euclide • 
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PROPOSIZIONE XH. 

TAV.Xin. 

FIG.134. // quadrato del lato AB d^ un triangolo equità* 
fero A B D infcritto nel cerchio ,lè triplo del qua* 
irato del raggio AC • 

I tiri il diametro AC E, e fi congiut^a BE, che 
farà un lato dell' efagono ugiiale al medefimo 
ragjpo AC; dunque li due quadrati AB$ e BE 
eflèndo uguali al quadrato del diametro A E, quar 
druplo del quadrato del raggio AC^ tolti li due 
quadrati uguali BE, AC, rimane il quadrato AB 
triplo del quadrato ^C. Il che ec» . 

PROPOSIZIONE Xin- PROBL. 

WG- *if- mia àatM sfera ADFC ìnfirìvere un Tetrae- 
dro tcioè una Piramide compcfia da quattro triangoli 
equilateri* e dimo^'aret che il quadrato del dia- 
metro AQ di effa sfera.ì fejqutaltero del quadra* 
to del lato hEdi ef9 Tetraedro A E FG . 

Sia 
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Sia ADCE un Cicrchio. maflTino della .sfera» il 
-di cui jdiametro yfC li divida in ^> di maniera 
che BC iia la iua terza p^irte; indi per il pnntx) 
B fi ibghi la $fera col cerchio GD E perpeadì«* 
colare al diametro AC 9 ed in quefto cerciùo de* 
fcrivafi un triangolo equilatero C ÉF > indi al ver- 
tice A fi congiutigano k rette EA^FAyQA^ 
Qiiefto farà il Tetraedro ricercato AEFG; inv- 
perocché tutti i Iati AE^ AF , AG fono tra di 
loro uguali ^ efiendo il quadrato di ciafcuno ugua- 
le a' quadrati delPafse AB^c del raggio BE^ov^ 
vero BPf o BG\ ed in oltre ciafcuno è ugua» 
le aqualfivoglia lato del triangolo equilatero GEF^ 
perchè AC • AB :: AE quadrato zd AB quadra- 
to^ ed AB * BC II AB quadrato ad EB quadra- 
to f dunque per V ugualità ordinata AC • BC ; : 
^ Squadrato ad £iS quadrato ; ma^C è tripla di 
B C • dunque il qqadrato AE h triplo del quadra- 
to £i?» raggio del cerchio GDEymz, d«l (nedg* 
fimo è triplo il lato £F del triangolo equilatero 
GFE^ì dunque A E = £F,e cosìgU altri lati; -e* '*«»»' 
però fono tutti equilateri i triangoli -^i'F, AGF, 
AG Et G FÉ, onde quefto folido è un Tetraedro, 
ed il quadrato del diametro della sfera v4 Cai qua- 
drato del lato A E del Tetraedro , è fefquidtero > 
efiendo come CAad AB , che è :: 3 . 2. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XIV. PROBU 

ìJella date sfirs ADFB infcrivere un OmeAro "®' *?*' 
da otto triangoli equilateri compre/o , e dimofirare , 
cbe il quadrato del diametro AB della sfera è da-^ 
fio del éjfnadrato di qualunque lato A E delP Qttae^ 
dro AEBFDQ. 1 

Nel 



N 
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El cerchio mafliino ADBE tirati li due dia- 
metri AB, D£ tra di loro perpendicolari» 
fi tiri ancora FCG perpendicolare al piano di et- 
to f per cui , e per D E pafTerà un altro cerchio 
maiiimo DPEG perpendicolare air altro » e con- 
giunte le rette AD , AF , AG, AE, BD, BF, 
BG, BE y faranno tutte tra di loro uguali » per- 
chè i loro quadrati uguagliano li due quadrati de' 
raggi» tirati dal centro a' loro termini» che tra 
di loro difpofti fono ad angolo retto ; e consun- 
te ancora le rette FÉ, EG, GD, DP, faranno 
uguali all' altre > perchè pure i loro quadrati Ibno 
uguali a' due quadrati de' raggi , al di cui angolo 
retto il oppongono ; tutti adunque li triangoli A FÉ, 
BEF, AFD ec. fono equilateri > come ancora fi 
raccoglie dall' eflfere ciafcun lato la corda Ibttefa 
ad un quarto della periferia del maillmo cerchio ; 
che però il folido AEBFDG è un ottaedro» ed 
il quadrato del diametro AB h duplo del quadra- 
to del lato E A , eflèndo a due quadrad E A , EB 
uguale > li quali fono uguali tra loro • II che ec. 

PROPOSIZIONE XV. PROBL. 

MG. «37. 

ideila data sfera infcrivereun Cubo, dafci qua- 
drati comprefo A^ FOIDKB, e dimp-are , che il 
quadrato del diametro T^V della sfera fia triplo del 
quadrato di qualunque lato AD di tjfo cubo -. 

NEI maflimo cerchio ABH tirato qualunque 
diametro f O, fi prenda DE uguale a un 
terzo di eflb* ed eretta la perpendicolare E A, 
congiunte le rette ADy AF, e compiuto il ret- 
tangolo AFBD, fi feghi la sfera eoa due piani 

per- 
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perpendicolari a quel cerchio ABHf tradotti per 
le rette AF, DB , che faranno due cerch) uguali 
A NFO ,DKBI, intorno agli uguali diametri AF, 
DB > a' quali fi tirino gP altri diametri 0GN,1LK 
perpendicolari > che li feghino ad angoli retti , e ti- 
rate le corde AN, NF, FO, OA, e Z)K, KB, 
Bl,IDf fottopofte ad uguali quadrati» e però n-- 
guali tra loro, fi congiungano le altre rette NK, 
Oh uguali pure air altre AD ^ FB \ farà quello 
il Cubo ricercato; perchè effendo FD tripla del- 
la D£, ed il quadrato FD 9l quadrato AD, co- 
me FD Ti DE» farà il quadrato DF { cioè gli 
due AFed ADy=: al triplo del quadrato AD, 
e però il quadrato AF duplo farà del quadrato 
ADi mz r ideflb quadrato AF è duplo del qua- 
drato ANf eiTendo uguale alli due AN, NF tra 
di loro uguali ; dunque AD è uguale zd AN, e 
però tutte le rette, che comprendono qùefto fo- 
lido , fono uguali , e coftituifcono fei quadrad 
ADKN , NKBF, FBIO , OIDA , AOFN, 
DKBI, uguali, che contengono quefto Cubo, e 
qualunque di tali quadrati è la terza parte del 
quadrato del diametro della sfera , effendo il qua- 
drato DP triplo del quadrato AD . lì che ec. 

Corollario. Eifendo il quadrato del diametro 
della sfera al quadrato del lato dell' infcritto Te- 
traedro in ragione fefquialtera ^ , cioè come 3 ^ a ij.ziu. 
1 ; e lo fteffo quadrato del diametro al quadra- 
to del lato del cubo , come 3 ad i ; dunque il 
quadrato del lato del Tetraedro, col quadrato 
del lato del cubo > è uguale al quadrato del dia» 
metro della sfera, eifendo 2-+ i =3 3. 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XVI. PROBL. 

no. ij8. Ne/la data sfera inferiore tm IcofaedrOf cofiH 
péfi da verni triangoli equilateri ugiUtJi, e di-- 
fmfirarey che il diametro della sfera al lato deiT 
Ico/aedrOf fiè come la fomma del lato deil^efkgona, 
e di due lati del decagono al lato del pentagono in^ 
/critto nel medefima cerchio , perlocie cbiamafi 
tffo lato delP Icofaedro da Euclide una linea Ina* 
rionale minore . 

Sia CI media proporzionale tra U raggio CA 
della sfera» e la quinta parte di eflb, ed e* 
retta Ibpra al diametro AB ^ nel cerchio maflìmo 
A EF la perpendicolare 01D$ per io centro C con- 
dotto l'altro diametro DCF,fi conduca /^iW£ pa- 
rallela ad OID, e per quefte rette DO, EF ù 
leghi la sfera con due piani perpendicolari a quel 
inailimo cerchio, che farà no due cerch) uguali 
DKOP, E R F Qj^ ugu2ilmente diftanti dal centro 
C,e(rendo CIz=^CM. Indi in quefti cerch)^ fi .de- 
ferivano da punti oppofti DiF li pentagoni DKHLP, 
FR GN <2j e di poi fi congiungano le rette AD^AK, 
AH, HF, HR, RKj GD, ON, NB, BG, BR, 
BF ec' ne riufciranno quindi venti triangoli equi- 
lateri , che comprenderanno il propofto Icofaedro . 
Imperocché fi congiungano ancora le rette GÈ» 
NE, DE. Eflèndo IC media proporzionale tra il 
raggio CA, ovvero CD, e la quinta parte di ef- 
fb>farà il quadrato CD del quadrato C/ quin- 
tuplo f e però D I quadruplo dello (leflb CI » di 
cui pure è quadruplo il quadrato della dupla IM, 
ovvero jD£;però DI = IM, e DIME è un 

qua- 
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quadrato; ed efTendp GÈ la metà delParco GEN 
fotcotefo dal lato del pent^ono G N., farà GÈ un 
lato del decagono ìnicritto nel mede fimo cerchio 
ERfQ^c DE eflendo uguale a EM raggio dief- 
fo , o lato dell' efagono , che fi potrebbe infcrìve- 
re nel medeiimo cerchio , faranno lì due quadrati 
DE, EGy cioè il quadrato del lato DG (eflendo 
DEG angolo retto, per efsere DG, ed IM per- 
pendicolari al piano del cerchio ERQJ^ uguale ^^ ^^^ 
al quadrato del lato del pentagono GN^i per^ 
tanto le rette DG, GN, Dti iono uguali , e pe* 
rò il triangolo DGI^ h equilatero > e così tutti gli 
altri triangoli intercetti fra h due circoli DHP, 
E R Q^conpìin^cnù gli angoli de' pentagoni inferita- 
ti in efli, fono equilateri tutti tra loro uguali. 
Che poi ancora li triangoli BRF,BRG, AhKcc 
fiano equilateri uguali agli altri , (i prova , perchè 
efsendo il quadrato CD quìntuplo del quadrato 
CI ,e la MI dupla dì CJ, farà la MA divìia io 
/ fecondo V eilrema^e media ragione^, il di cui'^^*''' 
ixìzgpoxt fegmento efsendo MI uguale al ragggio ' 
ID del cerchio DHL, il fegmento minore JA ùr 
ti uguale al lato del decagono <^, ficcome MI u^ ^ ^' '"^' 
guaglia quello dell' efagono ; dunque il quadrato 
A D efsendo uguale a' quadrati DJ , ed AI , è ìi^ 
guale a* quadrati del lato dell' efagono» e del de- 
cagono , e però uguaglia il quadrato del lato D l^ 
del pentagono ^i e così ancora gli altri lati /IKj a io. mit 
AH, BNcc. fono uguali a' lati di elfi pentagpni; 
onde fanno da per tutto H triangoli equiangoli; 
e però il £>lido da elfi comprefo è V Icofaedro , 
come era proporlo , ed è manifefto , efsere il dia- v a 

metro AB della sfera z=: IM -^ AI -^ MB , u- 

guale 
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guale allato dell' efagono con due lati AI^tàMB 
del decagono infermo nel cerchio D/Z/^» ed il la- 
to dell' Icofaedro è il lato del pentagono infcrit- 
to in efso II che era da dinAoftrarii . 

PROPOSIZIONE XVIL PROBL^ 

F», ft}f. 2!ieiia data sfera infcrivere un Dodecaedro con- 
tenuto da dodici pentagoni , // di cui lato fi dimofiri 
ejfere un Refiduo Irrazionale , come Euclide lo chia^ 
ma, perchè fia al diametro della ^fera^ come il la- 
to d^ un triangolo equilatero al lato del decagono 
in/cri tto nel medefimo cerchio • 

SI dividano ^pzt mezzo in LKH i lati CB^DE, 
DC di un cubo BCDAMàK inferi v crii nella 
medefima sfera, e congiunta V LI^ divifa altre- 
sì per mezzo in N> fi congiunga HH 9 e fegate 
ambedue le rette NZ » N/C> fecondo la media , ed 
eflrema ragione» di cui i fegmenti NP yNO fizno 
li maggiori, ed alzata al piano del quadrato BCDE 
dal punto N la perpendicolare KZ^=: NP. e con- 
dotta per lo punto VìzSVR parallela ad £ JC, fi 
tirino nel piano RVN le rette OR, PS parallele» 
ed uguali ad NV3 e prolungata VN in Z , pofta 
iV^ s= PI, nel piano VNH fi tiri ZT parallela 
ad N/7, e conpunta K// , conveniente colla Zr in 
r, fiano tirate le rette TD,DR,TCXS,t così fa- 
ri fatto un pentagono regolare SRDTC t li cui an- 
goli giungeranno alla fuperficie sferica circofcrit- 
ta a quel cubo, ed è nel piano delle due rette 
SR, CD tra di loro parallele» come parallele al- 
la terza LK. E quanto air ugualità de' lati fi pro- 

C P , il fuo quadrato ugua- 
glia 
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glia li due quadrati. CL^L? , onde eifendo CL=z 
NLftdLPìì miaore fegmento di cila ZN^divifa 
fecondo V eftrema , e mecSa ragione^ farà ilquadrato 
CPtripIodelqufldraco PN*, ed aggiunto il quadrato » 4- ^cm. 
PS=iPN, farà ilquadrato CS quadruplo dell' altro 
PN, e però PS =^POz:=^ SR . Similmente DR 
£ proverà uguale alla «S!£. Che poi ancora DT 
iia uguale ad SR, tirata //^parallela ad NZ, 

gli farà uguale, ed effendo HiL- OS -• J^N • 
NH :: PN • NL:^ LP • PN :: NZ {=: HQ^) 
• VN, dunque QJ — VN. ed il quadrata HT 
uguaglia li quadrati HQ^, e QT , dunque uguaglia li 
quadrati LP, PS «.ed aggiunto ilquadrato di HC:= 
CL =sLN, farà il quadrato CT = a' quadrati P L , 
LC, e P«y,e però lo fteflb CT è uguale al qua- 
drato CS, che ad eili è uguale. Similmente il 
quadrato DT e uguale a CSì dunque tutti i lati 
del pentagono fi provano uguali. Àncora gli an- 
goli fono uguali , perchè eflendo. NL divifa fecon- 
do r efhrema» e media ragione in P, aggiuntovi 
NO = NP maggiore fe^ento> farà ancora OL 
divifa in N fecondo V edrema^e media ragione ^ , ^ /• »"»• 
il di cui maggiore fegmentofarà NL, ed NO =: 
GRU minore; dunque li due quadrati LO , OR 
fono il triplo del quadrato NL « , ed a^iunto il e 4. xm. 
quadrato LC =1 NI ^ farà la fomnia de' quadrati 
OL, OR, LC, cioè OR, ed OC, o pure il qua- 
drato CR uguale a 4 quadrati NL, cioè al qua- 
drato LK, ovvero CJDj dunque CR =: CD, e 
lo fleflb fi dimoftrerebbe di DS; però li trian- 
goli CSR, CTD, DRS, eflendo tuttii lati deU* 
uno uguali a' lati dell' altro , e le bali uguali , ave- 

N ran-- 
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ranno gli angoli uguali ; onde ancora gli altri duo 
angoli del pentagono Ìboo uguali a qualunque di 

.^ 7. zizi. quefiì tre S però quddo Pentagono è regoLure» 
E perchè il centro della rfera ^ è nel xneso del 
cubo infcritto in efla, farà XN==^L N, ed N^=3$ 
N? == NO, dunque Xl^è pure divifa in N fé- 
condo V cftrema , e media ragione , il di cui minore 
fegmento è N)^= VR , onde li due quadrati JCFp 
VR , cioè il quadrato XR è triplo dei quadrata 

b 4. XIII. j^if b^ onde XR è uguale al ra^io della sfera , perchò 
il fuo quadrato è triplo del quadrato della metà 
del lato cubico I ficcome il quadrato del diame* 
tro è triplo del quadrato dell* intero lato di eflo 

e ij-.xiii. cubo ^ ; e fimilmente XT è uguale ai raggb del- 
la sfera, eifendo il punto 7" vertice del triangolo 
CTD ugualmente alto fopra il quadrato del cubo 
CD A G j come il punto R » vertice deir uguale tnaa* 
golo DRE.hzìto fopra l'altro quadrato C/)£^f 
cui ugualmente s* inclina eflb triangolo > eflendo 
ne' triangoletti HQT, RO^.H lato i/fl_( = 
NZ) = OKy ed il lato QT = OR, intorno ad 
angoli retti HQT, KOR, q però //r = ^U, e 
r angolo THCLz=:RKO\ onde tutte le diftanze 
degli angoli del pentagouo RDTCS dal punto X 
eflendo uguali a' raggi della sfera , tutto il dode*^ 
caedro comprefb da quefli dodici pentagoni , che 
fi defcrìirerebbero fopra i dodici lati del cubo-^ 
come quefto è defcritto fopra CO, in modo che 
il lato del cubo fia la corda fottefa ad un angnlo 
dieilb pentagono , tederà infcritto nella mededoia 
sfera ; il quadrato del cui diametro effendo triplo 
del quadrato del lato del cubo ^, come il quadra* 

to 
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lo del lato d'im tti^ngpjo equilatero è triplo del 
quadrato ad lato dell' efagonò «; ed il quadrato **^^'"* 
dei lato dd cubo. LK al quadrato del lato del 
pmtagono SR,eOktkóo, come il quadrato NK al 
quadrato NO , o come il quadrato NO al qua- 
drato OK { per eflere in eftrema » e media ra« 
gione divifa Ni^ in , ed NO il (egmento mag- 
giore , OiC il minore )o come il qu^rato dell' e- 
ugono al quadrato del decagono ( eflendo il lato 
deir efagono al lato del decagono > come il mag* 
dorè fegmento al minore della retta divifa in e- 
nrema, e media ra^one ^ ) dunque per T uguali- •» 9'*"» 
tà ordinau il quadrato del diametro della sfera 
al quadrato del lato S R del dodecaedro è come 
ti quadrato del triangolo equilatero, al quadra-^ 
to del lato del decagono ; e così il diametro del- 
la sfera al lato del dodecaedro, è come un lato 
.dei triangolo equilatero a quello del decagono 
infcritto nel medefimo cercfado • Il che ec« 

PROPOSIZIONE XVIIL PROBL- 



E/p^rr tMUi i UH itile palpale cinque figure f§li- fio. 240. 
de 9 e faragmarle tra lurc^ 

Sia AHV un femicircolo maflimo della sfera, 
e al diametro B A eretta la perpendicolare A E 
ugnale ad eHò diametro, dal centro C fi tiri la 
C£, fegante le periferia in Z) » e fi tiri la Z)/ per- 
pefldlfiolare al diametro, e prefa BF =:f di AB, 
fi alzino te perpendicolari FG , CH, e fi congiun- 
gatio kMtte AD^AH$ AG,BG, e quefla divi- 
dali in Kp fecondo V eftrema, e media ragion^» 

N 1 Ef- 
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EfTendo ì - i :. AB * AF :: AB q. AG 

ai).xiii.q , farà AG H lato del Tetraedro *; ed ei^. 
fendo 2 • I :: AB ' AC :: AB q. AH q. , 

boxili, farà ^fj y jg^ dell'ottaedro ^ » ed ancora 
3 • i :: AB • i5/^ :: ^i? q. BG q. , dun- 

cif.xiiu que ^G^ è il lato del Cubo ^ ; ed eifendo A E du- 
pla dì ACy farà ancora Z) / dupla di CI , e però 
Squadrato Dlh quadruplo del quadrato C/, onde 
li due quadrati DI CI, cioè il quadrato del rag- 
gio CD y o vero CAh quintuplo del quadrato C/; 
onde edendo CI media proporzionale tra il rag* 
gio C/1 , e la quinta parte di eilb> eretta la per* 
pcndicolare Z>/> e congiunta la ylD^farà quefia; 
per la coftruzione della Propofizione i5. il laro 
dell' Jcofaedro; ed eifendo BKÌz maggior por- 
zione òì BG fegata fecondo V eftrema » e media 

d 1 7.101^ ragione , farà éfl'a ^iST il lato del dodecaedro ^ . 
Dunque effi lati AGy AH , BGy AD, BK, fono i 
lati delle cinque figure folide infcritte nell'ifleffa 
sfera ; e prefa AB =2 y/Z, farann o /<(?=== ^ ; 
AH = v/30; BG = \/»; ADz=z y/io — ysr( per- 
chè AC = ^Ts , e C/ =2 \/Teflendo il fuo quadra- 
to la quinta parte del quadrato ACy quarta parte 
del quadrato A B ; onde AI z=z y/7§ — v/7, però 
il fuo quadrato =15 -+ 3 — z y/Zs ^=: 15—4- 
3 -^\/ 7to ,ed aggiunto il quadrato 0/= ìifì AD 
= y/To — V'TéT) e finalmente BI^= 5 — y/1 z 
imperocché, efsendo BG :=: \/i, la quale = z 
\/7 e chiamando il maggiore fegmento BK=Xy 
farà 2 v/7 • X :: X • 2 \/7 — x, e però x* = 4 
X5 — 2\/7x=2o— 2\/7x,e trafportan- 
do queft* ultimo termine, ed aggiungendo dair una ^ 

e dal- 
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e dair altra pzne il quadrato di v7i (ara xx 
2 \/fX -+ 5 = 25 , e prcfc le radici x-h- ^7== 
5, dunque x,cioò BK^=5 — V^til di cui qua- 
drato efsendo 25 -+ < — io \/7 = 30 — y^li», 
però cfso lato ^JC=: v^iT— ^^^. 
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I 

INSTITUZIONI 

DI 

ARITMETICA PRATICA 

CAPITOLO PRIMO. 

Del modo di numerare > € di rilevare qualunque 
numero, e come fi deferivano • 

[L modo comunemente tra noi pratica- 
to di numerare , procede per la prò* 
porzione decupla ; di manieractò ^un- 
ti dair unità al numero decimo ; fi re- 
plicano altre unità fopra alla decina ^ 
che diventa il numero vigefimo; e foggiungendo 
pofcia altre unità , ne proviene il numero trentesi- 
mo ; e così di mano in mano » come prefcrìve T ufo 
ordinario > fi accrefce altre dieci unità » e fi viene 
al numero quadragefimo ^ e così pure al dnquante- 
fimo , indi al fefiagefimo , pofcia al fettantefimo > e 
quindi all' ottantefimo > e fufTeguentem^nte al no- 
vantefimo > e con l' altra decina di unità fi giunge 
al centefimo ^ che ha dieci voke comprefa la deci- 
na* Pofcia quefti centefimi replicati pure dieci 
volte I fanno il millefimo » e quefto millefimo altre 
mille volte accrefciuto fa il millione > ce. 

Quindi fu inftituito, che nel rapprefentare i me- 
defimi numeri fi adoperaflero queiH dieci caratte- 
ri» I. 2. 3. 4. 5. 6. 7. 8. p. o. de' quali i primi 
nove fignificano altrettante unità raccolte per or- 
dine > e r ultimo , cioè la cifra > che per fé fola 

A nulla 
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nulla figniiìcherebbe » ferve però di riempimento j 
per denotare iti qua! podo fi#no collocate le no- 
te (ignifìcative 9 che la precedono i augumentando* 
ne il valore fecondo la progreflione decupla ; on- 
de fcrivendo io fi viene a denotare una decina» 
e fcrivendo 20 fi efprimono due decine » che di- 
confi venti 9 e così 3 o ne importa tre decine > 
che fono il trenta , e così di msno in mano le al- 
tre decine fimilmente fi efprimono ; ma quando 
fi arriva a dieci decine ^ fi deferì ve 100, che è il 
cenro ; ed il doppio di ciò , che faranno venti de- 
cine, fi efponc 200 il che è dugento; e cosà 
300 è il trecento» e di mano in mano con altre 
norte procedefi ad altri centefimi, li quali fé fo- 
no dieci » fi deferi ve 1000 , che imporca cento de* 
cine 9 cioè il mille ; e a 000 importa dugento 
decine > che fono due mila ; e cosi V altre • 

Pai che ne avviene , che nelle note numeriche 
tnfpgna avvertire il pofto in cm (bno collocate ; 
imperocché l'ultima nota, che riefce dirìmptc-^ 
to alla deftra di chi legge , fignifìca le femplici 
unità » e r antecedente verlb la finiftra ne rafie* 
gna le decine delle unità » e quella che preceda 
quefla ne importa le centinaia, e V altra nota an- 
tecedente le migliaia ; e così di mano in mano 
qualunque figura anteriore moltiplica per dieci il 
fignificato, che averebbe avuto nel pollo fuile* 
guente,come fi apprenderà nella feguente tavola^ 
in cui ho efpofto un numero a capriccio di ventot- 
to note , le quali dalla deftra alla finiftra fi polr- 
fono dividere Con alcune virgole di tre in tre > 
per difegn^re le centinaia, le decine 1 e le uni«- 
tà ; ed ancora al di fopra vi ho pofte alcune bel- 
lette p 
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lette , éhe le diftiaguono di fei in fei j li quali di- 
confi i millioni» e i mìllioni de' millìoni ( che 
poflbno dirfi Billioni ) e li millioni di millioni 
di mittioni ( che fi chiamano ancora Trillioni ) ed 
ancora li millioni de' millioni , de* millioni , de* mil* 
lioni ( che poifimo dirfi Quaérillioni ) ed accennati 
appreflò a ciascuna nota la denominazione > che gU 
conviene nel pofto » in cui fi trova • 

1 054 021 554 791 256 402 314 574 280 

• B*o-Ì^ B'ci. g-Q.-" B*«^I! 5'a.^' B-p.!: B'o. BO-B. 3 

ifl frsi^i. 1^1. p-i. fiorii. Il 






B così fé folle più lungo il numero» vi fareb- 
bero ancora Quintiliioni » Seftiilioni, Settillioni > Ot- 
tillioni » Novillioni ec. crefccndofi ciafcuno da 
ogni fei note. 

Il fuddetto numero dovrebbe però così efprì- 
merfi efattamente: due mila ottocento cinquanta- 
quattro Quadrillioni > ventun mila trecentocinquanr 
taquattro Tr il/ioni ^ fettecento novantun mila du- 
gento cinquantafei Billioni , quattrocento due mila 

A X tre- 



4 lM8TlTU2I01fÌ 

trecento quattm^dici Milioni , cinquecento fittMnta^ 
quattro mila , e dugento ottanta fei ; e qualunque 
altro numero fimilmente potraili eipriinere ; per 
cfempio 489*, 673,5 io*j243,8o5 fi- 
gniiìca quattrocento ottantanove Biilioni i/èicento/et'- 
tantatre mila e cinquecentodieci millioni^ dugento 
quarantatre mila ottocentocinque ; e cosi qualunque 
9lcro facilmente dovraffi intendere, fecondo che 
nell' antecedente Tavola fi è accennato il valore 
delle note pofte fopra , o fotto • 

Oltre però a quelle note Aritmetiche , qua {<}- 
lamente addotte da Gereberto Monaco Florìacen- 
fe > ottimo Filofofo , e Matematico » che poi fu 
Àrcivefcovo Remenfe in Francia, pofcia in Ra- 
venna di Romagna , fattovi elevare dall* Impe- 
ratore Ottone IIL di cui era (lato Maeftro, ed 
indi fu fatto ppi Papa nell' anno ^99 , cioè nove- 
cento novantanove, col nome di Silveflro Secon- 
do, che poi mor\ nel 1 00 3, cioè nell'anno terzo 
dopo il millefimp , vi ibno le note Romane , che 
prima folamente fi adoperavano , ed ora in mol- 
ti luoghi pure fi ammettono le quali fono que- 
ftc lettere I, V, X, L, C, D, M . La prima es- 
pone r unità , e duplicandola IL fa due , tripli- 
candola fa HI. cioè tre . La feconda efprime il 
cinque, e poflogli avanti Punita, cioè IV. aflcgna 
quattro , ma fé gli fi aggiunge dopo V unità VI ca- 
pone lei , fé due unità VII. fa fette , e fé tre uni- 
tà VIII. fa otto . La terza lettera efprime dieci , 
e coi/ r unità precedente IX. efpone nove , com 
-le uiiità poi aggiuntevi XI. XII. XIII. rapprefcn- 
ta undici > dodici, e tredici, ed a^iuntovi la no- 
ta del quattro, e del cinque, e dell'altre fuAe- 

guen- 
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gucnti, cioè XIV. XV- XVI. XVIÌ. XVni. XlX- 

efpone quattordici , quindici , Tedici , diecifette , 
diciotto p diciannove ; e dupficando , o triplicane 
do r iftefTa , cioè XX. XXX- rapprefenta il venti 
ed il trenta > alle quali addotte le note degli altri 
primi numeri, come XXII. XXIV. XXXV. ec. 
fi efpongono ventidue , ventiquattro» trent^cihque , 
e così gli altri . La quarta lettera fignifìca il cin-^ 
quanta, e con la terza avanti > cioè XL. fa il 
quaranta ; e con efle dopo » come LX. LXX^ 
LXXX. il efprime il feflanta > il fettanta , e T ot^ 
tanta ; alle quali a^unte le altre note de' primi 
numeri , come LXV. LXXII. LXXXI V. LXXXIX. 
ed altre fimilì » fi ha il fèiTantacinque , il fettanta- 
due> r ottantaquattro, T ottantanove ce. 

La quinta lettera C fignifica cento>e poftaviavan-^ 
ti la terza > cioè XC. efpone novanta, onde XClIL 
dice novantatre, XCIX. importa novantanove, 
ed aggiunte le altre note al C , come C V. CX. 
CXXI V. ec. efprimefi cento cinque , cento dieci i 
cento ventiquattrd ec» e duplicando V iftefla C > o 
triplicandola, cioè CC. CCC rapprefenta il du- 
gento ed il trecènto , alle quali parimente fi ag- 
giungono r altre note , come CCXXV. CCCLIIL 
CCCLXIX. efpongono dugento venticinque , tre» 
cento cinquantatre > trecento feiTantanove ec. 

La fefta lettera D. elprime cinquecento > onde pò* 
flavi avanti la C , cioè CD. rapprefenta il quattro* 
cento , ed aggiuntavi dopo , come DG DCC. 
DCCC, fi efpone il feicento , il fettecento, e V 
Ottocento; ed aggiunte a quelle medefime altre 
note-> DCJCII. DCCLIV. DGCCXLVH. fimU- 
mente efpongono il feicento dpdigi, il fettecento 

A j cin- 
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ciaquatitaquattro , V ottocento quaraamfette if. 

Finalmente la fettima lettera M rapprefenta il m^ 
le , e poftovi avanti il C » cioè Cliil. propone il no* 
vecento, e pofiagli dopo MC MCC. MCCC 
MCD. MD. MDC. MDCC ec. figoificafi U mil- 
le cento» mille dugento, mille trecento» mille 
quattro cento , mille cinque cento > mille fei cento > 
mille fette cento ec. ed aggiuntevi ancora altre note» 
come MDCXiV. MDCCCLXV te. fi avcrà a 
mille feicento quattordici , il mille ottocento feir 
fantacinque ec, e replicando V iftefla M » cioè MM« 
ovvero MMNL ec. fi efpone due roiUj tre mila ec. 

Ma noi parleremo di queir altre note avanci 
propofte» che più facilmente s' intendono * eoa 
minor calcolo » rapportando maggiori numeri ; nò 
ritrovandofi come con le note Romane fi efpri- 
meilero i Millioni» e Billioni , e TriUionì «e 

CAPITOLO IL 

Del fommare infieme pia numeri della 

medefima fpecie. 

SI ferivano per ordine i numeri da aggiunger^ 
infieme , facendo corrifpondere le unità alle 
unità » le decine alle decine > le centinaia alle 
centinaia , e così di mano in mano : pofcia tirata 
ibtto una linea, fi compongano infieme le unità 
da aggiungerfi , le quali fé fono più di nove » co- 
me che tale fomma dovrebbe con due, o ]dù 
note efprìmerfi , {blamente V ultima ci fi deve iat^ 
tofcrivere , riferbandofi 1' altre da aggiui^erfi al 
luogo delle decine ; e quefte parimente con^uiK 
gendofi infieme > del numero che ne xìiùlta » te ne 

fot- 
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ibttofcrive pure T ultima nota nel luogo delle de* 
cine » rìforbande V altre di aggìungerfi alle centi- 
naia ; e così di mano in mano andando verfo la 
iinifira» fin che non vi lia altro da aggiungere» 
tutto il refultante fi fcriverà al fuo luogo, co^ 
me s' intenderà meglio nel Deguente ef^npio. 

Siano da aggiungerfi infieme 
li quattro numeri A , B, CD, A t ì 4 $ St 6 
e fcrìvendoli ordinatamente eia- B 784250 
fcuno fono 1* altro } tiratagli C 1S<J3 7^4 
lotto la linea retta > fi pongano D 5 i 8 9 x 
infieme le unità 204, che fa £ 4745 (Jpx 
tf , lo zero o non ag^nge'nu^ 
la > ikia la nota fuperiore 6 con gli altri compone 
I % , però fi feriva fottoìl 2 , e fi trafportì alla parte 
dette dodne V unità > che vi era avanti, e prefe le 
tre note di decina > Y uno che fi porta , col 9 fa 
io> e col 2 diventa 12, C0I5 riefce 17, e col 2 fi 
fe I j^i però fotto fcrivafi 9 ; ed alle centinaia am- 
meflà V antecedente unità , con 8 fa 9 , col 7 di- 
venta ì6, col 2 fa 18, e con 1' 8 fa 25, però 
fcrivafi fatto i) 6 > ed il a fi trafportì alle mi- 
gliaia, che con 1 farà 3 , con 3 diventerà 6 , con 

4 rie(ce 10, e con 5 fi fa 15 , onde fi feriva pu- 
re lotto il 5 , e portata l' unità a' numeri prece- 
denti, con 5 fa 6, con 5 fa 1 2 , con 8 diventa 20 » 
e con 4 fi fa 24^ perciò fi feriva di fotto il 4 > ed 
agli antecedenti numeri aggiunto il 2f che eoo 

5 fa 7> con 7 fa 14, e con 3 diventa 17, fcrie- 
to fetto il 7 > e trafportata di là V unità , con 1 
e 2 farà 4 > da fcrìverfè^ lotto ; onde la fomn>a 
di quei numeri A , B , C > D , è uguale a ciò che 
ci eiprime il numero E> che importa quattro mit- 

A 4 Ihni 
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Ifoni f fetiecento quarantacinque mila , feicemo nth 
vantadue . Eccone altri minori eieznpj • 

( 45<5 

3 *40 

53i 



^45 
1382 

2748 



43 75 



4228 



795i I 

345 
28 



83 i5 



82052 

6472 i 

8094 



I 54«^7 

Per riprova d' aver bene operato > li fuole alle 
volte rifare 1* operazione a rovefcio » cioè > ficcome 
prima il cominciò a fommare dalle noce inferiori 
afcendendo alle fuperiori » così un altra volta può 
cominciarfi dalle fuperiori difcendendo alle infe- 
riori , per vedere fc ne ritorna il medefimo nume- 
ro nella fomma, come prima fi era trovato. 

Oltre a ciò può fard la prova del nove in que- 
lla maniera • Si mettano infleme le note de' nu- 
meri propofti» fommandogli con qualfi voglia or- 
dine , come fé fuflero femplici unità j e rigettando 
fempre il nove qualunque volta s' incontri > riten- 
gafl folamente il conto di quella he avanza; po- 
, fcia fi faccia il (imile nella fomma , in cui (e da 
i 9 > non avanzafle lo fteflb numero > farebbe fe- 
.gno di aver fatto mafe il calcolo con qualche er^ 
rore commeflbvi » ma fé fi trova il medefimo a- 
vanzo di numero , la fomma fi crederà ftare be- 
nifiimoi.fe pure non vi fi fufle per force errato 
di nove . Così nel primo precedente efempio , ri- 
gettando il nòve da' numeri A, B, C, D, ne ri- 
mane una fola unità» e T iftcfla avanza nella fom- 
ma E » come è chiaro { imperocché nel numero 
A, che è 234582(5^ il 4 e 5 fa 9»il <S e 3 fap» 
r8 col 2 fa lo» e con l'altro 2 fa I2# che ibno 

3 ol- 
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l oltre il 9^; nel numero Ej che è 784250» rie» 
fce 8> elTendo gli altri 7 e x uguali a 9, ed an- 
cora 4 e 5 uguale a 9 ; nel numero C , che è 
1563724» rimane fblo i » eflcndo gli altri 5 e 4 
uguali a 9» 6 e 3 uguali ^ 9» 7 e 2 uguali a 9; 
nel numero D » che è 5 1 892 levato il 9 » ed il 
i 8 , rimane 5 e 2 » che fanno 7 ; dunque del pri- 
mo numero eilèndo rìmafto il 3 > nel fecondo 8 > 
che con quello fa 1 1 > nel terzo V unità , che con 
quelH fa 1 2 » e nel quarto 7 , che con ti precedenti 
fa 19 • è chiaro » che levati i due 9Ì rimane i^^ > ed 
ancora nella fonrnia E» che è 4745<$92> levato il 
9 » il 7 e 2 il che pure è 9 » il 4 e 5 che ancora 
fa 9» limane il 6 con V altro 4 che fa 10 » ondd 
ci rimane pure V unità oltre i novefinu • 

U ifteflb fi moftrerà negF altri efem- 346 
p) » come ancora in quefl^ altro calcolo » S 2 o 
in cui ne' due niuneri ^ precedenti le* '■■■■! 
vato il 3 e tf che fa 9 • rimane 4 , e 1166 
con 8 farà 12 » cioè 3 fopra il 9 » e cqI ^ 
farà 5 ; ed ancora nella fua ibmma tf e 6 fa 1 2 , 
che fono 3 fopra il 9» e quefU 3 con quelle due 
unità fa pur 5» onde farà ben ridotta da que' 
due numeri cotefta fbmma; e così pure fi farà 
in altri cafi » e molto piacerà quefta fpecie del 9 > 
di cui fé ne moftreranno qui altre proprietà mol* 
Db favorevoli , che fi vedranno in altri Capatoli • 



A 



CAPITOLO m. 

Del fìmmart i numeri JU fpecie diverfa . 

LIe voice fi devono aggiungere numeri ap- 
partenenti a varie ipecie di cefe » come iW* 

refe* 
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rebbtro lire > foldi , e danari ; a pure giorni , ore , 
e minuti , o ancora dì una circolare periferìa i 
gradi , i minuti prima , i minuti fecondi , i minu- 
ti ter2Ì €€. e fimitmente in altri cafi compofti di 
Yarie parti. Allora conriene difporre i numeiì 
in maniera, che fi corrifpondano le (pecie (Imiti 
una ietto Y altra , e cominciando a fommare quelli 
di minor valore, fi vede fé nella focnma fi contie- 
ne la fpecie fuperiore^ la quale fi ritiene > fotto- 
Icrìvendo k>lamente T avanzo > e riportando ciò che 
fi h rkenota, piir congiungerlo a' numeri della fpe* 
eie precedente ^ lì quali altresì polH infieme, fé ne 
comprende qualche numero deU' akra fpecie lupe- 
fiore da riportar fi ad efla» fcrìvendone fotto que- 
fta il refiduo; e cos) pure fi H neU* altre fpecie 
iè vi fono antecedentemente y comprefb poi U re- 
fto nella maggiore fpecie di tutte ^ come ^ fyio- 
l^rà meglio ne^feguenti efemp) • 

Jigno Ur€% Soldi, Danari. 

8. IO. 4 

%. d. 8 

4% lo. 4 

/emma Hre i>. ?• 4 

Cominciando dallVinfima fpecie > che fono ì da- 
nari y fi dice 4 e 8 fanno 1 2 > li quali dodici da- 
nari fanno un fbldo , e rimane' 4 da fottofcrìver- 
fi ; ìndi aggiunto quel foldo alli 6 fanno 7 » e li 10 
duplicati ne fanno zo , che appartengano ad una 
lira y però gli fi fottofcrive 7 » e computata quefta 
lira con k altre 4 » s , e 9 diventano firc 1 5 
onde la fiuMna è lire 15. 7. 4 e fé vi fi^flero 

flati 
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flati ancora divifi M feudi , che hanno lire 7 V uno 
in Tofcana, bìfognava dire icudì ^ , lire i , fol- 
di 7 > e danari 4> perchè il primo numero farebbe 
pure flato fcritto in queft' altra maniera Scudi i. 
lire 1. 10.4 in vece di lire 8. io« 4 

Similmente fé vi foflero var j numeri di ^rni , 
d' ore » e di minuti , fi potranno limilmence condr 
prendeio nell' ^efia maniera « j 

Gi&mi. Ore. ABnuti^ 



8. 
13. 


»7. 
so. 


4» 


5. 


19. 
18. 


30 
38 


50. 


4. 


\x 



Joffffìia 

Con^ngendo i minuti 38 » 30 » 1 tf > e 48 ne rie- 
fce 132 > in cui 120 importa due volte il feATanta^ 
cioè 1 ore» ciafcuna delle quali ha fefTanta mi-* 
nuti j però fi feriva fotto il rimanente u ; ed ag« 
giunte ore 1 alle 18 » ip, 20 , e 1*7 ne riefcono ^6^ 
in cui 72 importano 3 volte le }4 0ire^e però fot- 
tofcrittovi il rimanente 4, fi trafportino 3 giorni 
( ciafc\ino de* quali ha le 24. ore ) agli akri 5 > 2. 1 > 
1 3 > e 8 , che ne riefcono giorni 50 ; e Te vi fi dovefle* 
ro ancora diflinguere i mefi di 30 gimni T uno » fa- 
rebbero un mefe e giorni 20^ con 4 ore» e 11 
minuti • 

Similmente eflendovi alcuni pefi , libbre > ed bn** 
ce d'olio» o di farina et. fé ne ricaverà la fim^ 
ma in fimigliante manieta . Per e&mpio fiano t 



»*• •> 
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Vefi. Lihbre. Once. 

7^ 14. <S 

11. i8. 10 

5. itf. 9 

la fmrna ì 26. o. 1 

Computate le once 9^ io, e <5 fono 25» in cui 
due volte fono le u ,che compongono la libbra » 
però levate le 24» £ fcrive fot co folamente 1 9 e 
u portano le 2 libbre all' altre itf > 18, e 14» che 
ne fanno 50 > ma. 25 libbre facendo un pefo» dun- 
que ne rìefcono 2 peii fenz' altra libbra » onde vi 
u fcrive fotto il zero , e quefti 2 pefi compofti 
con 5» 12 , e 7 rìefcono %6. 

Dovendofi ancora computare i gradi della cur* 
va circolare f con i fuoi minuti primi > e fecondi : 
fiano 

Gradi. Minuti 1. .Minutili 
25. 32. 4U 

60. . 50. 27. 

le pmrnéfarò 100. 4. 45 

Imperocché li minuti fecondi 32» 27 ,e46 fono 
1051 da cui levato il 60, che è un minuto pri- 
mo» ne rimane da fcrìverfi lotto 45 > e computato 
quel minuto primo con gli altr^ 41 > 50 > e 32 fé ne 
fanno 124, di cui il 1.29 è due volte 60 minuti 
primi 9 che ne importano 2 gradi , onde fcrittpvi 
iotto il 4 fi computano quelli due gradi con gli al* 
tri I3> ^o, e 25» che rìefcono loo* « 

Chi yolefle provare .ancora V efattezza di que- 
fti fommati % potrebbero fommarfi li numeri di 

qua- 
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qualunque fpecie con un altro ordine cominciando 
da' fuperìorì , e difcendendo. agl'inferiori , ficcome 
prima abbiamo ciò fatto cominciando dagl' inferio- 
ri , ed alzandoli a'fuperiori, e vedere fé ne rìefce V 
iftefia fomma . Volendo poi col 9 provare fé vi 
fialo (leflò eccef& ne' numeri da fommarfi>come 
è nella loro Còmma > non batterà far ciò in qua* 
lunque numero ^ come nel capitolo precedente fi è 
infegnato » circa alla iòmma de' numeri^ della me* 
defima fpecie j ma conviene moltiplicare quelli 
della prima fpecie ^ e della feconda » come ne 
comporta la terza • 

Per efempio , ove fi adduifero lire $ foldi » e da- 
nari» come che la lira è di 20 foldi , ed il ibldo di 
danari 1 1 » effendo fbpra il 9 quello % % e quefto | 
( perchè il 20 fuperail 1 8 con 2 , ed il 12 fupera il 
p di 3 ; anzi baila oflervare le femplici note de' nu<- 
meri , che moftrano appunto il loro eccefTo fopra 
ilnovefimoi eflendo 1 con 2 ugualea 3, perciò tan* 
to il 12, quanto il 21 fupera il p folo > o du*^ 
plicato dì 3 9 e così ancora 42 » o 24 fupera il p di 
6 ec. ) perciò moldplicando il 2 col 3 f^ <^> onde 
li numeri delle lire 4 > 2» e 8 eflendo .14 » cioè 
5 (òpra il 9 > bifogna moltiplicare efib 5 n^l 
^f che fa 30, cioè (blamente 3 fopra il p (fu-* 
perando 3oil27dÌ3)eli numeri de' foldi 
IO » 6, e 10, che fuperano il p di 8 > deve molri^ 
plicarfi in 3 ^ che farebbe 24 > cioè 6 fopra il p i 
indi ne' danari 4 , 8 > e 4 fanno 1 6 » cioè 7 fopra il 
p, onde avendofi dalle lire l'ecceiTo del p ugua-< 
le a 3 9 da i foldi uguale a 6 (che con 3 il 6 fa 
p ) rimane il folo eccedo 7 • Ma ancora nel fom* 
mato le lire 1 5 fanno 6 f che moltipUcace per 6 fa^ 

relh 
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rebbero 36 iigadc al qtiadni]rfo pi e ne'fiiidi il f 
mohiplicaro per 3 fa 1 1 » che pure è 3 , che ibm- 
mato còl aumero de' danari 4 , fa pur ia (kmaou 
di 7 f come &tséTÒ ne' numeri da fbmaiarfi . 

Quanto a*fiorni ,ore » e minuti^ eflèndo il ^mo 
di 14 ore 1 e V ora di 60 minud > eibndo tanto qu«^ 
fto » che quello tf fi^a ii p * e aioidplicato il 6 per € 
facendo 36 >che contiene quattro volte appunto il 
p ; perciò non occorre cercare il 9 nel giorno $ ma 
bafta oflervarlo nell' ore , ed il Tuo ecceflb moltipli- 
cato per tf (i anifca a' numeri de' minuti , come neir 
efempio addotto. Dall'ore 18, ip> xo» 17 ne rt« 
fultano 1 oltre il p « e moltiplicato a per 6 ditrn- 
ta la , che è 3 ibpra il p ; indi da minuti }i « 30^ 
169048 levatoti p rìniangono tf t ed aggiantaviil 
3 diventa pur p » onde niuno ecceflb vi rimane { 
Coslt ancora nel fommaro le ore 4 moltiplicate per 
tf fanno 14» che fono pure 6 ibpra il p,ed il la 
de' minati, eilèndo 3 (opra p^conr altro 6 rima- 
ne pur p fenza veruno ecceflò. 

Orca t pefi» libbre t ed once» eflendo il pelo 
di %s libbre 1 die è un 7 fopra il p, eia libbra di 
ti oace, che importano 3 oltre il p> farà pure 
7 via 3 uguale a ai > che ancora è 3 fopra il p • 
perciò gii eccedi e del pefb , e delle libbre ibpra li 
p , fi moldfdidieranno per 3 » indi fi aggiungeran- 
no a' mmieri dell' once , come nell' addotto efeni- 
pio. I peii 5« ia>e 7 importano 6 oltre il p» e 
moltif^icato 6 per 3 fa 1 8 , che è appunto 9 fen* 
za veruno eccdib; le libbre poi 16, 18, e 14 ne 
importano 3 ibpra il p , che moltijdicato per 3 fa 
l>anmén^e p ; ficchè -balla oflTerrare l' once p » 1 o^ 
e 6f che importano 7 oltre il 9. Ma nel fommato 

di 
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dì eflè i pefi x6 imporrano 8 €opn il p » che mol- 
tìpticato per 3 fa 24 ^ cioè 6 eccello di 9» che 
con r oncia 1 importa ancor eiTa il 7 » e però è 
ben diipoila. 

Quanto a* gradii e minuti primis e immiti fe- 
condi 9 e(&odo cgni grado di 60 minuti primi > « 
qualunque minuto prinno di 60 minud fecondi» 
perciò il. grado non deve compararii co' 9, per- 
chè il fuo eccedo anderebbe moltiplicato in 6 via 
6, che fa 36 iiguale alli 9> ma folamente Y ec^ 
ceffo de* minuti primi 41 > 50 » e 3 1 » che è 6 fopra 
il 9 , molciplicato/i pure per 6 fa il 3 d uguale alti 
9 ; ma ne' minuti fecondi 3 2 > 17 , e 46 rimane pure 
il 6 fbpra il 9 . Cd ancora nel fommato de' minuti 
primi 4 moltiplicati per 6 fanno 24 > che pizre 
fono 6 fopra il 9 » e ne' minuti fecondi 45 non 
vi è altro eccetTo fopra il 9; onde è il medeGmo 
ecceflb ne' numeri da fommarfi, e nel fommato ài 
eSì Onde nefluna delle addotte fomme fi trova 
mal fatta • 

CAPITOLO IV. 

Del modo di fottrurre ì numeri della medefima 

fpecie, di fpecie diverfe;e di alcune fror^ 

prietò de* numeri verfo il 9. 

SI feriva il numero maggióre > da cui fi deve fa» 
re la fbttrazione fopra ai minore» che devi 
fottrarfi ; di manierachè , corrifpondetido le unità al* 
le unità > le decine aUe decine • li centefimi alU 
centefimi» e così di matio in mano gli altri ^ comio» 
ciando pofcia dall' ultimo , fi fottraf^ano quelle del 
numero inferiore da quelle del ittperìore , Ibtto^ 

feri- 
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fcrivendo V avanzo ne' luoghi corrìfpondenti ; ma 
perchè può darli il cafo » che qualche numero in- 
feriore fi trovi maggiore di quello del fuperiorè , 
da cui non potrebbe iòttrarfi» conviene allora 
predare una deciaa antecedente al numero fu- 
periorè » acciocché badi all' effètto defiderato , e 
fatta la fottrazione dell' inferiore > li feri vera V 
avanzo al di focto • Quindi la precedente nota del 
numero fuperiorè rimarrà diminuita dell' unità ag*- 
^unta alla fua feguente nota , come fi vedrà neU' 
efempio feguente . 

Si debba fottrarre il numero B dal A 9 1 3 4 .2 
maggiore A . EfTendo fcritti per or- B 5 1 8 3 1 
dine quefto fopra quello , fi levi V C 40 s i i 
ultima nota i dalla fuperiorè 2 , e 
refterà pure 1 da fcriverfi fotto al fuo luogo ; in- 
di fottratto il 3 dal 4 refta pure un altra unità da 
fofcrivervi t perchè poi 8 non può le varfi da 3 , gli 
fi aggiunge una decina , e fi fa 1 3 ^ da cui tolto 8 
rimane da (bttofcriverfi 5 ; pofcia effendo levata 
r unità dal fuperiorè numero 1 , rimane uno , da 
cui volendo cavare V altro inferior numero i nul- 
la ne rimane , perciò fottofcrivefi il zero; indi 
detratto 5 da 9 rimane da fottofcriverfi 4 , e così 
è compiuta la fottrazione C • 

Un altro efempio fia quello» in cui D 3425 
debbafi dal numero D ritrarne il nu- E 83 7 
mero E . In queilo non potendo fot* F 2 5 8 8 
trarfi , ne 7 da 5 , ne 3 da i^ ne 8 da4, 
bifogna fare in quefP altro modo; 7 da 15 ne re* 
fta da fottofcriverfi 8 , e perchè il x rimane 1 > ag* 
giuntavi pure la decina fi dirà 1 1 , da cui tolto il 
3 , riniane pure 8 da fottofcriverfi» ed il 4 dimi- 
nuì- 
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minuito ancor eflb dell' unità rimane 3 > onde fi* 
nalmefìte dovrà levarfi V 8 dal 3 3 » che rimarrà 
25 da fottofcriverfi , per la fottrazione F ivi po- 
lla ; e cosi in altre maniere , che fi debbano fottrarre 
alcuni numeri da altri maggiori, potrà flmilmente 
farli con le addotte condizioni da ofTervarii • 

Per ripruova di aver bene operato > bafta fom* 
mare il ridotto numero C col numero fottratto B • 
la qual fomma fé reftituifce il maggior numero A » 
da cui è fatta la fottrazione» farà fatta beniffimo. 
Ma fé vi riufcifle qualche divario , farà fegno di 
aver errato nell' operazione ; fimilmente nell' al- 
tro efempio fi provi di fommare il ridotto nume- 
ro F col fottratto E , onde fi ve^a fé tale fom- 
ma è r iftefTa , che il mag^or numero D » onde fu 
fatta la fottrazione , il che fé avviene > farà la fot- 
trazione ben fatta ; ma fé vi fofTe diverfità , non 
farebbe fottratto bene il numero minore E, dal 
maggiore D. 
. Si potrebbe ancora ciò provare con ridurre 
il p dalli due numeri B » e C j e vedere fé ciò , 
che reftafle in quefli due fofTe il medcfimo» che 
quello rimarrebbe- nel maggior numero A > detratti 
pure quindi li 9 • E fimilmente neir altro efem- 
pio fi tolga il numero p dalli due numeri E , ed 
F , indi fi paragoni tal* eccefTo con quelb del mag- 
^r numero D , levate^ il p > che fé farà il mede- 
fimo ecceflb in quelli , ed in queflo » farà ben far* 
ra la fottrazione ; e fé tale non. fb(Iè> farebbe ma- 
lamente fottratto il minor numero dal maggiore. 
Però nel primo efempio, fé fi leva il p da' numeri 
B , e C , rimane x , ed ancora dai numero A il 
% rimane i e nel fecondo efempio tolto il p da E , 

B ed 
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ed V, refta 5 , e dal numero D» rimafie il mede* 
fimo 1 onde può creder/I V operazione beh fiitta m 
«nbidae gli eiemp) . 

Volendo jpoi fottxar^ Giorni * Ore. ASmni. 

tt i numeri di fpecie di- A 14. 6. 15 
verta , per efempio il B 7. xa. 51 

tempo B dal tempo A, q g; T ^j~ 

ne rifulteri C nel modo 

Seguente . Non potendoli fottrarre li minuti 52 da' 
1 5 » fi levi un ora dalle ore 6^ la quale importtfir 
do So minuti 9 aggiunti a^ 1 5 ne diventeranno 75 , da* 
cui tolti li 52> rimarrà da fottorcriverfi 23 ; le ore 
di A rimarranno 5 » e non potendoci cavare le 
ore 22 d'i B , fi aggiungerà a quell' ore 5 un gior* 
no > cioè ore 24 > che rìuidranno 29 > d' onde ca^ 
vate le 22 , rimarranno 7 da fcriverci fotto; po- 
fcia li giorni 7 levati da giorni 1 3 ( avendone le» 
vato uno dalli 14) ci lafciano giorni 6^ però que* 
fto ancora fi fottofcrive nella fi^ttrazione C. 

In que(P altra fottra» 
zione di lire » foldi » e Lire . Sùldi . Danari 
danari » quando il nu- D 21. 3. 4 
mero inferiore E , da E 15. 6. 8 
fottrarfi dal magare D , p T 16. 8 
al di fopra^ha U danari, 
ed i Iòidi maggiori di 

quelli > che fono nel!' altro D> bifogna alli danari 
del numero fuperiore aggiungervi un foldo ,cioè al- 
tri 1 1 danari » ed à' foldi aggiungervi una Ura , cioè 
(oidi 20; onde fi dovrà fottrarre danari 8 da 16» 
e levato queft* 8 , rimane parimente 8 , che fot- 
to fi fcrìve ; e li 3 foldi rimanendo 2 > con gli 
altri 20 fono tip da' quali focoatto il'd^rìmangoH 

00 
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nò \6 da Ìbtto(criver(i ad «ili ; indi il numerò di 
Inre 21 rimane 10^ da cui fottratte le 15 lire, ri- 
mangono da fofcriverfi 5 nella lòrtrazione F: e 
per provare , che ila ben fatto tale reiiduo » bace- 
rebbe fommare quefto F col detratto E, e vede- 
re fé riefce lo ileflò col numero madore D , che 
fé faranno uguali ,. farà ben fatta la fottrazione ; 
ma fé vi fuiTe qualche diverfità , è certo > che non 
ben fatta farebbe tale fottrariotìe • 
' Parimente ii potrebbe levare li p tra B , e C 
fieli' antecedente cfempio , e vedere fé il rimanen- . 
te uguagliaffe TecceiTo de^p nel numero A ; e nel- 
r altro confegueute parimente prendere V ecCeflb 
di 9 da E , ed P , ed olTervare fé V ifteiTo fofle nei 
Dt detrattine i lóro 9 in quella maniera , che nel 
precedente Capitolo iì è avvertito doverfi fare 
né* nunieri di fpecie diverfa ^ cioè nel primo efem- 
pio baiterà da B, e C prendere l' ecceifo dì p fò- 
lamente tra le ore ii >e le 7, il quale eccelTo è t 
da moltiplicarfì per 6 > che diventa 1 2 $ cioè 3 fb- 
pra il p > e da' minuti 52 e 23 Tecceffo di p è 3» 
onde tutto Y ecceilb rimane 6 , ed ancora nelP A 
le ore 6 moltiplicate per 6 fanno 3$ > ove non è 
veruno ecceilo di p , e pofcià ne'mmuti 15 pari- 
mente rimane 6 , onde è ben fatta quella fottrazio- 
ne; e nel fecondo efempio paragonando di E^ ed 
F le lire 15, e -le 5 »the fanno -•p, cioè Tecceflo 2 
fopra il p , e moltiplicandolo pisr 6 diventa il , 
il di cui eccelTo fopra 9 è 3 ; pofcia i ioidi (5 , e 16 , 
che fono 2 2 , hanno V ecceflb 4 (opra il p ; e mol- 
tiplicato per 3 fa 12, che pure ha T ecceilb 3. 
e con r altro 3 delle lire , f a 6 ; indi ne* danar 
ri 8 ed 8, che fono^• r<5, *vr è V eccciib 7 ibpra'i 
^ • B 2 9, 
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9 , onde con V altro 6 diventa 1 3 , che importa V ec» 
ceflb 4 ; e parimente nel D il numero delle lire 2 i»ha 
reccelfo di 3 Ibprail 9 , che moltiplicato per (ì diven- 
ta itf > fenza verun eccefTo dip >e li Ioidi 3 mol* 
tiplicaci in 3 fanno pure 9 ; onde ne' danari re- 
fiera il medefimo 49Ìlcchè pure è ben fatta que- 
fla fottrazione. 

Giacche fi è molto difcorfb di qyefti eccedi del 
9 9 ed ancora dopo fé ne dovrà parlare , (timo be* 
ne , che fi avvertano alcune proprietà numeriche» 
competenti ad efio nove ; Primieramente T ecceifo 
di qualunque numero iòpra il novefimo , fi vede 
neir iftefie fue note> come xs è fopra U due nove 
con r eccefio di 7 ^ il ch^ fi ha dal 1 e dal 5 ; 
così pure il 43 eccede li quattro nove di 7 , per« 
che 4 e 3 fanno 7 ; fimilmente anche in un gran* 
diifimo numero z 14x5863 combinandole note» 
2 9 ed I , e 4 9 e 2 fanno 9 > poi 5 e 8 fanno 1 3 >. 
che fono 4>Ii tf^e li 3 fanno pure il 9, dunque V 
eccefTo di quel numero fopra il novefimo farà fo- 
lamente 4; e Tifteflò ù trova , paragonando le no- 
te , che fanno il 9 , e prendendo folamente V altre ; 
così poteva vederfi , che tfe3fa9^8el 
fa 9> 5> e 4 fa 9, e reflano 2 > e x > che fanno 
4 > onde queflo è il fuo eccefib fopra il novefimo ; 
e fé farà un numero con le flefie note diverfamen- 
te pofle > come 54113628, o pure 23854162 
€C. h^nno lo fteflb ecceflo 4. 

Secondariamente , fé le note del numero poflie 
ìnfieme fanno folamente il 9>e non altro ecceflb» 
quel numero farà puramente di alquanti nove com- 
pofto ; così perchè 7 e % fanno 9, ed ancora 5 e 
4 /ed altresì 3 e 6 cc^ perciò, i numeri 72 « 27». 

54* 
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54 » 4; ^36 9 e 53*fono novefimi> ed ancora in numeri 
maggiori 5724, ^831054, ec. vi è il 9 più 
Tolte 1 perchè 7 e 2 , con 5 e 4» e <$ con 3, 
ed 8 con i > e 5 con 4 importano il 9 / 

In terzo luogo fi può offervare > quante volte fia 
il 9 in uno di tali numeri novedmi ; il 9 è uno» 
perchè manca dal dieci una unità ; il 18 è due 9» 
perchè manca 2 dal 20; il 27 è tre 9, mancan* 
do per 3 dal 30; e così andando avanti fino al 
90, che è decimo nono; ed il ^^ è undecimo no* 
no 9 il 108 è il duodecimo, perchè' manca per 2 
dal 1 1 o ; il 1 1 7 è pure terzodecimo » mancando per 
3 dalla feguente decima 120; e così gli altri iuf- 
feguentiy di maniera che qualunque numero no* 
Tenario , aggiuntovi il numero , che ha del 9 > farà 
Tempre qualche decimo , effendo 9 con i uguale 21 
10, e 18 con 2 uguale a 20, e 27 con 3 ugua- 
le a 30 > ed ancora il ^^ con T 11 uguale a 
no, ed il loS con il 12 uguale a 120, e così 
il 207 col 23 è uguale a 230, il 738 con T 82» 
fa 820 ec. 

In quarto luogo fi avverta , che due diverfi nti-? 
meri, fé fono compofli delle medefime note va- 
riamente difpofle, la loro dìiTerenza farà fempre 
di qualche novenario • Per efempio 1 3 da 31 dif- 
ferifce per 1 8 > che fono due 9 ; così 47 da 74 dìf» 
fenfce per 27 , che fono tre 9 ; parimente 17538 
da 53781 differirà per 3 <$ 2 4 3 , che ha 4027 
^Ite il 9 ; e fimilmente 341 da 413 differìfce 
per 72, che fono 8 volte il 9f e 2157 da 5271 
diBTenfce per 3 114, che fono 34^^ volte il 9. E 
così fempre la differenza de' numeri compqlti del'* 
le ftefle note alternate importa alquanti 9 • 

B 3 An- 
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Anzi altri numeri , non con 1^ medefime note 
. compofti , ma né pure con V ìKieÈsL moltitudine di 
cfle » piurchè i loro Caràtteri infieme compofti , 
ne moftrafsero lo fleflb numero i quefti ancora ave- 
. ranno la loro difierenza compofta di 9 : Per efem- 
pìo52>e 43> e 16, e ii4>e 312. ec»nt impc^ 
[ tano 7 ^ e la differenza di 5 2 da 43 è appunto il 
p, e del med^fìmo 52. da 169 è il i6 , cioè 
quattro nove/imi j da 124 manca per 72» che fo- 
no otto noveilmi» e da 322 per 270 » che fono 

30 novefimi. Farìoiente paragonando il 32 col 
1 04 9 col 2 1 2 f le cui note importano il 5 > la difiè- 
renza del primo dal fecondo è 72, cioè 8 volte 

. il 9. ; del medeflmo primo dal terzo» la differenza 
è 180 , cioè 20 volte il 9 » ed altresì la differen- 
za del fecondo dal terzo farà il 108, che impòr- 
ta 1 2 volte il 9 > e cosi negli altri . Cosi la dif- 
ferenza di 6 da 24, Q da 42» o da 321 fi trove^ 
rà effere alquante volte il 9 » cioè tra il primo , 
e il fecondo la differenza è 18 » ed ancora tra il 
fecondo , e il terzo vi è la ftei& differenza col p 

. due volte , e tra il primo, ed il terzo la differen- 
za è 36» che ha 4 volte il 9» e la differenza tra 
il terzo , e il quarto è 279, che importa il 9 per 

3 1 volta , ce. 

Finalmente , fé fono diverfi gli eccefli del 9 in 
un numerose in un altro « quando il maggior nu- 
mero abbia maggiore eccefTo^ ed il minore un al- 
tro ecceflb minore di quello > la differenza di tali 
ecceffì farà la mede/ima > con cui la differenza 
de* numeri propofti eccede il 9. Per efenipio fia^ 
no quefti due numeri 347 , 22S i V ecceftb del 9 
nel primo» che è maggiore, f;irà 5 , perchè. 7 /e ^ 
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£| 1 1 > e 3 con eflb fa 14, in cui 4 e 1 fa il 5 > nel ' 
fecoilìio> che è minore V ecc^fTo dei 9 fari 3 (per- 
chè X e 2 fa 4> e con 8 il 1 2 > in cui 1 e 2 fa 3 ) 
minore dell' altro ecceflb 1 la dii&renza de* quali ec- 
ceffi è il 2 ; così ancora la differenza del maggior 
numero dal minore , che farebbe 1 1 9 ( perchè 1 ip 
con il 228 fa il 347 ) ha pure il 2 ecceflb fopra 
il 9 . Ma fé il maggior numero ha un ecceflb di 9 
minore dell' ecceflb^ che averà il minor numero; 
la differenza di qiiefti eccefli fi levi dal 9 > ed il refto 
farà r ecceffo di 9 » che ha la differenza di un nu- 
mero dair altro . Per efempio fiano i numeri 2 1 » 
e 17 r ecceflb del primo « e 3 , del fecondo è 8^ 
la di^erenza ^a quali è 5^ e levato il 5 dal 9» re* 
fia 4> dunque la differenza di 2 1 da 17 yè per ap*» 
punto il 4 > e cosi negli ^Itri « 

C A P I T O L O V. 

Del tnglnflican i numeri della medefimM ffecìe • 

Volando moltiplicare un numero con unaltto 
numero , bif(^na che fi moltiplichi qualunque 
nota dell'uno con ciafcuna nota deli' altro > e difpor* 
re le note rifultanti nel numero prodótto a' fuoi 
luoghi convenienti » fomnoando infieme , quando 
occorre» quelle note, qhe alla medeftma fpecie 
4eUe decine, delle centinaia, delle migliaia ^r. ap- 
partengono • 

Per ef^^mpìo volendo, moltiplicare 24^7 per 134» 
fi. princip) a moltiplicafe le noce di quel primo 
numecQ per 1* ultima nota del fecondo , che è 4 » 
: 4 vi^ 7 fa %^ j onde fi ftm^. % nel luo- 
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go deir unità , e portato avanti il 2 , ' 2467 
efsendo 4 via 6 uguale a 24 > con eflb 134 

zfnió, però ferivo tf nel luogo delle ^ g ^ g 
decine , e trattengo 2 , che ag^unto a 9 8 o o 

4 via 4 uguale 1 tf , diviene 1 8 , e pc- 7 4 <^ i o 
rò ferivo 8 nel luogo de' centefinii , e . ^^ 4 o 7 o ^ 
trattengo T unità , indi 4 via 2 diventa 3 3 ® 5 7 ^ 
8 , e coir 1 fa 9 » che farà la prima 
nota da aggiungervi ; onde quel dato numero 146 j 
moltiplicato per 4 riefee 9868 . Indi moltiplico 
lo fteflb per l'altra nota 3 della decina, dicendo 
3 via 7 fa 2 ! , però ferivo i fotto la penultima 
nota , podo il zero fotto V ultima , e ritengo il 2 , 
indi moltiplicato 3 via 6 riefee 1 8 > ed aggiuntovi 
il 2 fa 20 , onde ferivo nella parte antecedente 
elfo zero, e trattenuto il 2 , moiriplicato il 3 vi» 
4» che fa 12, col 2 riefee 14, onde ferivo il 4 
verfo la parte millefima, e tengo l' unità > indi j 
via 2 effendo 6, colT i diventa 7 , che farà la 
prima nota in quefta moltiplicazione , però lo ftef- 
fo primo numero , moltiplicato per 3 decine di- 
viene 740 1 o ; pofcia lo fteflb numero moltiplica* 
to per l'unità poda nella parte centefimaj rima- 
ne lo fteflb con due zeri aggiuntivi , cioè 24(^700 , 
e fommando quefti tre numeri così difpofti , tro- 
vo riufeirne 330578, e quella farà la moltiplica- 
zione di 24(57 per 134. 

Però fi avverta primieramente , che volendo 
moltiplicare un numero per io, bafta aggiunge- 
re a quel tal numero un zero , e volendo pure mol- , 
tiplicarlo per 100, baila gfi fi aggiungano due ze- 
ri/e fé fi molrìpliea per mille, bada aggiungervi 
tre zeri $ e cosi di mano in mano • Per . efempio , 

il 
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il 45 moltiplicato per io, viene 450, per cento: 
riefce 4500» per mille fa 45000. per dieci mila 
450000» ec. 

Similmente, quando un numero fihifce in uno, 
o più «eri , fi poflbno quedi feparare , e fare la 
moltiplicazione delie note che reftano , e pofcia 
al prodotto aggiungere li zeri giè feparati; come 
volendo moltiplicare 320, per 4.1, bada fi molti- 
pEchi 32 per 4z, ed al prodotto 1344 aggiungafi 
uno zero> che riufcirà 13440. Anzi eÀendo e nel 
moltiplicante ; e nel moltiplicato alquanti zerì> ba- 
cerà fepararli d^U* uno , e dall' altro , e poi mol- 
tiplicate infieme le rimanenti note fi aggiungeran* 
no al prodotto tutti quegli zeri , che fi erano le* 
vati dall' uno , e dall' altro ; così volendo molti- 
plicare 613000 per 18400 bafterà moltiplicare 
ifxj per 184, che ne siufcirà 114531 ,ed aggiun- 
tivi li cinque zeri levati da' detti numeri propofti» 
fi averà r intero prodotto 11463100000, che ap- 
punto farà il prodotto di 613000 per 18400, cò- 
me doveva farfi • 

Si avverta pure , che tanto è il moltiplicare 
de' due numeri il primo col fecondo, quanto mol* 
tiplicare il fecondo col primo ; però di efli numeri 
propofB a moltiplicare , talvolta è utile prendere 
quello, che è compodo di note più femplici , e 
che danno più facile là moltiplicazione dell' altro 
con queftò, onde riefce più agevole il prodotto , 
e meno foggetta agli errori farà la moltiplicazio* 
ne; come per efempio, dovendofi moltiplicare 
785 per 13 riefce più facile il moltiplicare il pri- 
mo per mezzo del fecondo, cioè per 3 e per 1,. 
che il moltiplicare il fecondo» per 5^ e per 8, t 

per 
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per 7 ; ed ancora è me^o moltiplicare il mag^o- 
r^ per il minore» che quefto per ijuello» febbeiìe 
torna poi lo fteflb in qualfivogUa modo fi diljponga 
r ooperazione * 

Volendo poi ripcovar^ fé fiad bene operata la 
moltiplicazione > fi potrà, rifarla nell' altro modo ; 
cioè fé fi è moltiplicato il "primo pel iècon- 
do» fi moltiplichi pure il fecondo p^r il primo» 
dovendoci tornare il medefimp: per efempio# 
eftendofi di (qpra moltiplicato z/^ój 
per 134 fi può di nuovo moltiplica- 
re il 1 34 per ^467 9 cioè per 7 » fi 

moltiplichi 9 e ne riufcirà 938, in^i ' 

per 6 diventerai 804 , pofcia pef 4 » |. 

averemp Sió > indi per 2 riufcirà ^ ^ ^ 

z6i ; li Guali numera poìti fecondo V e 6^^ 
orc^ne (uo » a^ungendo all' 804 un t\ ^ ^ 
zero, al Sì^ due zeri, ed al »Ò8 ^^^ 

tre zeri , foiuxiaodo^li , ne ;iefce co- ~^ 

me prima la moltiplicazione 330578 , 33057» 
onde fu fatta bene ancora la prima • 
. EiTendo pure il 134 uguale aldoppbdi 6y,ii 
potrebbe moltiplicare il 24^7 per 67 , che fareb* 
be lósiS^, il che . ngLoltipUcato per 1 farà pure 
330578 come fbpra 9 onde è fafta benifilipQ ule 
moltiplicazione ; Anzi in un aletta, maniera può ri- 
farfi la moltiplicazione » o0rervando » 
che. il 134 è uguale al 100 , al io, 24^700 
al 20 , ed al 4» però moldplicando il 24670 
2467 per looi larà 24(1^700 , indi per 49340 
Ito fa 24670 9 pofci? per 29 ridc^ 9868 

493 40 1 e finalmente per 4 farà 986^ *. TT^TT* 
Il quali numeri copiputad inii^f^,» 

fan- 
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faofior iftefla foinnia 330578- uguale all'i 
nìòìcìplicazionè di 14^7 > p^i^ I34> onde in tutte 
quelle mamere ^ ben fatta» ed in BmUx modi fi 
potrà ipo^tipiicare qualunque numero con un al« 
tro, chfi fi proponga. 

Si potrebbe ancora ruttare il p dalle note di 
un numero de' due da molcipUcarfi, e fermarne 
r avanzo ^ e firoilmente dall' altro cavatone V avan- 
zo del 9 j moltiplicare l'uno nell altro avanzo > dì 
cui pure detratto il 9> fi oflTeryi» fé nel prodotto 
della moltiplicazione vi fia lo fteilb eccedo delp* 
Per efempio / moltiplicando ($35 oer 
;^4, mpidplìcato quello per queito» 
cioè p^r 4, e p^r x^fe ne troverà 
15240 prodotto della mpltiplicazip^ 
ne; ora Teccefib del 9 in 635 è ap- 
punto 5 (perchè 6,c % fanno 9) e 
nel 24 detto eccefib (ara 6 ( com- ^^ 

pofiq, di 4 e 2 ) ora 5 via ^ fa 30 , 15249 
in cui r ecceflo fopra il nove è il 
3 'f bifogna dunque vedere , fé Io ftef^ eccedei fia 
nel numero ridotto della moltiplicaziofle 152401 
In efib 5 e 4 , fanno il 9 , pofcia il 2 con l' uno 
fa il 3 ; dunque vi è Io fteflb eccefib di 9 > che era 
nel prodotto degli eccedi de* numeri moltiplicandi » 
onde non è fatta male la moltiplicazione; che (b 
non fode riufcito il medefimp avanzo » non fareb- 
be ben fatta. Similmente nella propolla moltipli- 
cazione al dì fopra di 2467 » in 1 34 , nel pnmo 
facendofi 9 » il 2 col 7 > e riufcendo 1 P il 4 col^ 
6, rimane 1' eccedo del 9 folamente 1 . e nell' al*»* 
tto numero 134 * fi trova 4.6) fette , ed 1 , fa, 
8, il quale moltiplicato per. 1 > fa purie 8 { ficchi 
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ifognasche pure nel prodotto della moltiplica- 
zione 330578 ci fia il medefimo 8 per ecceilb di 
p ; in fatti 363 fanno 6,6$ fanno 1 1 , e 7 f^ 
tk iS, che ha 2 volte il 9 ; indi refta 1' 8 eccef- 
(b di p» come doveva eflervi^e però è ben fat- 
ta ivi pure la moltiplicazione. 

Che fé in uno de' numeri da moltiplicarii > de- 
tratto il p> nulla vi avanzafle> benché vi fofle 
neir altro numero V ecceilb del p> non occorre 
badarci, perchè moltiplicato il 9 per qualunque 
altro numero riefce pure novèfimo « onde ancora 
nel prodotto della moltiplicazione nulla ci potrà 
avanzare fopra il 9, come per efempio» volendo 
moltiplicare 6813 per 24, come che nel primo 
il 6 e 3 fa 9 , ed ancora 8 e i fa 9 > e nulla ci »* 
vanza, però moltiplicando il primo 
per 4, e pofcia per 2, la cui fom- tf 8 i 3 

ma riefce 1^3512, fi vede, che in 24 

cfla pure non vi è avanzo veruno di — — — - 
9 , perchè (J e 3 fanno 9 , e 5 con 27252 
2 fanno 7 , e con le due unità rie- i i 6 %6o 
iconp pur 9 , e nulla ci avanza , che ' 

le vi fofle qualche avanzo non fa- 153512 
rebbe fatta bene la moltiplicazione • 

CAPITOLO VL 

Del dividere i numeri nella medejima ffecie • 

Volendo dividere qualunque numero maggiore 
per mezzo di un minare , fi principia V ope-* 
razione dalla finifira , cioè dalle prime , non dal- 
le .ultime 'note dell'unità, oflTervando di applica- 
re il divifbre a tante note del numero dividendo , 

che 
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che almeno pofla una volta contenerfi in eiIo> o 
alquante volte meno di dieci ; onde ii lottofcriv^ 
la nota del numero ivi trovato» e quell' avanzo > 
che fi farà in etto , fi unifce alle noce luflèguenti 
del propofto numero > e vi fi rimette fotto il di^ 
vifore per ricercare quante volte di nuovo con- 
tengafi in efiò ; indi notando pure il numero del 
divilbre ivi trovato , ed a^untone V avanzo all' 
altre note feguenti , fé vi tòno , che comprendano 
^Bo divifbre > fi fa la (bttofcrìzione dell' altro nume- 
ro trovatovi ; ed in ultimo avanzandone qualche co- 
fa» con efia fé ne farà una frazione denominata 
dal medefimo divifbre , come ne* i'eguenti efempj » 

Sia da dividerti 249 per 3 ; non 
entrando il 3 nel x > biibgnerà para- 
gonarlo alli 14 , in cui trovandolo f « 
8 volte ^ perciò dopo una lunetta fi 3 \ ^ 
fcrìve 8 ; indi fi paragona il 3 col 
9> in cui entrando tre volte» fi aggiunge dopo 
rs il 3» e però la divifione refta compiuta nel 
numero 83 • Volendo poi di- 
videre 1733(5 per 21 , non en- i 7 3 3 ^ 
trando 2Z in 17 » fi paragona 22 ^7 g g 
al 173, in cui vi entra 7 voi- 193 \' 
te elfo 2 2 9 che farebbe 1 54 > 22 
e ne avanza 1 9 , al quale ag- 176 
giuntavi r altra nota 3 , fi cer- 2 2 
ca quante volte entri il 22 nel 
193 » « fi vede ritenercifi 8 volte , che farebbe 
1 76 » onde ne avanza 1 7 , però . agc^uiuayi la. no-* 
ta 6 ritorna 17 (5, in cui di nuovo.fi comprende 8 
volte il 22 j però dopo la lunetta ìli c^vranno ferir 
vere il 7 e 1*8 due volte, onde la divifione tó 
788 fenza veruno avanzo • Se 
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Se potcia fi divide tsp^^ per 
ì2, qùiefto nel 25 entra diie 2 $94 
tòlte, e ne avan:^a i , fcrìvàfi i i / - ,|t-l 
j^erò dopo la lunetta il 1 ; ed 19^^^' 
air r a^iuèto il p fi fa ip nel 12 
Quale il 1 2 entra tina volta » 74 

^etò dòpo il a fi fciive 1 9 ed 12 

avanzandoci 7 aggiuntovi il 4» 
fiefce 74 , in cui tfòvafi il 1 2 fei volte , onde fi 
fcrive dopo il il ti 6, m^ cffb ti vm 6 facendo 
72, ne avanzano i, che però alla divifione2itf 
bifbgnérebiye ag^ùngervi per frazione ancora ^> 
ì quali drvifi ambidue per mezzo , fi dovranno fa- 
re la ftefia frazione 4; onde la divi Gene di 2594 
per 12 rìfifce 216 i, che diraffi dugento Tedici ^ 
eùnfefto. 

Si offervi perÀ , che la dìvifióne di 1 73 36 per 22 
poteva farfi di ìióós per 1 1 , e quella di 2594 per 
12, fi farebbe potuta fare del nuniero t2pV P^^ 
6 ; imperocché li due numeri propolH eflèrtdd pa- 
ri , fi pofibno ambidùe dividere per mezzo , e fé 
riufciflefo di nuovo pari, fi dovrebbero di nuovo 
amlnd'ue dimezzare , fino a tanto , che uno di efii 
riufciffe difparì , efiendo che la ftefia quantità rie- 
fce nella divifione di qtialunque numero in un al- 
tro» coìhe riufcirebbe dal doppiò di quello /nel 
doppio di quello yO dal quarto dell* uno nel quar- 
to deli' altro «o di qualfivoglia pane deir uno nel- 
la parte fimile dell' altro ; onde ancora , fé tutti 
due i numeri potèfiR^ro dividerfi ancora per 3 , o 
per 5 9 o per 9 , o per 10 , o per 100. ec. bafta 
rare la divifione di quelle parti in vece de^ dati 
numeri interi: Così proponehdofi la divifione di 

24.^0 ' 
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1430 ]^r 5o,baft^ fate la divifione di 143 per 5, 
ehe (ara 48 f , effendo 5 via 48 il 240 , tvà rima- 
Ite il 3 divilibite per 5 » e ciò larà T ìftefTa divi- 
fiont di 243 Q per 50 ; flAiiltnente proponendoli la 
divifione di 96) per 213» divifi per 3 ambidue 
quelli nùmeri , diviene il primo 321,1! fecondo 
7 1 » e quello divifb per quefto darà 4 jj , perchè 
4 via 71 fa 284, al quale aggiunto il 37 fa 321 • 

E chi volefle dividere 3800. pcif 700. , bade- 
rà dividere 3 8 per 7 , che farà 5 ^ , imperoe-^ 
éhè 7 via 5 fa 35 > e dal 38 ne avanza il 3 , che 
importa quella frazione \ da aggiungerfi al 5 • 

EfTendo da dividerfi un numero grande con un 
altro di molte ùote » conviene ap]^icare quefto ad 
altrettante • nòte di quello, fé pure non riufcifle 
minore la prima nota del dividendo della prima 
nel divide , altrimenti fi porranno le note di que- 
fto, fotto un alquanto maggior numero di quel- 
lo, per oftervare , che ci entri dentro ; e fé vi fof- 
fe contenuto una volta fola , fi fcriverebbe dopo la 
hintila utta' unità ; fé poi vi entra più volte , fi 
moltiplichi il divifore per t , o per 3 > o per altro nu- 
mero, oflTerVàndo fé entrsi in quella parte del nu- 
mero dividendo; e quello , che|ci aVancz^ fi aggiunga 
ad un altta delle note feguenti, e ridottovi fotto 
lo fteflb divifore , fi profeguifira la divifione, oiTer- 
▼ando come entri quefto ih quello, e fimllmen^ 
te fi profefgtfifca , connte apparirà nel feguéiWe efòiii- 
pip . 

Sia da dividerfi il nume^ A 7418062538 
ro A per il numero B ; ve* B tf 1024572 
dendoii ambidue pari, fi di- C 3. 7 i 4 ò 3 1 2 d 9 
rideranno per mezzo tut- D 3* 0512286 

ti 
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fi e due>iicchè da A ne provenga C>6 da B no 
fìfulti D i ma oflèrvando che fono ancora C » e D 
compreit da note, che fanno il p lenza veruno 
fccceflb ( come ancora cosi erano li priaii A « B) 
converrà ancora dividerli 
per 9 1 che riuiciranno quefti "E 611670141 
altri due E > ed F ; però fi E 3390x54 
dividerà quello da quello; ■■ 

dunque fi fottoponga TFal Gdiitfyoi 
G, in cui. fono altrettante F 3390x54 
note di E> quante fono nel (i8# 

divifpre,^ fi vedrà > che vi H273<$44 7 
entra una volta fola , onde K % 7 $6447 4 
dietro la lunula fi fcrive i>e F 3390254 
cavandone ciòcche di più vi L 27i2X03x 
risiane H> gli fi aggiunge M 242442 
V altro numero di E , che N 2424421 
è il 4 delli due tralafci^ti » 
e. fatto così il numero K ^ gli fi pone (otto il me- 
defimo F » che ci fi vede contenuto 8 volte» però 
nella lunula fi aggiunge V H, e perchè l'ottuplo 
di F farà L > e quefto colto dal K rìefce T M , al 
qu9le aggiunta V ultima nota 1 del numero £ , 
che farà il numero N , in cui non entrando il nu- 
mero F> m^fflore di eflò, conviene aggiungere 
nella lunula lo zero; ficchè i8q farà la quantità 
de' numeri interi della divi- 
itone» nM bifognerà aggiun- ,N 242 44^ t 
gerci la frazione di N divifo p 3390254 
per F » cioè tutta la divifio- 
ne de' fuddetti numeri cioè di A per B» [dovrà 

ef&re per ap- 

^ m 242 44 2 1 
punto I 8 o. *LZJLZ_L [^ 

3390254 Vo- 
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Volendo poi dividere un nutnero per lo. baila 
fepararne V ultima nota > da cui fi farà la frazione 
del divifore 1 o • Per efempio , volendo dividere 
.per lo ìli Sì baderà fcrivcre 25 è, e vdiendo di- 
videre per IO il 3457 9 fi averà per divifione 345 i^. 
E fé un numero fi vorrà dividere per ioo,biio* 
gnerà fepararne le due note ultime , colle quali fi 
farà pure la denominazione di eflb diviibre 100; 
cosi 84^178 divifo per 100 farà 845^1^ » ma quefti 
78» e 100 potendoti dividerli pel mezzo > converrà 
farne la divifione>e ne nafcerà la frazione ^ . Così pu« 
rei' 8497 divifo per 100 , riufcirà fblamente 84-^ » 
e fimiJmente fé fi ha da dividere un numero per 
1 000 , dovranno feparar fi da efib le tre ultime note » 
le quali faranno la frazione da mille denominata» 
come dovendofi dividere per mille il numero 
458937 > fi dovrà fare 458^ per tale divifione ; 
e così in altre fimìli • 

Per la riprova poi della quantità di efla divtfio* 
ne, baderà moltiplicare il quoziente per il divi- 
fore , e vedere fé il prodotto fia il medefimo nu- 
mero propodo a dividerti , [come certamente efr 
fer deve , fé la divifione fia ben fatta : Per efem* 
pio t fé dividendo 249 per 3» fi. trova 83,bifogna9 
che 83 per 3 moltiplicato faccia pure 249; e così 
pure fé I7335divilò per 22 fa 788 , converrà che 
il 783 moltiplicato per 22 , faccia 1733^$ ; e fé 
vi fono alla divifione delle frazioni » oltre il prò* 
dotto del divifore co' numeri interi della divifio- 
ne » vi fi aggiunge ancora il numeratore , che è al 
diifopra nella frazione ; come per efempio , aven* 
^o divifo 3 2 1 per 7 1 , onde fi ritrovò 4 ^ , bade- 
rà moltiplicare il 7iper4> che farà 284» ed aggiun- 

C tovi 
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tovi li 3 7 1 ne proviene lo fteflò 311, come di fo- 
pra fi è detto. 

Similmente * quando fia fatta con efattezza la di- 
vifione , bilbgna che V eccello del 9 del divifore , 
moltiplicato con V ecceflò del 9 del quoziente , fac- 
cia lo Aeflb eccelso del 9 , che ha il numero , il 
quale fu divrifìbiie* Per efempio 1 104 per 23 di- 
viib,cì dà per quoziente il 48; in quefto Teccet 
fò del 9 farà 3 > e nel divrifore è 5, ora 3 via 5 
fa 1 5 > che è un eccefso 6 di 9 > ma ancora nel di- 
videndo i 104 fi trova per eccefso di 9 il <5, dun-» 
que è ben fatta la di vifione ;ma fé pure nel quo- 
ziente vi è una fraziona > al prodotto dell' eccefso 
di 9 del divìfore , con quello del numero fciolto 
nella divifione > gli fi aggiunga Y eccefso del 9 > che 
ha il numeratore della frazione» e quella fomma 
dovrà eifere uguale all'ecceATo di 9» che ha il nu- 
mero dividendo: Per efèmpio, fi divida 578 pet 
1 3 , fi troverà il quoziente 44 ^ , dunque l' eccef- 
fo del divifore 1 3 fopra il 9 elfendo 4 , e T eccef- 
fo di 44 elfendo 8 , fi moltiplichi 4 via 8 > fa 
32, il cui ecce/fo fopra il 9 è 5 > aggiunto a que - 
ilo 5 il (S^ fi farà 1 1 , cioè V eccefib di 9 farà 2 , 
il che pure fi trova nel dividendo 578 , perchè 5 , 
e 7 fa 12, e 8 fa 20* Così pure dividendofi 1 3 50 
per 23 , fi troverà eflere 58 ij il Ìlio quoziente ; 
ed efiendo 1' ecceflb di 9 nel 23 il 5, nel 58 il 
4« e 5 via 4 facendo 20, fi ha per tale ecceflb di 
9 il 2, al quale aggiunto P ecceflbdi \6 ,che è 7 , 
fi fa per appunto 9 , ed ancora il dividendo ha 
il IJ5 per 9 fenza veruno ecceflb, perciò quel- 
la divifione dovrà eflere ben fatta , non eflendo- 
vi nel quoziente molti jplicato col divifore , e coni'- 

pofto 
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podo col numero fuperiore della frazione , veru- 
no eccello del 9 , come non vi è nel dividendo . 
Che fé il dividendo folTe flato 1352, conio ftel- 
fo divifore 13 , farebbe flato il quoziente 58 ^, 
ed efiò numero 1 8 non avendo eccedo dì 9 > non 
occorrerà aggiungerlo al prodotto dell' eccello di 
23 coirecceflb di 58 > che abbiamo veduto efier 
a, come appunto nel dividendo 1352 vie Teccef- 
fo di 2 fopra il p • 

, CAPITOLO VII- 

Dd moltiplicare i numeri di f peci e diverfa . 

QUefta moltiplicazione de' numeri di fpecie di- 
verfa è affai più difficile di quella de' nu- 
meri della medefima fpecie ; imperocché eflendo 
i numeri compofti di varie fpecie , converrà pri- 
ma ridurre ciafcuno alla fpecie infima , e pofcia 
moltiplicarli infieme , quindi per via della divi- 
lione ridurre il prodotto a' termini di ciafcuna fpe- 
cie naturale. Ma però conviene ancora offervare , 
che moltiplicando qualche quantità continua ef- 
preffa in detti numeri , con un altra quantità conti- 
nua parimente in numeri efpreffa > il prodotto non 
farai una quantità del medeiimo ordine > con cia- 
fcuno de* numeri producenti ; ma d' un ordine più 
alto > paragonàndod queflo a quello > come una 
iiiperficie alla linea, che gli ferve di femplice la- 
to , o come il corpo ad un piano , che gli ferve 
di fuperficie • 

Così per efempio, 3 braccia di lunghezza, fc 
fi moltiplicaffero folamente per un numero 4, cer- 
to riufcirebbero 1 2 braccia di effa lunghezza ; ma 

C 2 fé 
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fé quelli fi devono molejplicare per 4 braccia pu- 
re di larghezzìfi, ne doveranno refulcare iz brac- 
cia quadre , che faranno d' ordine fuperiore alle 
1 1 braccia lineari efprimenti la fòla lunghezza ; fi- 
milmente 8 ioidi di lunghezza molrìplicati per 3 foldi 
pure di larghezza > faranno 24 foldi fuperfìciali ; e non 
è già vero > che quelli foldi 24 equi vagliano ad un 
braccio di foldi 20 con 4 foldi di più delfuo gene- 
re , perchè non baftano foldi 20 a fare un brac- 
cio quadro, o fuperficiale » ma ci vogliono iòi- 
di 400; e la ragione fi è, perchè 20 foldi di lun- 
ghezza , che fanno nella lunghezza un braccio , 
moltiplicandoli per 20 altri foldi , danno il va- 
lore d' un braccio quadrato» efpreflb con ioidi 
400 fuperfìciali ; fimilmente facendofi un ioide di 
lunghezza con 1 2 danari > fé queili fi moltìpliche- 
ranno con altri li danari» faranno un foldo quadra- 
to > col valore di I44 danari di fuperficie, onde 
ficcome un braccio quadro fi fa con 400 foldi qua- 
drati , biibgna che nello ileiTo valore di un braccio 
quadro vi ii includano 5-7600. danari fuperficialx. 
Pollo quefto avvertimento , prendiamo un cfem- 
pio , Sia una Camera di lunghezza braccia 8 fol- 
di 5 e danari 6 » e fia la fua larghezza braccia 7 
foldi 6 e danari 8 , e fi • 

convenga moltiplicare Braccia . Soldi . Danari. 
quella in queila per ri- 8. 5. 4 

cavarne la quantità del 7^ 6. 8 

pavimento, che farà ^o* 248* 128" 
comporto di alquante 

braccia quadre , con alcuni ioidi , e danari qua* 
drati, e fatta la moltiplicazione fi trova, che 
faranno braccia quadre 60 foldi quadri 248 1 e 

da- 
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danari quadri 1289 imperocché avren* 
do ogni iòldo danari 1 2 > ed ogni braccio 
foldi 20 1 averà il braccio danari 240 > on- 
de braccia 8 averanno danari 1920 , e 
li foldi 5 averanno danari 60, a' qu^li 
aggiunti li danari 4 della lunghezza» il 
tucto farà danari 1984 ; naa quanto alla lar* 
ghezza 9 braccia 7 faranno danari i68o>eli foldi 6 
ne vengono danari 72 , a* quali aggiunti li 
danari 8 , riefce il tutto danari 1 760; però 1680 
moltiplicando quelli 1760, con quelli 7 2 

danari 1984, ne rifultano danari quadra- 8 

ti 3491840. 1760 

Per determinare poi quante braccia 
quadre» e quanti foldi quadrati» e quanti danari 
quadrati ne rifultino in quella fuperficie del pa- 
vimento della camera , eflèndo ogni braccio qua- 
dro comporlo di 57600 danari quadrati » bifogna 
dividere eflò 3491840 per 57600» onde ne pro- 
cederanno braccia quadre 60 > importando quelle 
danari quadri 3456000 » ed il refiduofarà 35840, 
che divifo per 144 danari» valore di ciafcun fol- 
do quadrato , fi troverà per quoziente 248 fbldi 
quadrati , importando quelli danari quadri 3 57 1 2 1 
onde poi rimangono 128 danari 
quadrati» eifendo manifefto» che . 
appunto 3456000 ( che fono 60 3456000 
braccia quadre) con 35712 (che 35712 

fono 248 foldi quadri ) e con lì 1 2 8 

1 2 8 danari quadri fonunati in- 3491846 
iieme » fanno il numero 3491 840 
di danari quadrati» che ù tro- 
vò in detta molapUcanone ; e però fu ben fat« 

C 3 ta. 
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ta, corrifpondendo beniflimo icifieme tutti i cal- 
coli di fopra efpofti • 

Nel trattato aritmetico di Giufeppe Maria Ft« 
gatelli y ricorretto > ed accrefciuto da Gaetano Gai* 
di Bolognefe^ ver(b il fine del Capitolo terzo ^ fi 
apporta» che moltiplicando le 
lire 4 , foldi 5 , e danari 6 lire 4. $. 6 
con lire 3 foldi io, e danari lire 3. io 8 

8 ; ne debba fuccedere lire lire 15. 42 

1 5 , foldi 1 , e danari i con | , ^^^ 

il che io moftrerò efler falfo, , ^^ 

dovendone piuttofto riufcire ^ 

lire 1 5 , e foldi quadri 41 ; — — -r- 

ìniperocchè le lire compren- ^^.. 

dendo io. foldi, e li foldi li 

danari > è certo, che lire 4fo- 7^^ 

no foldi 80 , e però danari ptfo , .120 

li foldi 5 fono danari 60, ed ^ 

aggiunti li danari 6 , la fomma 848 

diedi farà danari i02($;pofoia 

le lire 3 eflèndo foldi 60 fono 1016 

danari 710, li foldi io fono . q^« 

pure 120 danari, ed aggiunti ^ . 

danari 8 , la loro fomma farà ^^^^^ 

848 danari ; però moltiplican- * ^y^ 

do quelli con quelli , (i fanno ^ . 

870048 danari quadrati, per- 870048 

che 848 in 1 000 , fa 848000 , in 
ao fa i(Sp5o, ed in 6 fa 5088, la fomma de* 
quali è S70048, ed avendo la lira quadra 57600 
danari quadrati, fi vede, che queido è in quello 
15 volte, perchè moltiplicato 57600 in 15 fark 
864000^6 tolto quello da 870048» ne rimaae 

6048 
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<So48 ; ma il fbldo quadro 

ha 144 danari quadrati, che 57(^00 in 15 

moltiplicati in 4* fanno pu- 804000 

ra (J048 i dunque la molti pli- r r 

cazione di lire 4 foldi 5 , e ^^^^ oV^^^ 

danari 6 in lire 3 foldi 10, '^^'^^ 8^4000 

danari 8 , fa lire quadre 1 5 , rimane ($048 
e ioidi quadri 42 ^ come ab-* uguale a 144 i» 41 
hiamo detto • 

Si può ancora in un altra maniera fare tal mol-* 
tìplicazìone f eifendo ogni iòldo il vigefimo dei- 
la lira» ed un danaro è ^„ di ella Ura, perciò li- 
re 4 foldi 5 , e danari 6 , fono lire 4 e ^ e jfj , 
cioè lire 4 f ed ^ , che farà pure 4 Ji ( poicliè 
|è ^) iimìlmente lire 3 foldi 10 e danari 8, fa- 
ranno lire 3 S ® 4s » cioè lire 3 7 » « ^ > che faran- 
no lire 3 H (perchè! è |f) o dicafi piuttofto li- 
re 3 ^ ; e moltiplicando le lire 4 J; in 3 ,v fi *■ 
vcranno lire 1 2 |j è f^ ed ^ ; La frazione }f e z 
ij , la ^ farà jj ; dunque ella moltiplicazione ave- 
ri lire 14 ,7 e fj ed ~; ma ^ è uguale a |j ( ef- 
fendi il 1 5 via 5 uguale a 75 , ed il 2 via 5 u- 
guale a lo. ) dunque riefce lire 14 ^}> c^; ma 
il <^ è Io fteflò che ^ ( dividendo per tre il 2 1 , 
ed il 75. ) « ?f con ^ h ^ , perchè la fomma di 
due frazioni può farti moltiplicando il numeratore 
di ciafcuna col denominatore d€iraltra>e ciafcu- 
no denominatore con l' altro denominatore (come 
fé ne parlerà nel Capitolo XI.) onde 7 via 40 fa 
280 » e 33 via 25 fa $25 > che aggiunto airakrd 
^8o fa 
iboo 

anzi I e £ t dunque la moìtiplicazìooe fa lire 1 5 4s* » 

C 4 ma 
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ma ^ è Io ft'efTo che ^ , ed ogni foldo^ qjoMàH^ 
to è la quadricentefima parte delia lira quadra^ 
ficcome il femplice foido è la parte vigefima del- 
la fempUce lira » eflendo appunto il quadrato di- 
ip. e{!o 4oo« dunque tale moltiplicazione ìmpor* 
ta lire quadre 1 5 , e foldi quadri 42 » come fi era 
nell'altra maniera dimoflrato. 

Se poi un numero compofto di più fpecie do» 
veflè moltiplicarfi per un femplice numero » co^: 
me fé feudi 1 5 lire 4 foldi 1 3 » e danari 8 do-^' 
veflTero moltiplicarli per 6 , allora .non efce dal*- 
r ordine fuo la fpecie della quantità mcdtìplicit* 
ta> onde bada moltiplicarne ciafcuna : fpecie pec 
il numero dato > cominciando però dall' inferiore « 
e fecondo il fuo accrefcimento riducendolo nel*- 
le fpecie fuperìori# Così 6 via 8 fa 48 danari.» 
che importa 4 foldi > ciafcuno de* quali è com-» 
podo di danari 12 ; e 4 via iz è pure 48 »indi^ 
moltiplicando foldi 13 per tf ne rifultano 78X0!'-^ 
di^ a' quali aggiunti gli altri 4 » riefcoAO 8z foldi > 
de' quali ogni vige fimo facendo una lira, ne rie-» 
fcono lire 4 e foldi 2, pofcia le lire 4 mpltipli^ 
cate per 6 fanno lire 24 , e con le altre 4 rie- 
fcono lire 2 8, delle quali ogni 7 Ure^ facendo Io 
feudo Fiorentino j bifogna importino feudi 4; e 
finalmente moltiplicando per <5 gli feudi 15 riefco» 
no feudi 5^ , ed aggiunti gli altri 4 faranno fcu- 
^i p4 ; dunque moltiplicati pel numero 6 gU fcu-* 
di 15» lire 4» foldi 13, e danari 8, ne riefcoiio 
feudi 94, e foldi 2 (blamente , e queflo è il prò* 
dotto di tale moltiplicazione , la quale non p^ 
farfi più facilmente , fé non 'in quefta maniera ; 
€ fimilmente potrà farfi qualunque altra molti- 

pli- 
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pbcazione di quallivoglia altra fpecìe in qualfi- 
voglia numero dato. 

Per via dell' eccedo di 9 può moflrarfi pure , 
non eflere mal fatta tale moltiplicazione ; fi ofl[èr vi 
perocché F eccello fopra ilyne'foldi devre mol* 
tiplicarfi per 3 > avendo ciaicua foldo danari 1 2 > 
il cui ecceilb fopra p è 3 , T ecceflb poi di 9 nel- 
le lire» che hanno 20 foldi > deve moltiplicarfi 
per il doppio di 3 > cioè per 6 ; V ecceflb degli 
feudi > che 7 volte ciai'cuno ha la lira , deve mol** 
tiplicarfi per 7 in 6 , che farebbe 42 , onde eflo 
ecceflb è il (5 ; dunque eflendo propofti gli fcu* 
di 1 5 » il cui ecceifi) ibpra 9 h 6 , eflendo 6 via 6 
uguale a 36 > non vi è ecceflb di 9; ma perle 
lire 4 j mdtiplicato il 4 in 6 > fa 24 > dove pure vi 
è r ecceflb di 6 ; ne' foidi 1 3 V ecceflb è 4 , che tnbU 
tiplicato per 3 fa 1 2 , che pure ha V eccefso 3 , 
e con r antecedente ecceflb 6 delle lire fa 9, il 
che ù lafcia ; dunque folamente ci refta il nume* 
ro 8 de' danari , che moltiplicato pe) numero mol- 
tiplicante > cioè 6 » fiu'ebbe 48 , che è un ecceflb 
ibpra ti 9 folamente di 3 • Quanto alla moltipli- 
cazione 9 che da feudi 94 , e foldi 2 ; V ecceflb 
degli feudi fopra 9 è 4> che moltiplicato in tf fa 24 » 
che pure ha l' ecceflb di 6» e P ecceflb 2 de' foldi 
moltiplicato in 3 fa pur 6, dunque la fomma di 
69 con r altro 6 fbno i % > che ha V ecceflb pure di 
3 > come dì fopra fi è veduto competere al pro^ 
dotto dì feudi 1 5 lire 4 foldi 1 3 , e danari 8 mot* 
tiplicati in 6 1 però rìefce ben fatta quella molti^ 
piicazioiie » 



CA- 
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CAPITOLO vni. 

Del dividere i numeri di pia ffecie con un nu^ 

mero fempltce y o con numeri di 

ahrettante ffecie . 

Dovendoli per efempio convenire 7 perfone 
alla paga dì lire 26 , foldi p > e danari 8 » 
conviene dividere la fomma di quelle fpecie pel 
numero 7 , acciò fi fappia quello , che ciafche* 
duna di tali perfone dovere pagare . Primieramen«* 
fé dxviiè le lire tó per 7 ^ toccheranno lire 3 per 
ciaicheduno > perchè 3 via 7 fa 2 1 > ed avanzandoti 
5 Hre y quefte fi rilblvono in tanti foldi » che ne 
iMporteranno 1 00 , ed aggiuntovi il numero de' fola- 
di 9> biibgoerà dividere 109 per 7, che riufci- 
ranno foldi 15»! quali da ciascheduno jp^andofi 
faranno 105 adunque ne avanzeranno foldi 4, che 
rifolud in danari faranno 483 ed aggiunti gli altri 
8 danari fanno 56, i quali divifi per 7 riufciran-r 
no appunto 8 danari per ciafcheduno ; ficchè ogni 
perfona dovrà pagare lire 3 foldi 15» e danari 8« 
onde farà ben fatta la proporla divifione . 

Se poi vi avanzaiTero nhri danari , bifognerà 
fare di quell' avanzo una frazione denominata dal 
numero della divisone . Per efempio , fé la Ùccffà 
paga di lire 26 foldi 9, o' danari 8 fi dovefFe di-^ 
videre folamente per 3 perfone ; la lire ió'éiri^ 
fé per 3 danno lire 8, che' è il ter2:a dir.24;e ne 
avanzano 2 , che ridotte in foldi ne fanno 40 « 
cui aggiunto il 9 ^ e di vi(b il numero di 49 in 3 , 
ne vengono 16, che fono U terzo di 48, onde 
.\ ^ avanza 
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avanza un foldo , il quale avendo 1 1 danari con gli 
altri 8> rieicoiìo 20,. e quefti divifi per 9 y ne rir 
fulcano 69 che fono il ter^o di 1 8 , ed' avanzano 
X danari, il quale avanzamento divifo per 3 ci 
da la frazione di \ ì iìcchè qualunque perlbna do- 
vrà pagare lire 6, Toldi ì6 , e danari 6 con |% 
e cosi làrà cooipiuta la divisone, la quale fé fi 
doN^efle fare da eiìi più volte , per efempio qua* 
lunque mefe 9 dovrebbe ciafcuno in tre mcfi dare 
tutta la paga di lire 26 libidi 9, e danari 8* 

Dovéndoij poi dividere un numero di più fpe- 
eie 9 con un alerò di aitrettan're ijpecie 9 converrà 
ridurre quefio^ e quello al numero della loro in«- 
iima fpecie > e poi fa.ta la divifione , ridurre £1 
quozience nelle lue Ipecie • Per efempio > il pia^ 
no di una fuperacie di braccia quadre 60 , con 
foldi quadri 248^ e danari quadri 128 , fi vocreb- 
be dividere, per la lunghezza di un lato di brac* 
eia 7 foldi 6 f e danari 8 ; fi riduca primiera* 
mente la quantità dividenda, nel numero dell' 
ìniima fua fpecie > cioè de'fuoi danari fuperficiali» 
e pofcia la quantità dividente fi riduca nel nu« 
mero inferiojre delli danari femplici ; ficchè aven* 
do ogni braccio quadro 57600 da« 
nari (uperficlali , bifcgna che le brac- 3456000 
eia 60 ne contengano 3456000» 3 57 1^ 

ed i foldi quadri avendone eia- 128 

fcuno 144 li foldi 248 conterranno ^ aq 1 846 
danari fuperficiali 3 5 7 1 2 , ed aggiun* 3 4 5^. 
ti gli altri danari 1 28 » la fomma di 
tutti faranno danari fuperficiali appunto 34918401 
fimilmente ogni braccio di lunghezza avendo 240 

danari fempUci» ftelle braccia 7 ve ne faranno 

1680 
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itfSo, e ne'foldi 6 ( eiTendori l^ da- 
nari per ciafcheduào ) importeranno \ 6%% 
danari 71 » onde quelli e quefti, con 7 Sr 

gli altri 8 danari , fanno danari ij6o; S 

dividali adunque il primo 3491840^ TTtf^ 
con quello fecondo 1760, anzi eflèn- 
dovi il zero in ambiduet può le var- 
ila ed i rimanenri numeri 349184 e 176 poten* 
do ancora ciTer di vili ambidue per 16, riufcirà 
quello 11824 e quello 1 1 > perciò baderà dividere 
cflb 21824 per II > e ne rerrà appunto 1984; que- 
ili adunque femplici danari 1984» fi veda quan* 
te braccia femplici, e quanri (oidi importino; 
ogni braccio avendone 240, fé ne troveranno 
ivi braccia 8 , che importano danari 1920 , e ne 
rimangono 64, e quelli divifi per \i, che com- 
pongono il foldo , fé ne trovano foldi 5 ( che fan- 
no 60 danari , e ne reftano danari 4 ; dunque la 
fuperiìcie compolla di braccia quadre 60, e fol- 
di quadri 248, e danari fuperficìali 128, divifa 
per uno de' fuoi lari cioè per braccia 7 iòidi 6 e 
danari 8 di lunghezza , ci da T altro lato di brac- 
cia femplici 8> Ioidi 5 >e danari 4, che tale è la 
divisone fatta efattamente con quello metodo , 
come in fata fi vedrà molriplicando le braccia 7, 
foldi 6 , e danari 8 » in braccia 8 ioidi 5 e danari 4 , 
dal che ne riufcirebbero appunto braccia quadre 
tfo I e foldi quadri 248 con danari fuperficiali I28> 
imperocché fi è veduto efiere le brac- 
cia 7 foldi 6 e danari 8 il numero de 1920 
danari 1 760 , pofcia le braccia 8 foldi 5 60 

e danari 4»^ fomma di danari 1984, 4. 

ond« pod moltiplicando .1984 per T9T4 

1760 
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1760 ( ìjóó via 4 fa 7040 , lo ftef- 
i6 via 80 fa 140800 , il medefimo 7040 

per 900 è 1584000, ed eflb per 140800 
1000 fa 1 750000) ne proviene 1584000 
3491S40 1 qual fomma abbiamo ve*^ i 7 tf o o 00 
duco» che corrifponde appunto a 3401 840 
quella de' danari fuperficiali di 60 
braccia quadre , di foldi 248 > e di 
danari 128; onde è ben fatta la divisone > corri- 
fpondendo a tale moltiplic;)Zione» 

Se poi nel dividere la fomma di quei danari 
fuperficiali , con V altra fomma de' femplici vi a- 
vanzadè qualche altro numero > gli fi aggiunge* 
rebbe la frazione del numero refiduo, denomi- 
nata dal divifore , come fi è detto di fopra • Per 
efempio efTendo la fuperficie 3 braccia quadre , foldi 
4 quadrile danari fuperficiali 24 , dividendola per 
un lato di braccia 1 foldi 1 3 j e 4 danari femplici / 
le 3 braccia quadre faranno di da- 
nari fuperficiali 172800 ( effendo o- 172800 
gai braccio di 57600 danari, il cui 5 7^ 

triplo è il numero fopra addotto ) 24 

li 4 foldi faranno danari 576 ( aven- 173400 
done ognuno 144 > che quadrupli- 
cato fa il fuddetco numero) però agiuntili da- 
nari 24 fi ha la fomma di danari fuperficiali 
173400. E quanto alle braccia di lun- 
ghezza, che è un folo, conterrà danari ^^^ 
femplici 240 , e li foldi 1 3 avendo ciafcuno * ^ ^ 

danari 12, ne importeranno 156, ed ag- ^ 1 

giunti li 4 danari fanno in tutto 400 , 400 
però dividendo il numero \ 73400 per 400, 
cioè tolti di qua , e di là li due zeri/ balia di- 
vi- 
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ridere 1734 per 4 > anzi divìfb Tuno, e V altro 
per i,fi dividerà il numero i6j per 2 , dal che ne 
rifulca 473 \ > onde kvati 240 fi ha un braccio 
di lunghezza > e rimatìgono danari ip3 t» de' quali 
vi faranno foldi 16; perchè ogni foldo avendo 
1 2 danari > ne provengono alli \ 6 foldi i danari 
192 > onde rimane» femplici danari 1 ^; ficchè 
r altro di tale, fuperficie divifa , dovrà cffère brac- 
cia I >foÌdi i5,e danari 1 ^ ; il che dovea ritro- 
varfi per quefta divifione . 

E può acKTora ofTervarfi l' efattezza della medefi- 
ma divifione, fé viceverfa moltiplicando il quozien- 
te col divifore , ne rifuirerà la fleffa quantità , che 
fu propofla a dividerti ; come moltiplicando brac- 
cia 1 foldi 16 danari 1 ^> per braccia i. foldi 1 3 , 
e danari 4 , ne rifulteranno braccia quadre 3 
ioidi 4> e danari fuperficialì 24> che erano dati 
a dividerti ; imperocché nel quoziente fono da- 
nari 43 3 T > e nel divifore danari 400 , e quefti 
prodotti in quelli fanno appunto danari fuperfi- 
ciali 173400 , che fi è veduto efiere nella quan- 
tità propofia a dividerfi • 

Anzi vi è il medefimò ecceflo di 9 tanto nel 
1 75400 > che è 6 (perchè. 4 e 3 fa 7, ed altri 
7 fannp i^ > e con 1' unità 15 , ed è il 5 con V i 
uguale a (5 ) quanto nel prodotto di 43 3 7 in 400 , 
perchè il 4 con li due 3 fa 10, che è i> ed il 
4 prefo dal 400 moltiplicato in 1-^9 fa 4>e 2, 
che fono pure uguali a 6, come neir altro pro- 
dòtto • 



CA- 



Di Aritmetica Pratica» 47 



CAPITOLO IX 

Del cavare la radice quadra d* un numero ^ 

Quando fi moltiplica uà numero per fé fteflb > 
il prodotto dicefi Quadrato ^ perchè può 
dil'porfi con le fue unità in forma perfettamente 
quadra» cioè con i lati componi del medefimo 
numero « Così il 25 è numero qua* 

drato > rifultando dal 5 moliplicato 

in fé fteflb , ed eflb 5 dicefi la radice 

quadra del medefimo quadrato 25 ; . • • • • 

onde può difporfi in figura quadra > 

di cui ciafcun lato fia comporlo di • • • ^ • 
cinque punti ( fé tutti gli altri fono 
punti ) o di cinque unità » o di 
cinque cifre ( eflendo V altrQ di 
mezzo parimente unità » o pari* 
mente cifre ) come nelle figure 
qui addotte > che ne compongono 
%S punti^ o 25 unità, o 25 zeri, 
col lato di 5 , che ne è la radice \ 
onde il cercare la radice quadra di 
un numero propofto è lo ftelTo , 
che voler ritrovare qual fia quel 
numero , ch$ moltiplicato in fé 
ftefib farebbe appunto quel tale numero propofto • 
Non può efl'ere però la radice quadra di qua- 
lunque numero , ma iblamente d^' numeri qua- 
draci ; ad ogni modo fé il propodo numero non è 
veramente quadrato, fé ne può cercare una prof- 
fima radice , non però efatta , ma tale , che mol- 
tiplicata in fé ftelTa fa un numero alquanto prof* 
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fimo a quello» di cui cercavafi la radice > che mai 
noti può effere precifa , benché accrefciuta » o 
diftratta da qualiivoglia frazione • 

Primieramente convien fapere , quali fiano i 
numeri veramente quadrati , che corrifpondono 
alle prime note numeriche , perchè da quelli li 
cava lume per ritrovare la radice quadra, efatta, 
o proffima di qualunque altro numero maggiore ; 
fi oflervi però quefta prima ferie delle radici t e 
de' loro quadrati nella prefente Tavola. 
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Propodo quindi un numero , di cui fi vudie car 
vare la radice quadra, primieramente fi punteggi 
quel numero, cominciando dall'ultima nota della 
parte deftra, e procedendo verfo la finiftra pun« 
teggiandole non tutte , ma alternativamente , cioè 
una si , ed una nò , e quanti punti in eflo numero 
xiufciranno effe re notati , tante note dovrà avere 
la radice quadra, che vi fi cerca • 

Quindi fi efamini dalla finiftra il primo punto » 
ohe comprenderà una fola nota , o pure due 
infieme > e fi riguardi quale fia il maffimo qu a- 
drato di quelli della Tavoletta antecedente » che 
inclufo fi ritrovi in detto punto , e fé vi ha qual* 
che ecceilb » fi noti fotto , e dietro alla lunetta 
icrivafi la radice dei quadrato , che ivi fu riero- 
rato. 

Quefta 
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Quefta ftefla radice poi fi raddoppi » ^ ^^^ ^^^ 
così raddoppiata fi divida il numero compcfio 
da qued' ecceflb notato di fotto , e dalla iuffe-- 
guente profiima nota non punteggiata nel prò* 
poflo numero , ed il quoziente fi feriva dietro 
la lunetta appreilb la prima nota ivi pofia é 
Quindi unito lo fteflo quoziente colla feconda no- 
ta ritrovata > fi moltiplichi tutto quefto complefib 
per il medefimo quoziente , fottraendone il prò* 
dotto dalle note propofte nel numero fino al fe- 
condo punto, notandovi fotto T ecceflb, che for- 
fè vi avanzafse . 

Al medefimo modo fi cercherà la terza nota 
della radice , fiìnilmente raddoppiando le due 
note già trovate ; per cui fi divida il numero com- 
pofto dell^ ultimo eccefso, e dellaproflima nota 
nel numero propofto ; ed il quoziente fcrivafi pu- 
re dietro la lunetta , apprefso le due precedenti 
note , ed anche fcrivafi apprefso al detto divifo- 
re 9 moltiplicando tutto ciò, che ne rifulta per lo 
ftefso quoziente , e fottraendo il prodotto dalle 
note del numero propofio continuate fino al ter- 
zo punto, e così facendo di mano in mano, fi- 
no che- air ultimo , fatta la fottrazione , nulla ri« 
mangavi d' eccefso, il che fuccederà ogni qual- 
volta il propofio numero fia veramente quadra- 
to; ma fé tale non fofse, ci farebbe l'ultimo a- 
vanzo, di cui dovrebbe farfi una frazione deno- 
minata dal doppio dell'intera radice fino allora 
trovata , per averne una radice proflima alla ve- 
ra componga di quelle note radicali ritrovate , e 
di tale frazione ; il che potrà bafi:are> non ^poten- 
dofi averne la radice precifa . 

D Si 
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Si deve però avvertire primieramente > che fé 
il divifore non entraife pure una volta in quel 
numero che occorre dividere > doverà notarfi uno 
zero nella radice» e tirare avanti T operazione. 
Secondariamente fé lo fteflb divifore entrafle più 
di nove volte nel numero > che occorre dividerli, 
non fi potrà notare ^ammai per quoziente verun 
. numero maggiore di 9 ; ma quello folo > facendovi 
rimanere neir ecccflb ancora tutto ciò # che ha più 
di nove volte in fé il detto quoziente . In terzo luo- 
go fi avverta, che fé fattala moltiplicazione co- 
me (opra , il prodotto riufcifie maggiore del nume- 
ro da cui doveva fottrarfi, allora bifi^neri fcrt- 
vere per quoziente un numero proflimamente mi- 
nore ,ma quefte regole meglio fi fchiariranno con 
alcuni efempj« 



(i±L. 



59049 

• • • 

4 

1 pò 44 *4 

i ? 6 i j 6 

144^ 



I 449 



483- j 



000 a I 449 

Sia propodo il numero 59^49% da cui fi de» 
fideri cavare la radice quadra. Puntcggifi l'ulti- 
ma nota 9> e lafciata fenza punto la penultima 4, 
fi punteggi il zero antecedente, e parimente la- 
fciato il 9 , che ci è avanti , fi faccia il punto al 
precedente 5 . Pofcia fi efamini eflb 5 cornfpon- 
dence al primo punto, e ù vegga quale è il qua- 
drato 
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drato contenuto in eflb , che fi troverà eiTere 4 > la 
cui radice è z , però quefta radice fcrivafi ap- 
preso la lunetta , ed avanzando nel 5 V unità fo- 
pra il 4, aggiuntavi la feconda nota 9 fi ha 19; 
il che dividendoti pel doppio della radice 2 > 
cioè per 4 » ne riefce altresì 4 , efTendo eflb 
quattro volte nel 19» però nella lunetta dopo ili 
feri vafi il 4 ; indi fcritto da parte il 4 divilbre » 
e poftovi aliato 1* altro 4 quozit^nte, fi averà 44» il 
quale moltiplicato per lo ftefTo 4 quoziente diviene 
1 7<^ , e quefto ibttratto dalle tre noce 1 90 ( ag- 
pianto al 1 9 il zero feguente ) rimane l' eccefib 14 » 
cui aggiunta la feguente nota 4, fi fa 144^6 que- 
lla deve dividerfi per il doppio delle due note ra« 
dicali 24> che farmno 48» e divifo quel 144 per 
48 > fi trova efière per V appunto il 3 9 onde fi 
fcrive nella lunetta la terza nota 3 , e fcritto da 
parte il 48 divifore p e mefibvi allato il tre 
quoziente» fi averà 483 * il quale moltiplicane 
dofi per lo fiefib 3 quoziente > diviene 1449» ed 
efifendo ancora quel numero 144 con la feguen- 
te nota 9 ultima del propofio numero , uguale 
allo fleflò I449> fottratto quello da quello, nulla 
vi rimane , e però il numero 143 dovrà efscre la 
vera radice quadra del propofto numero 59049* 
U che dovea ritrovarfi. 



28515^ 

D % 



• • 
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Dato parimente i! numero 285 Mtf, volendo 
trov^arne la radice quadra, fi punteggiano li nu* 
meri 6, i, q Scindi cominciando dal x8 a con- 
fiderare qual numero quadrato fia in eflb fi trova 
efsere 25, la cui radice è 5, quale però fcrivefi 
apprefso la lunetta^ ed avanzando 3 nel 28 > fi 
fcrive il ^ con la nota feguente 5 di efso, che fa 
3 5 , e quefto deve dividerfi per 1 o , che è il doppio 
della nora radicale $, e comprendendoti efso 10 
tre volte nel 35, perciò nella lunetta fcrivefi ìii 
fecondo luogo il 3, e congiunto il 3 al divifore io, 
che fa 103, fi moltiplica per }, e diviene 309; 
il che levandofi dal 351 ( aggiunta al 35 la feguente 
nota I del propofto numero ) , ne avanza 42 , 
cui aggiunta la feguente nota 5 del numero dato» 
fi ha 425, che divifo per il doppio delle due note 
radicali 53 , cioè per io5, ci fi ritrova compre- 
fo 4 volte I però alla lunetta fi ag^^iunge il 4, ed 
ancora fi aggiunge al 106, onde riefce 1064., che 
molti plicandofi per 4 da 4256 > il cj^ è lo 
ftefso col retto del propofto nuAiero , aggiungen- 
do al 425 l'ultima nota 6; però del dato nume- 
ro 285 1 5(5 la vera radice e j[34 ritrovata con quc- 
flo metodo • 5 4 (^ 8 2 o 
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13920 T ^ 

'3*11 14(^9- 9 

^PP 13221 

Ecco uti altro efempio , in cui fi traverà la ra- 
dice prò dima , e non precil'a . Sia il numero dato 
546820. Avendolo punteggialo , fi cerchi il maf- 
£mo quadrato nelle prime nore 54 , che farà 49 , 
la cui radice è 7 , che fi fcriverà dentro la lu- 
netta , e fottracndo 49 da 54 rimane V avanzo 5 , 
cui aggiunta la fcguentc nota 6, farà 56 > da di- 
viderfi pel doppio di 7, cioè per 14, il che vi 
entrerebbe 4 volte perappunto, ma perchè fé alli 
1 4 ci fi aggiungefse il 4, verrebbe 144, il qua- 
le moltiplicato per 4 riufcirebbe 576 , che non 
potrebbe fottrarli dal 568 (aggiunta al 56 V altra 
nota 8 del propofto numero ) peirciò fi feriva 
fì>lamente il 3 in vece di. 4 , come nella terza re- 
gola fu avvifato , onde nella lunetta fi aggiungerà 
il 3 > e quedo pure aggiunto aL 14 , fi averà 143 , 
che moltiplicato per 3 , ci darà 429,6 qucfto fot- 
tratto da 568 ne rimarrà 1 3 9>. cui aggiunta l'al- 
tra nota del propofto numero, che è 2 (dopo TS 
al $6 aggiunto ) farà 1392,11 che divifo col dop- 
pio di 73 , cioè per 146^ fi vede > che ci entra 9 
volte , onde fi aggiunge 9 air altre due note del- 
la lunetta ; ed aggiunto ancora al medefimo divi- 
ibre, riefce 1^6^, che moltiplicato per 9 dì- 

D 3 ven:a 



54 INST1TU710NI 

venta 13121» che dal 13920 (aggiunta l'ultima 
nota zero del propofto numero al 1392) fottraen- 
dofi, vi irimane per rcfìduo ^99, di cui fi fauna 
frazione denominata dal doppio delle radici tro- 
vate 739 » che farà 1478 ; cioè tale frazione rìufcirà 

~^da aggiungerli alla fuddetta radice 739; fa* 

1478 

rà però tale radice con quella frazione alquanto 
maggiore della vera , e fé il denominatore di quel- 
la frazione fi augumentafse d'una unità » facendo 

.-22.^ riufcirebbe alquanto minore della radice 

1479 

vera (febbene tale frazione potrebbe ridurfi a 

^^ , dividendo per tre l'imo e V altro jhumero > il 

493 ^ 

fuperiore , e Y inferiore ) onde la vera radice di 
5468 losche non fi può ritrovare efprefia in no- 
te numerali, farà di mezzo tra il 739 — ^ » e 

147S 

739-22.; o pure dicafi tra il 739 — ,cdil739— ^, 

«479 '^ ^ 492' / 493 

delle quali una è alquanto maggiore 9 T altra al- 
quanto minore della fua efatta radice, che pre- 
cifamente non può efprìmerfi , per non efière quel 
numero un vero quadrato. 

A nzi per accoftarfi meglio in infinito ( per quan- 
to fi voglia ) alla radice precifa » fi potrebbe con- 
tinuare l'operazione > aggiungendo alf ultimo avan- 
zo 6cf^, due, o quattro, o fei zeri» o quanti fi 
volefse di numero pari ; e continuando V opera* 
zione come fopra, fi troverebbero altre, ed altre 
note da aggiungerfi alla radice per numeratori di 
un altra frazione » che farà decimale per il detH>- 

mi- 



j 
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.minatore > ia cui fari V unità con tanti zeri > quan- 
te fofssro le note ultimamente ritrovate , o pure 
dicail , quante erano le coppie delle cifre aggiunte 
all'ultimo avanzo. 

Per efempio, aggiungendo al 6p^ quattro cop- 
pie di zeri , fi farà 69900000000 , e continuando 
r operazione fi troverebbe da aggiungere alia radice 
delle noce gii determinate 739 quelle altre quattro 
note 4728 denominate da 1 0000 , cioè la frazione 

~ — - per cagione delle quattro coppie di zeri 

aggiunti al detto avanzo » il che fi vede poterfi 
continuare fimilmente in infinito ; e detta radice > 
benché maggiore alquanto della radice 739» è pe- 
rò minore della già trovata di fopra 739— ?>^ 

maggiore dell* altra 739—^, onde più fi acco!!la 
alla radice efatta del propofto numero. Anzi quel- 
la frazione ^^^^^ potrebbe ridurfi in minori termi - 

I0900 

ni, dividendofi per 8 il numeratore > ed il deno- 
minatore» onde efsa frazione fi efprimerebbe per 

■ ^ - , che è uguale alla precedente ^^^ ■ ; e ps- 

1250 ^ ^ looco '^ 

rò la radice alquanto maggiore della precifa > farà 

739-1^ > e la radice alquanto minore farebbe 
1250 

739-1^, anzi 739!^ uguale all'altra, dividcn- 
' 1251 ^ 417 

dofi per 3 tanto il numeratore , quanto il denomì- 
fiacore di efii . 
bara i;>ene poi ofservare , come fi comprenda la 

D 4 fc- 
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ferie di tutti i quadrati per toezzo de' numeri di* 

fpari 1,3, 5,7,9,11,13, 15» 17&C- men- 
tre 1 è il quadrato dell' unità , cui il aggiunga il 3 
ne riefce 4 , che è quadrato dì 1 ; ed aggiuntovi 
pure 5 , li fa 9 quadrato di 3 , e fimilmente al 9 
aggiunto il 7 , il fa 16 quadrato di 4» e così prò* 
fwguendo , ii fanno tutti i quadrati coli' aggiunta de' 
prollìmi difpari, come può vederti nella feguente 
Tavola , in cui fono le Radici , ed i loro Quadrati , 
e le Differenze di effi,che fono i numeri difpari > 
che aggiunti al proUmo quadrato, ne fanno il fe- 
guente di mano in mano • 

Tavola de* Quadrati • 



ttMjìrì. 


^Mdrstì . Dìfftrtnu . 


Va£cì, 


^uìulratì. 
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3 
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441 


4» 


4 


!<; 


7 




22 


484 


43 


5 


15 


9 




*3 


529 


45 


6 


i6 


II 




»4 


575 


47 


7 


49 


«3 




25 


625 


4P 


8 


(54 


•5 




2(J 


tf7(J 


51 


9 


81 


»7 




27 


729 


53 


lo 


loo 


»P 




28 


784 


SS 


II 


I2t 


21 




29 


841 


$7 


II 


I44 


43 




30 


900 


S9 


13 


l(Sp 


»5 




31 


9(Jl 


di 


14 


\cf6 


♦ 17 




31 


1024 


<J3 


15 


225 


»P 




33 


1089 


<J5 


\6 


256 


31 




34 


1I5<J 


(J7 


17 


2 8p 


33 




35 


1225 


d9 


18 


3*4 


35 


• 


3*^ 


1295 


7» 
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MASà 


. ^MsdrMti 


. ««/« 


37 


1369 


73 


38 


1444 


7S 


3P 


I52I 


77 


40 


lòoo 


79 


4i 


I68I 


81 


41 


1764 


83 


43 


1849 


85 


44 


I93<J 


87 


45 


2025 


«9 


4(J 


21 itf 


91 


47 


22Cp 


93 


48 


2JO4 


9$ 


49 


2401 


97 


50 


2500 


99 


51 


i6oi 


loi 


5* 


2704 


103 


53 


2809 


105 


54 


2916 


107 


SS 


3025 


top 


S^ 


3136 


III 


57 


3249 


113 


58 


33^4 


115 


S9 


3481 


117 


<Jo 


3600 


119 


61 


37ii 


121 


6% 


3844 


123 


<J3 


3969 


115 


(J4 


4096 


127 


<J5 


4225 


129 


65 


43 5<5 


131 


(J7 


4489 


133 


68 


, 4<Ji4 


135 
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69 


47<Jl 


137 




70 


4900 


»39 




71 


5041 


141 




7i 


5184 


»43 




73 


53 i9 


»45 




74 


5476 


147 




75 


5625 


149 




^6 


S776 


»5i 




77 


5929 


153 




78 


6084 


155 




79 


6241 


>57 




80 


6400 


iS9 




81 


<55<Jl 


161 




82 


6724 


i<J3 




83 


68 89 


165 




84 


7056 


167 




85 


7225 


169 




8(5 


739(5 


171 




87 


7569 


173 




88 


7744 
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89 


7921 


177 




90 


8100 


179 




91 


8281 
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92 


8464 


183 




93 


8649 
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94 


8836 
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9S 


9025 


189 




96 


9216 


191 




97 


9409 


193 




98 


9604 


Ì9S 




99 


9801 


197 




loo 


lOOdO 


109 



&c. 
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E così pure gli altri potrebbero (imiiniente di- 
fpor(i»nia parmi fia bene ofs^^rvare ancora, quali 
iiano i quadrati de' numeri componi coti qualche 
frazione , e quali fiano le loro differenze » fé fi 
prendono le loro radici aritmeticaniente crefcenti . 
Ne porterò qui alcune Tavole , che farà bene il 
vederle , delle quali niun altro Autore ne ha di* 
fcorfo . 



Tavola dc^ Quadrati dc^ numeri r con alcune 

frazioni aggiunte ^^ 
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tL^uTsd. ^MirAti. Diffirgnzi. f^Jict. ^drstl Dìfimm 
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■ 
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87 

97 

lof 

9 


<57é 

84 è' 

1045 

- Il 


177 
197 
*lt 


57 


»7è 


r 

"7 




"7 


1*5 ài 


»3 7 


<5| 


38 b' 


9 

I3Ì 


1 
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E così facilmente fi potranno fare gli altri qua- 
drati , le cui radici numeriche fiano compofte di 
altre frazioni , e le cui differenze poTano compe- 
terci . In queft* ultima tavola, la radice 2 i > facen- 
doiì del quadrato 4 ]{> moftra che tale fuo quadra- 
to è uguale al quadrato di x ( che è 4 ) ed al 
quadrato della frazione -f ( il cui quadrato è pu- 
re ^ ) il che ho gufto fi offervi . 

CAPITOLO X^ 

Del cavare la Radice cubica di un numera « 

MOltiplicandofi qualunque quadrato per la 
fua radice quadra» ne rielcc il C^^o,dìcui 
quella fleifa radice diraili Cubica \ però fi cerca» 
come pofla trovarfi la cubica radice di qualfivo- 
glia numero propofto , il quale fé non è propria- 
mente cubo> non potrà avere una efatta radice 
cubica ; ma folamente qualcheduna alquanto prodi- 
ma» con una frazione aggiuntavi. Conviene però 

of- 
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oflervare i cubi delle prime note numeriche nel* 
la feguente Tavola » in cui fono poAi ancora i 
loro quadrati. 



M0&Ì. 



J^MsdrMtù 



Ctéii» 



I 

I 


2 


3 4 


5 


($ 


7 


8 


P 


IO 

lOC 


4 


P 


\6 


a5 


3<J 


4P 


(J4 


81 


I 


Z 


a? 


<J4 


»5 


21(5 


343 


1 

5»2 


72P 


lOOO 

1 



Nel dato numero da cavard la radice cubica fi 
punteggia V ultima nota , e procedendo avanti 
verfo la iiniftra i fi lafciano due note libere » e 
r altra fi punteggia , indi ie vi fono altre due no- 
te > fi lafciano libere , e l'altra punteggiafi> e così 
fcmpre ^ Per efempio fia propofto il numero 
82312875. Si punteggia V ultima nota 5 , e 
pallate l'altre due precedenti 7,e 8 » fi fa il pun* 
to fotto il 2> e paffate Y altre due note i e 3 , fi 
punteggia la feguente nota, che pure è un 2 ^ co* 
me fi vede nella feguente dimoflrazione • 

Qui la lettera R fignifica la Radice • 

La lettera Q^\ Quadrato. 

La lettera C il Cubo. 

Il fegno X ^^^ du^ numeri ^ importa la mol^ 
tiplicazione di uno neir altro • 

11 fegno = modra V ugualità de prodotti di 
quei numeri neir altro • 

U fegno «H- importa la fbmma • 



82311875 



1 
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8x3 ia875 ( 43 5 

• « • ' 

144 i2- ^ <^ 



39 I i 
1107 



C <$4 



«8058 4X4=ritfX3=H8 

^773 5 

fri 7 5 3X3=PX3=i7X4=lo8o^»7=no7 

oooOQ 43X43=1849X3=5547 

5X5 ==i5X3=75X43=3ii5o-*-l*5=3i375 

Indi fi confiderino le prime note ài punto verfb 
finiftra , cioè 8 2 » e fi cerchi il maffimo cubo ivi 
comprefo , che farebbe 6^ , onde la fua radice cu- 
bica 4 fi feriva dopo la lunetta » e fottratto il (J4 da 
82 , vi rimane 1 8, a cui aggiunta la feguente nota 3 
del numero propofto > ne rifulta 1 83 , cui deve com- 
pararfi il triplo del quadrato di quella radice 4» il 
cui quadrato efièndo t6, triplicato fi fa 48 , e fi 
confiderà quante volte quefto fi contenga in quello 
183 , e trovandoli^ che ci ftia tre volte » che fa* 
tebbe 144, però nella lunula fcrivafi la ftefla no- 
ta 3 appreilò l'altra 4 > indi prefo V eccedo di 183 
fopra il 144 > che è 39» vi fi aggiungano 1' altre 
due note 1 2 del propofto numero , onde riu-* 
fcirà 39* i . Quindi prefo il quadrato della fecon- 
da radicale nota 3» che è p fi triplichi > che di* 

vea- 



Di Aritmetica Pratica. d| 

venterà 27» e ciò fi moltiplichi per T anteceden- 
te nota radicale 4 » che fi farà 1089 e gli fi ag- 
giunga uno zero, ficchè diventi ic&o^indi preib 
il cubo di quella nota 3 > che pure è ^^ , fommato 
quefto con quello, diventa 1107; e ciò fi fot- 
tra^a dal numero fuperiore 391 2 , e ci refta.2So59 
cui pofcia aggiungati la nota 8 del propofto nu- 
mero , che diventerà 28058 (fé però folTe riufci- 
to maggiore quel numero 1 107 dell'altro 391 2 » 
onde non fi fode potuto fottrarre quello da 
quefto > come fi vedrà in un altro efempio , fi far 
rebbe dovijta diminuire la feconda nota radicale > 
computando in quel primo ecceffo il triplo del 
quadrato della prima nota radicale » come ci fi 
contenefiTe meno volte ) • Quindi quadrando il 
numero delle due note radicali 43 » che farà 
1849, e triplicandolo, che r ufcìrà 5547, partafi 
da quefl:o quel numero 28058, e fi vedrà entrarci 
cinque volte » perchè moltiplicato quello per 5 
diventa 27735, perciò fegnafi la nota 5 nella lu- 
nula al terzo luogo; e fottratto 27735 da 28058^ 
he rimane 323 , cai fi aggiungano l' altre due note 
75 del propoAo numero , e diventerà X avan- 
zo 32375 > indi prefo \ì quadrato di quella 
terza nota 5, che è il 2 5, e triplicatolo > fi fa 75 ^ 
e moltiplicato per le altre antecedenti note ra« 
dicali 43 > diventa 3225 , a cui fi allunga un zero» 
e farà 32250; e prefo poi il cubo della medefi- 
ma nota 5 , che è 125, fi faccia infieme la fomma 
di quefto,e di quello > e diventerà quindi 32375; 
il che efiendo uguale a queir ultimo fuo avanzo , 
è manifefto eflère 435 la precifa Radice cubica 
del propoilo numero 82312875* 

Ma 
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Ma fc qucfto avanzo fofle ritrovato minore 
i quella fomma , (I dovrebbe diminuire la nota 
ultimamente trovata (come fi è detto di (opra) 
fé poi fofle maggiore il fuo ecceflb , fi farebbe nu- 
meratore di una frazione denominata da un nu- 
mero triplo della iomma della trovata radice, e 
del fuo quadrato » la quale frazione infieme con 
efTa radice farebbe proflimamente maggiore , o 
minore della vera ; e quando il propoflo nume- 
ro fi accrefcefiè con triplicati zeri , gli fi aggiun- 
gerebbe un altra frazione , col denominatore della 
radice cubica di que'millefimi aggiunti > come al 
di fotto potrà darfene V efempio . 
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Eflendofi però dato il numero 52^58, di cui 
fi cerchi la radice cubica , punteggiatolo nelle no- 
te 8 , e 2 , fi cercherà il maflimo cubo nelle pri- 
me note 52, che fi vedrà eflere il 2 7, la cui ra- 
dice cubica è ì\ 3, la quale fcrivafi dopo la lunet- 
ta ; 



Di Aritmetica Pratica. 6$ 

n i e fottratto il 27 da 52 > rimane 25 « cui .ag« 
giunta la proiPiina nota 6^ne riclce 256» in cui 
oflervando , quante volte ci entri il triplo di p 
quadrato di i, che farà pure 27 » fi trova» che ci 
entrerebbe p volte > facendo 243 ; ma qucfto è 
troppo 9 perchè fatto V altro calcolo > farebbe il 
feguente ecceilb minore di eflb; ed ancora en* 
trandovi 8 volte nel 256 farebbe ancora troppo; 
però il pigli 7 volte 9 che fa i89>il che da 255 
levato» ne rimane 6j ^ cm fi aggiungano T altre 
due note 1 e diventerà 6758; indi pofia ella 
nota 7 nella lunetta» ilfuo quadrato 49 fi tripli* 
chi p e farà 147 » e moltiplicato per la pri* 
ma nota radicale 3 » riefce 441 » cui aggiunto 
vno zero fi fa 4410 > ed aggiuntovi il cubo di 7» 
che è 343 , fi ha 4753 » e quello fottrattp da quell* 
avanzo 67$%, ne rimane 2005» il che fi ponga 
appreflb le radici cubiche 37 per numeratore 
della frazione » cui fottopongafi per denominato* 
re il triplo della radice trovata» e del fuo qua- 
drato ; onde efifendo il triplo di 3 7 quefio nume- 
ro 1 1 1 > ed il di lui quadrato 1 369 » triplicato di- 
viene 4107» Tuno e f altro farà42i8>che farà 
il denominatore della frazione ; ficchè la prol- 
lima radice (ma però alquanto minore della vera 
rifp'etto al propofto numero 52658, farà 37 ^i 
il che dovea determinarfi. 

Più efattamente però fi troverebbe la frazione 
da aggiungerti alla radice ritrovata» fé al nume* 
ro dato fi aggiungeflero alquanti tripli di zero» 
e feguitando il calcolo fi troverebbero altre note 
radicali » che prefe per numeratore » gli fi forto- 
porrebbe per denominatore f unità 9 con la terza 

E parte 
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pai te degli zeri , che fi e- 

rano aggiunti al propofto 29160000000 

numero . Come per e- ^ ' | (j q * f ^ o 7 7 
fempio eflendovi il nu- ? • 13/7 

mero 29160, aggiuntivi 77. 

due ternarj di zero, fi ^ xoo 

troverà la radice di -tut- 
to quel numero 3077,6 perchè fempre fono tan- 
te note radicali , quanti fono li punti addottivi , ef- 
fendo però folamentc due al primo numero pro«» 
poflo , fi pigliano le prime due note radicali 3 o ^ e 
l'altre due feguenti,per gli zeri aggiunti, lafcianfi 
per numeratore 77 della frazione , che averà poi 
per denominatore V unità , con due zeri aggiunti* 
vi ; ficchè la più profllma radice cubica di 29 1 60 
farà 30^ alquanto però minore della fua precifa ; 
ed accrefcendo di una unità eflb numeratore , cioè 
facendo 30 ^ riufcirebbe profllmamente maggio-* 
re della fua efatta radice cubica, la quale non fi 
può mai efprimere precifamente con le note nu- 
meriche, ma fecondo che fi aggiungano al dato 
numero più tripli di zero, fi farà la radice fem- 
pre più profllma alla fua precifa. 

Bifogna finalmente off'crvare , come la ferie de* 
Cubi fi comprenda pure da*numeridirpari,ma con 
la fomma di tanti, quante fono le unità di fua 
radice cubica, cioè in quella maniera; il primo 
cubo di I è pure 1 , il cubo fecondo , la cui ra- 
dice è 2 > fi comprende dalli due fufleguenti nu- 
meri difpari 3 e 5 , che fanno il cubo 8 , il ter- 
zo cubo della radice 3 fi compone pure dalli tre 
feguenti difpari , che fono 7 , 9 , ed 1 1 , li quali fan-; 
no il cubo 2 7 , e così altri quattro difpari 1 3 , 1 5 > 171 

e 19 






Di AHITMBTIGA PrATTCA/ tfy 

e ip fanno il quarto cubo 64,, h cui radice è 4» 
e cosi AifTeguentemente , come può yederfi in que- 
lla Tavola di poche radici e cubi addqtta» ma 
che fi potrebbe in oltre continuare nella fleifa ma* 
niera # 
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Ke aggiungerò un altra alquanto maggiore ^ in 
cui fi vede , oltre le radici ed i cubi > le loro 
due differenze ^ delle quali l'ultima p compofta di 
numeri aritmetici» la cui differenza è Tempre il 
iei;onde e fatta di 6y 12, 18, 24, jo &c. 
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Ancora le radici fi pigliano aritmeticamente |i 
ma ^on^uncavi una ftellà frazione , ì Cubi di ef- 
fe parimente hanno le due differenze , di cui te 
feconde parimente tra loro difièriiV.uno dello itef- 
fo numero 6 p come U vcdri neU^ fegu«nti brevi 
Tavole^ 
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De^ numeri rotti , che fono là, Frazioni . 

Avendo difcorlb di (opra delle Frazioni , cH« 
talvolta fi aggiungono al quoziente della 
divifione , e alle radica quadrate > o cubiche di 
un numero non efactamente quadrato ne cubi- 
co, ed ancora a* quadrati > ed a* cubi eiatta- 
mente fatti da tali radici compoile di numero 
intiero e di un rotto » ed ancpra le loro difiè- 
renze talvolta fi veggono avere aggiunte delte 
frazioni • Ora bifbgna per maggior chiarezza ve- 
dere più particolarmente , che colà fiano tali fra* 
zioni o numeri rorti, e come fi maneggino nel 
calcolarli , perchè (bventè accade di doverli fbm* 
mare • o fottrarre » o moltiplicare , o dividere ; 
dal che potrà ofiervarfi^ come fiano fatte le già 
efprelse nelle Tavole precedenti . ' 

La frazione eflfendo com polla di due numeri 
intercecti tra una retta linea trafverfale> per cui 
feparafi il fuperiore ( che dicefi Numeratore ) dall' 
inferiore (che è detto Denominatore) deve fem<* 
pre avere queir infcrior numero maggiore dell* 
altro f che è al di fopra ; imperocché quello de- 
nomina alquante parti delle unità , da queft' altro 
enumerate» e non può farfi un numero intero 
con tali frazioni; però fé il denominatore folle 
uguale al numeratore > per efempio f > o |^ , o || 
iigaificherebbero una femplice unità, che tanto 
fono tre terzi , quanto fette fettefimi , o quindici 
quindicefimi , e fé foJe minore il denominatore 

del 
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del Tuo numeratore f importerebbe qualche nu- 
mero, come fé fuflc duplo » o triplo >o quadru- 
plo &c. quello di quello » ne importerebbe il 2^ 
o pure il 5, o il 4, per eftmpio f, 'j,*^ &c. 
efpongono quello il due > V altro il tre » e T ulti- 
mo il quattro > e così gli altri: ma fé non folle 
il numeratore ugualmente molteplice del denomi» 
natore , di cui però fia maggiore , converrà rì« 
mettere tale frazione ad un numero > con un 
altra fraidone particolare ; per efempio ^ è uguale 
3 4^7» perchè il 5 entra 4 volte nel 20, e ne avan* 
za il 3 ; fimihnente ^ è uguale a 7 ,^ > perchè 34 via 
7 fa 238^ e ne avanza 5 per giungere al 247. 

Se il numeratore , ed il denominatore fbàero 
diviiibili pel medeiimo numero , potrebbe la 
frazione rìdurfi in numeri minori; per efempio 
^ > in cui può dividere per 3 tanto U fuperiore , 
che ridurrebbefi in 141, quanto F inferiore^ che 
riducefi in 304 > fi doverà ridurre a queft' al- 
tra frazióne ^ ; così pure la frazione ~ poten- 
dofi dividere per 4 ambidue li fuoi numeri , 
dovrà rìdurfi a ^ , anzi però quefio numeratore 
16 ì, dividendofi per 23 in 7» ed il denominata- 
re 153 altresì dividendofi per 23 in 11, potrà 
farfi più piccola efla frazione > in ^, che è la ùef- 
fa con la prima ^ , effendo così divi/b 1* uno e 
l'altro numero per 92* 

Alle volte però conviene ridurre alcune diver- 
fe frazioni di denominatore diverfo» ed altre loro 
uguali denominate da uno ftefib numero > per e* 
fempio; fiano efpofte le fra:aoni | , e ^ , fi molti- 
plichi alternatamente il numeratore dell' una col 
denominatore dell' altra , cioè 3 via 7 fa 2 1 » e 

4 via 5 
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4 via 5 fa 20 1 e quefii prodotti diventino li nu- 
meratori di. due altre frazioni, il di cui denomi- 
natore iìa poi il prodotto di ambi li primi deno* 
minatori > cioè 5 via 7 » che f a 3 5 , però le due 
propofte frazioni il laranno ridotte a quefte due 
altre fi » e ^ > equivalenti alle prime due 9 eoa 
queft' altro medefimo denominatore di ciaichedu- 
na 3 5 ; effendo i numeri della prima \ moltipli* 
cati per 1, onde riefce fj>ed i numeratori del* 
la feconda f moltiplicati per 5 > onde riefce ^ • 

Occorrenido poi fommare infieme più frazioni 
ridotte come fopra ad un medefimo denomina- 
tore > baila fommare i loro numeratori ^ ed iti u- 
no ridurli; così per fommare f con f > primie- 
ramente riduconfi alle altre due loro uguali ^ i e 
j^ , poi fi fommano infìeme i loro numeratori 2 1 » 
e zoy che fanno 41 , onde ne riefce la fòmma 
di ambidue uguale a ^^ , che però riufcendo il nu- 
meratore maggiore del denominatore» fi fottrag- 
ga 35 da 41 » che entrandovi una volta fola > con 
r avanzo di 6 , farà la fomma dì quelle due fra- 
zioni uguale ad i ^ , cioè uguale ad una unità , e 
fei parti trigefimequinte • 

Ma volendo fottrarre una frazione dalP altra , 
come il ^ da ^ , ridotte alla ftefla denominazione 
^, ef^y fi vede» che fottraendo il numeratore di 
quella dal numeratore di quefta , ne rimane per 
Tefiduo ^ » onde fi ha che ^ con g efiendo ugnar 
le a f^ > perciò T j^ con f » è a j uguale « 

Se poi ci occorre moltiplicare una frazione 
con qualche numero intero » o con un altra fra- 
zione » bada nel primo cafo moltiplicare il nu- 
meratore con l'altro numero, e ritenere laftef- 

fa 
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fa denominazione ; per efempio » volendo molti* 
plicare | per i ne riufcirà queft' alerà frazione ^; 
ma volendo quella prima moltiplicare per $ f ne 
riufcirebbe 5 via 3 uguale a 1 5 > cioè ^, ove riu« 
icendo mag^ore il numeratore del denominato- 
re , fi può ridurre a 2 ^ » perchè il 7 è la metà 
di 14 f onde nel 15 vi entra due volte» con Tu- 
nità di più ; che fé fi volefTe moltiplicare \ per 
il numero 8 , diventerebbe ^ , il che può ridurfi 
all' intero numero 6 , perchè fei voice entra il 4 
nel 24 « Ma pure fé fi vorrà moltiplicare una 
frazione in un altra , per efempio ^ in ^ » fi de* 
ve moltiplicare infieme, non folo i numeratori, 
ma ancora i denominatori » con che fi fa un al* 
tra frazione» perchè 3 via 7 fa 21 »e 4 via 11 
fa 44^ onde moltiplicaci ^ in ^ , riefce ^} e fi- 
milmente > moltiplicando iniieme i e ìl » ne rìeicc 
gif i quali numeri potendofi dividere ambidue 
per 5 , ne riefce il prodotto '^ . 

Alle volte fi potrà fare la divifione di una fra- 
!^ione per un numero aiToiuto » o per un altra 
frazione; quanto alla prima operazione , bafta 
moltiplicare il denominatore per quel numero 
dato; per efempio» fi voglia dividere} per 8; fi 
moltipUchi per 8 il denominatore 5 > che diven* 
terà 40 , e la frazione l, farà il quoziente di tale 
divifione. Se però il numeratore della frazione 
dividenda fi poteife intieramente dividere pel 
numero dato» baderebbe dividerne il numerato- 
re , e lafciare il denominatore come prima • Per 
efempio » volendo dividere la frazione ^ per x » 
bafta dividere il 6 per 2» che riefce 3 » onde il 
quoziente farà ^ ; ma volendo dividere una fra- 
zio- 
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zione per un altra, come farebbe ^pcr ^, fi mol- 
tiplichi il numeratore del primo col denomi-* 
natore del fecondo , cioè 3 via 1 1 j che farà 3 3 > 
e quello fi ponga per numeratore del quoziente y 
ìndi moltiplicato il numeratore del fecondo col 
denominatore del primo > cioè 7 via 5 , che fa 35 > 
fi ponga quefto per denominatore del quoziente , 
che farà § , e così farà fatta la divifione della 
prima frazione per la feconda . Si potrebbero an- 
cora rivoltare i numeri della frazione divìdente , 
e così ripoflji moltiplicarla con V altra ; per e- 
fempìo , volendo dividere } per ,^>fi rimetta di 
fopra r 1 1 , e di fotte il 7 , riufcendo j , il che 
moltiplicato per V altra frazione -fi riufcirà ^, co- 
me divifionc di f per f, . 

Si oflTervi, che la moltiplicazione de' numeri 
interi rende il prodotto maggiore , e la divifìone 
deir uno per l' altro rende il quoziente minore , 
ma al contrario la moltiplicazione delle frazioni 
rende il prodotto minore , e la loro divifìone fa 
il quoziente maggiore , mentre fi è veduto , che 
moltiplicando ^ in ^ riefce ^ , il che è minore 
tanto dell* uno , quanto dell'altro , perchè | è u- 
guale a H , e ^ uguaglia il ^> di ciafcuno de' quali 
è minore il 5; ; ma dividendo f per n > ne riefce il 
quoziente || , che è maggiore di ciafcuna di tali 
frazioni » che fi potrebbero ridurre col medefìmo 
denomina ore , cioè ^ uguale a |j,e ^ a j; , o pu- 
re a 22 con-jjj-: onde di ciafcuno di elfi è m;?g- 
giore il quoziente |i: e fé viceverfa fi fofle di- 
vifo il ^ per ^ , farebbe riufcito per quozien- 
te a rovcrfcio il ^, che è maggiore dell' unità,, 
cioè uguale ad i ,7 ; ficcomc ancora dìviden- 

F do 
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do y per f , fi farebbe -f , che è un intero ugua- 
le a 6. 

La ragione sì è, perchè efTendo i numeri in- 
teri compodi di unità , e le iémplici frazioni mi- 
nori dì eiTa, ccnne che il prodotto della molti- 
plicazione deve contenere tante volte uno de' 
numeri moltiplicati , quante volte l' altro contie- 
ne r unità > perciò ne* numeri interi riefceil pro- 
dotto maggiore , come moltiplicati infieme il 
3 e il 7 > fanno 1 1 , che tante volte con- 
tiene il 7^ quante volte il 3 contiene T unità; 
ma nelle frazioni f e f, ,fe iJ prodotto jj deve 
contenere tante volte una di efie | quante volte 
r altra ^ contiene V unità, mentre quefla è mi- 
nore deir unità, cosi pure effo prodotto ^ deve 
meno contenere efTa frazione moltiplicata f» e 
così pure eflcre minore deir altra f, , perchè an- 
cora 4 è minore dell' unità . Viceverfa nella di- 
vi (ione , il quoziente deve contenetfi tante volte 
nel dividendo , quante volte fi contiene V unità 
nel divifore » e però ne' numeri interi, ficcome 
l'unità è minore del divifore (non potendoti di- 
videre cofa alcuna per l'unità, ma per il nume* 
ro maggiore di efià ) così il quoziente è minore 
del dividendo ; per efempio , il z 1 divifo per 7 
fa il quoziente 3 , che tanto fi contiene in a 1 , 
quanto fi contiene l' unità in 7 , ed è altrettanto 
minore il 3 di zi , come Y unità è minore di 7, 
ma nelle frazioni , deve il quoziente elTere mag- 
giore della frazione da divider fi, come pure l'u- 
nità è maggiore deli' altra frazione dividente ; 
così divifo f per j, ne riefce -% che tanto è 
maggiore di 7 (cioè di J^, che è lo ftcflb, mol- 

tioli- 
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tiplicati per 3 ambi i numeri fuperiore ed in- 
feriore ) come il 5 è maggiore di 3 ( effèndo 
5 a 3 » come 20 a i z ) , cioè come T unità ( u- 
guale a f ) è maggiore di |» 

Circa il cavare la radice quadra o cubica da 
una frazione » fé il numeratore ed il denomi- 
natore fono quadrati » le loro radici quadre ne 
fanno la ricercata quadra radice > come fé (i vuo- 
le la radice quadra' di ^^ , fi trova cflere | , perchè 
ciò moltiplicato in fé fteflb fa il ^, e fé tanto il nu- 
meratore quanto il denominatore foffero cubi , la 
radice cubica di tale frazione fi efpone con le ra- 
dici cubiche del fuperiore e delF inferiore ; per 
cfempio , eflendo la frazione ~, la fua radice cu- 
bica farà I , eflendo il 3 radice cuba di 27 ,cd il 
7 radice cuba di 34) . Se poi fofle il quadrato, 
o il cubo folamente in uno di que' numeri della 
frazione , cioè nel numeratore o nel denomina^ 
tore, come farebbe ^^,0^,0 pure 1; , ò ^ , 
non fi potrebbe farne l' efatta radice , ma in quel- 
le due prime fi efporrebbe la radice quadra in 

quefta maniera -7=- e -— ^ ; e nelle altre due 
^ V aj IO 

la radice cubica farebbe ^= , e ^^ , ponendo 

la vera radice di que' numeri quadrati o cubi, 
ed efponendo la radice quadra del numero non 
quadrato col fegno \/T7 , e la radice cuba di 
quello che non è cubico, col fegno ^C7 ; fé poi nef- 
funo di quei numeri fofle quadrato , come f , la 
fua quadra radice fi efprimerà col fegno d' am- 

bidue v/"r, e non eflendo pure nella frazione vc- 

F a run 
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run numero cubico» la fua radice cubica fi es- 
porrà parimente con Y altro fegno -^T"; fé pure 

non foflfe di maggiori numeri , di cui trovati-, 
dofi la radice proilima almeno alla fua efar<> 
ta, con elle fì farebbe la frazione radicale; per 
efempio , di quefta frazione |^ farà proflima la 
radice quadra -^(efl'endo 118 profiima radice 
di 13925» alquanto minore^ perchè il fuo qua-^ 
drato farebbe 13924 folamentè; ed il 174 è ra- 
dice quadra proffima al 30x77 , elTèndo il qua- 
drato di elTa alquanto minore 30276) e della fra* 
zione medeHma dovrebbe dirfi radice quadra ^^ , 
che è la {lefla con -^ , efTendo quefti due nu- 
meri pari, e però divifibili ambidue per mez- 
zo neir altra addotta frazione radicale • Parimen- 
te della frazione ^^ la radice cubica profiima 
fàrà^, perchè il cubo di quefta farebbe ^^ 
prodnno a quello. 
Finalmente fi oflèrvi,che alcuni chiamano /«- 
^nefiamenti , o pure Infilzamenti di varie frazio- 
ni il prendere alcuni rotti di altri rotti, per 
efempio 7 di i di -| di 7 , o a foli due per vol- 
ta , o a tre « o a molti altri , il che quantunque 
torni difficile a molti , che non trovano la ma- 
niera di calcolarli, fi può facilmente fare , ba- 
dando moltiplicare infieme i loro numeratori, 
ed infieme parimente i denominatori di cfle 
frazioni ^ e fattafi la frazione col prodotto di 
quello e di quefto , ne riufcirà il defidera- 
to infilzamento. Così de* quattro rotti fopra 
propofti, ne deve riufcire ■^, uguale a ^, divi- 
dendofiper 12 tanto il numeratore quanto il dc- 



u 
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nominatore ; imperocché moltiplicati infieme i 
numeratori delle date frazioni 1 , 3 > ì »^ 4, fan- 
no 3 6 > e moltiplicati i loro denominatori 3^49 
5 , e 7 » fanno 420 . Che ciò /la ben fatco fi può 
così dimoftrare 7, di | certamente è i^, ed ydi 
f ( che è lo fteiTo di ^ moltiplicando il numera*- 
tore , ed il denominatore per 4 ) farà ^ , e quello 
di ^ (che farebbe il mede (Imo ^ moltiplicati am« 
bi li numeri per 1 o ) farà ^ > perchè nel 40 il 20^ 
è due volte , onde ficcome ^ farebbe ^ > così il 
à è ^ ; il che per 6 moltiplicato riefce ^ , come 
fi era trovato di fopra> uguale però a ^, che farà 
Ja femplice frazione , che riefce neir infilzamento 
di ^ del i , del |, e del f . Il che &c. 

CAPITOLO XII. 

D^lla Regola del Tre . 

Quando tre quantità fono propofte in nume- 
ri» e fi cerca una quarta ^ che corrìfpon- 
da proporzionale alla terza , come la feconda 
alla prima» allora vi bifogna la regola del Tre; 
che brevemente fi fa così. Si moltiplichi il 
fecondo termine col terzo, e dividaiì il pro- 
dotto per il primo , farà il quoziente quel termi'- 
ne quarto che fi ricercava , proporzionale a* tre 
dati. Per efempio» fé un Drappo di braccia 30 
coftaflè feudi 50, e fi cercaffe comprarne brac 
eia 1 2 » fi domanda quanti feudi ci vorranno ? 
Si moltipichi il fecondo nume- 
ro 50 nel terzo» che èi2»il 5o<~-li 
prodotto farà 600, e quefto (j o o 
fi divida per il primo nu- 3^) ^ ^ 

F 3 me- 
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mero 30, onde riefcc il quoziente 20; però le 
braccia 12 importeranno 20 feudi. 

Conviene avvertile , che alle volte il quelito 
non è propoflo con ordine » per efempio chi 
diceflè V eilèndo che 30 braccia mi cofiano 
feudi 50 , volendo fpendere iòlamente feudi 
20 , quante braccia potrò averne ? La quefiione 
• non è prcpofta ordinatamente , ma fi dovca dire , 
. fé feudi 50 ci danno 30 braccia, con feudi 20 
quante braccia fi compreranno ? e così moltipli- 
cato il fecondo nel terzo » che fa <^oo , e queflo 
diviib per il primo 50 rìufcirà la, che farà il 
numero delle braccia ricercate con feudi 20 • Pe- 
rò bìfogna talmente difporre i termini del quefi- 
to, che le cagioni e gli effetti fiano in un luo- 
go fimile, onde corriiponda il primo al terzo, 
ed il fecondo al quarto quefito , però fé nel ter- 
zo termine fi pongono gli feudi, e fi- cerea nel 
quano il numero di braccia^ conviene nel primo 
termine proporre gli feudi, e nel fecondo le brac- 
cia che gli corrifpondono , e così fimilmente 
nelle altre propofte. 

Alle volte però conviene adoperare h regola 
del tre a roverfeio , moltiplicando il primo ter- 
mine nel fecondo, e dividendo il prodotto pel 
terzo , cioè , quando il quarto termine propor- 
zionale , che fi cerca , non corrifponde diretta* 
mente al fuo omologo, ma reciprocamente , cioè 
quando erefeendo il terzo non deve crefcerc il 
quarto, ma farfi minore del fecondo, come il pri- 
mo è minore del terzo; per efempio* Suppon- 
go che a fpazzare tutte le ftrade di una Città, 
o farvi qualche altra opera , 3 uomini la coxn- 

' pifca- 
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pHcano in 8 giorni > fi cerca dì 1 2 uomini ih 
quanti giorni la compirebbero ? Si moltiplichi il 
primo nel fecondo, cioè 3 via 8, che farà 24» 
e fi divida quefto per il terzo numero « che è 1 2 , 
ne rìeÌMno 2 giorni > ne' quali quefii 12 uomini 
potranno fare lo fteflb , eflendo proporzionale z 
ad 8» come 3 a 12^ cioè la quarta- parte dì 
effi« 

Ma fé i termini non fono ne direttamente , ne 
reciprocamente proporzionali , allora non con- 
viene ufare quefta regola. Per efempio, fé una 
carrozza con 2 cavalli fa 3 miglia in un ora , 
quante miglia farebbe con 6 cavalli nell' ora me- 
defima? Non crefcendo il numero delle miglia 
a proporzione del numero de* cavalli, che ti- 
rano nel medefimo tempo la carrozza ( altrimenti 
6 cavalli farebbero 9 miglia in un ora , perchè 
3 via (S fa 1 8 > e divifo per 2 refta 9 , il che, è 
falfifiimo ) però non conviene adoperare tal re- 
gola, fé non quando i termini creibono propor- 
zionalmente • o con diretta o con reciproca 
proporzione • 

La regola del tre dovrà alle volte ma^iormen- 
tc oomporfi , quando faranno propofti più di tre 
termini, come farebbe in quèd' altro quefito. Se 
4 uomini in 7 giorni fcavano una foflk di brac- 
cia 2 5 2 ; poflivi 1 o uomini fimiliflimi lavoratori , 
in 1 3 giorni quante braccia ne fcaverebbero ? 

4 7 i 5 i }^ U . 

4 7 1 o I 3 

28 130 

F 4 Bi- 
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'Bifogna ridurre i due primi numeri in un. fole 
prodotto» con la moltiplicazione di elfi , cioè» 
4 via 7 fa 28, e poi moltiplicare infieme gli 
due ultimi 10 via 13» che fanno 130» imperoc* 
che 4 uomini in 7 giorni faranno lo fteflò » che un 
folo uomo in giorni 28, e quello fi farebbe da 
lo uomini in 28 giorni, fi farebbe pure da uno 
in giorni 130 , però il ^uefito farà fimile aquefto; 

28 % $ % 130 

2 j 2 -^ — 130 



3 2 7 do 
28 ) » « 7 o 

fé da un Uomo in 28 giorni fi fanno 252 brac- 
cia » dal medefimo uomo in 130 giorni quante 
braccia fé ne farebbero ? Si moltiplichi il feconr 
do nel terzo, cioè 252 in 130, che ne riufcirà 
32760, e quello divifo per il primo numero 28» 
riufcirà 1170; dunque faranno quelle le braccia , 
che in 13 giorni fcaverebbero 10 uomini ^ovve* 
ro un uomo folo in giorni I30« 

Talvolta ancora fi potrà replicare la regola 
del tre , in due , o più volte • Per efempio , fé un 
uomo in 4 mefi,con 30 feudi preftati ad un al- 
tro , ne ha guadagnati 2 | , in quanto tempo pre^ 
dando 5oo feudi > ne potrebbe guadagnare 200? 

4 30 27 doo zoo 

Primieramente» ficcome in 4 mefi gli 30 feudi» 
hanno guadagnato zi, così nello Aeflo tempo 

quanti 



DtA&iTMETlCA Ps^ATl CA. ftp 

guanti le ne guadagnerebbero con doa fendi ^ 

600 a -j 



30) *5oa 

50 



moltiplicato il 2 j- in 5oo> diviene' 1500 , e 
divifo per 30 , ne riefce 50 ; Quindi però fi 
faccia un altra regola del tre, dicendo; 



50 4 ^o o 



200 






fé G. avverebbero ( dalli feudi 600 ) feudi 50 in 
mefi 4» gli feudi 200 in quanti me(i fi acqui- 
Perebbero ? Moltiplicata il 4 in 200 fa 800» 
e quefto divìfo per 50 > ne viene 16; dunque in 
un anno t e nel terzo dell' anno feguente , che fa* 
ranno mefi 16, verranno acquiftati gli feudi 200 
per li 600 propofti. Cosi parimente faraffi in al* 
cri quefiti propofti. 



Q 



CAPITOLO xra- , 

Della Regola di Gm^agnia. 

Uando più perfone concorrono ad un ne- 
gozio, contribuendo parte del loro danaro, 

gua- 



,*• # • -'*' 



guadagnano a proporzione del capitale che han- 
no impiegato a benefizio di quel negozio, al- 
lora per faperè diftribuirc a ciafcuno quel gua- 
dagno, che giuftamcnte gli tocca, bifogna fi a- 
doperi la prefente regola. Si raccolgono in una 
fonnma i capitali contribuiti da ciafcuno , e pa- 
ragonafi quefta fomma col guadagno comune» 
poi fi cava dal particolar capitale di uno , quale 
fia il frutto , che gli fi deve , onde con la rego- 
la del tre fi trova il guadagno di quello; e di 
quell'altro mercante. • • 

Suppongati per efempio , che Pietro contribuìflc 
per una mercanzia^ o per un negozio feudi i5oo , 
Giovanni feudi 1450 , e Martino feudi 1 500, che in 
tutto fommati fono 4550, ed il guadagno comune 
rimanendovi impiegato il capitale di tutti , fifup- 
pone che importi al netto feudi 2460 ; cercafi co- 
me debba diflribuirfi a ciafcheduno la fomma di 
quefti danari acquiftati in un medefimo tempo. 
Bifogna dire in quefto modo ; fé tutto il capita- 
le t che è 45^0, ha acquiftato per il comun gua« 
dagno 24^0 , che colà importerà di guadagno il 
capitale di Pietro 1 600 ? fi moltiplichi per U 
regola del tre , il fecondo numero 24^0 col ter- 
zo 1600, e riufcirà 393<Sooo, il che divìdafi pel 
primo 4550 , e ne riufciranno feudi 86$ con la 
frazione ^)^ , che farebbe ^ , ( divifo per 50 tan- 
to il numeratore quanro il denominatore ) Ce- 
che il guadagno di Pietro farà feudi appunto 

Similmente il capitale di Giovanni, che e feu- 
di 1450, fi moltiplichi con lo fteflb ciomun gua- 
dagno 2^6o , e ne riufcirà 35<J7ooo ,il che divi- 
fo 
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€0 pure pel primo numero 4$ So, ci darà il 
guadagno di Giovanni 783 >con la frazione ~> 
uguale ad ^ » divifo pure come Y altro per 50 
tanto il numeratore , quanto il denominatore di 
efia frazione • 

Finalmente il capitale di Martino eflendo 1 500 
moltiplicato pure in 2^60 , farà 3 ($90000» che 
divifo per 45 $0, ci darà per guadagno di Mar- 
tino feudi 8 1 o con la frazione ^ , che farà |j , 
eflendo umilmente divifo V uno e V altro numero 
fuperiore , ed inferiore per 50 ; e può ancora 
provarli eilère appunto quelH tre guadagni uguali 
a tutto il comune , mentre il primo 865 ^ , col 
fecondo 783 g^^ed il terzo 810 |; (bnunati infie- 
me fono uguali al numero 2458 ^, la qual ibm- 
ma di frazioni è uguale a 2 » efle^o i8z il dop- 
pio di 91 ; onde ag^unto il 2 alla fomma delli 
interi 2458 , fa per appnuto il 24(^0 . 

Ma fé quefti Mercanti aveifero dato il danaro 
per diverfb tempo» cioè Pietro per 2 anni,C^o- 
. vanni per 3 , Martino per 5, e con tutto quel- 
lo fleflb capitale di (cudi 4550 aveflero pure gua- 
dagnati gli feudi medefimi 24^0 ; fi cercherà » 
quanto di quefto guadagno debba loro diftribuir- 
fi , oltre la reftituzione del capitale > da farfi loro 
in quei tempi determinati. Si moltiplichi qua- 
lunque capitale per il numero degli anni, ne' 
quali fu conceilo , cioè quello di Pietro feudi 
1 600 per 2 anni fa 3 200» quello di Giovanni 1450 
per 3 anni fa 4350,1' altro di Marcino 1500 per 
6 anni fa 9000, e ciafcheduno di tali prodotti, 
moltiplicato per il comune guadagno 24^0 , e 
diviib per la fomma di quei prodotti » che è 

1^550* 
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165 50, ci determinerà quello che deve darli a 
ciafcuno. Quindi il 3100 moltiplicato per 2460 

,farà 787x000, che divifo per 1^550» riufcirà 
per guadagno di Pietro 475 '^, laqual frazione 
può ridurli a f^, ( divifo pure 1' uno e T altro nu- 
mero per 50) ; T altro numero 4350 moltipli* 
cato per 2460 fa 107010^0, che divifo per lo 
fteflb 1^550, darà a Giovanni <$4^^«> la qu^ 

, frazione umilmente fi riduce a j|t ; e finalmente 
il terzo numero 9000 moltiplicato per 2460, 
fa 22140000, il che divifo per i6$5o>ci dà 1337 
7^ , la qual frazione riefce pure ^ , e quefto fa- 
rà il guadagno di Martino ; in fatti la fomma di 

.quefti tre numeri inteii farebbe 2458, che cosi 

..importano li tre numeri 475 > 646, e 1337» ^ le 
tre frazioni ^> ,Tr» ^> fanno |r, che è uguale 
a 2> il che aggiunto all'intera fomma 2458 fa* 
rà per appunto i^6o^ che è tutto il guadagno 
diftribuico a' tre Mercand» come fi è detto 475 
gf a Pietro, 646 ^ a Giovanni, e 1337 ^ a 
Martino , che ha più degli altri per aver dato il 
capitale in maggior tempo • 

Altri tre uomini , Alcflandro , Giorgio , e Lo* 
renzo, dicono d' avere fra tutti guadagnata la 
fomma di 2800 feudi, avendo il primo Àleflan- 
dro poflo di capitale feudi 2000 , ed U fecondo 
2350, che fu Giorgio > ma non fi ricorda quanti 
ne pone (Te il terzo , cioè Lorenzo, e folamente 
fapevafì , che per lui vi erano di guadagno feudi 
100, però fi cerca, quanti feudi di capitale ne 
avefledati? e viceverfa , quanti ne guadagnade 
Aleffandro, e quanti ne avefle Gioi^io? Per ri- 
trovare tuttociò , primieramente dal comun gua- 
da- 
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dagno di feudi 2800^ fé ne fottragga il guadagno 
di 100 venuto a Lorenzo» ne rimarranno feudi 
2700, che faranno convenuti ad ambidue gii pre*^ 
cedenti Àleflandro , e Giorgio ; e prefa la fom- 
ma degli feudi già da loro propofti looo e 2350, 
che è 4350, con la regola del tre fi moltipli* 
chi la fomma del guadagno de' due primi 2700, 
con gli feudi 2000 dati dal primo 1 ed il pro- 
dotto 5400000, fi divida per la fomma 4350 
degli feudi dati da ambidue ,che farà 1241 ^^» 
la qual frazione divifa nel fìumeratore e nel 
denominatore per 50 , diventerà ^ , anzi quefti 
due numeri divifi per 3 > faranno la frazione ^ ; 
ficehè il guadagno di Aleflfandro farà 1241 ^' , ef- 
fendo ciò proporzionale alla fomma degli feudi 
2000 da lai propofti 9 come il guadagno d* am*» 
bidue 2700» alla fomma 4350 degli feudi da lo* 
ro infieme dati . Onde poi il redo del guadagno 
de* due primi 2700, levatogh 1241 -, che ri- 
marrà 1458 j|, farà pure il guadagno del fecon- 
do , doè di Giorgio . Ci refta poi da trovare , 
quale fia il numero degli feudi dati dal terzo, 
cioè da Lorenzo» e fi troverà con queft' altra 
regola del tre , dovendo eflfere nella (lefia prò* 
porzione , come il guadagno delli due precedenti 
2700 al loro capitale degli feudi propofli 4350» 
cos\ il guadagno del terzo 100» al capitale del 
medefimo Lorenzo; però moltiplicato 4350 in 
1 oo » che diverrà 43 5000 ,' dividendolo per 2700 , 
che riefee ^)~ uguale a ^ ( levati di fopra , e 
di fo^to li due zeri) onde proviene \6\ ^»che 
è lo fteilb capitale da elfo dato di Ccudi ì6ì j\ 
( perchè il 3 1 ed il 27 fi polibno dividere per 3 • ) 

Ecco 
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Ecco adunque riero varo» e i guadagni di Alef- 
landro e di Giorgio » ed il capitala degli feudi 
0ati da Lorenzo . 

CAPITOLO XIV. 

Dilla Regola di Alligatone . 

Quando fi mefcolano infieme varie macerie 
di prezzo ^diverfo^bifogna trovare il valo- 
re corrifpondente a ciafcuna mifura della mace- 
ria così mefcolata: e viceverfa, proporlo qual- 
che prezzo mediocre, tra i prezzi particolari di 
due materie , occorre ricercare , in quale quan- 
tità debbono quefta e quella mefcolarfi, per 
poterne vendere il tutto al prezzo mediocre af- 
legnato . ' L' una e T altra di tali operazioni fi 
regolano nel modo , che infegna quefta regola 
detta di Alligazione» come fi vedrà in quelli 
efemp). 

Primieramente , per fciogliere il primo quefi- 
to, fi raccolgano in una Ibmma i numeri delie 
mifure mefcolate ; Si raccolga altresì in una fbm- 
ma il valore corrifpondente a ciafcuna di eflè> 
e fi divida quefta feconda fomma per la prima, 
farà tal quoziente il valore di una mifura del- 
la materia mefcolata . Per efemoio : un Orefice 
ha tre forte di argenti , il primo vale 9 lire V on- 
cia , il fecondo 7 lire , e il terzo 6 lire ; ne mef- 
cola infieme 18 once del primo, 10 del fecon* 
do, e 12 del terzo, fi cerca, quale farà il giu« 
(lo prezzo di qualunque oncia della mafia cosi 
mefcolata . Si raccolga in una fomma il numero 

deJr 
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I S a lire 9 l (J 2 

I o a 7 7 o 

1 1 a 6 ■ 7 2 

40 3 04 

40) 7 I 

deirooce iafieme mefcolate , che 18 > io» e 12, 
ne ibno 40 , e perchè F once 1 8 del primo a 9 
lire r una ne importano i^z » e le io del fé* 
condo a 7 lire di cialcuna ne importa 70 , e le 
1 2 del terzo a 6 lire V una ne danno lire 72 » 
raccogliendo iniieme quefti prezzi 162 > 70 > e 
72 9 impoorca tutta la mafia lire 304; però divi« 
dendo tal fomma per il numero deir once 40» 
ne rifulta il prezzo di qualunque oncia lire 7 e 
11 foldi; imperocché 40 via 7 farebbe 280, fic* 
che tolto ciò dal 304, ne rimane 24; dunque 
divifoii 304 per 40 riefcc lire 7 ^«laqual fra- 
zione ha i numeri divilibili per 8 » onde rimane 
7 j ; però la quinta parte della lira ( compofta 
in Tolbana di 20 foldi ) eflendo 4 foldi » i | fo- 
no appunto 1 2 foldi da aggiungerti alle 7 lire per 
ciafchedun oncia di quella fomma d'argento. 

Volendo poi fciogliere il fecondo quefito» fi 
deve pigliare la differenza del prezzo mediocre 
dal prezzo mafliimo j e l' ecceflb del mediocre- 
dai minimo ; indi alternativamente fi piglino tan- 
te miiure della materia di maggior valore , quan*. 
te fono le unità dell' ecceflb del mediocre fopra 
il minimo y e poi fi aggiungano tante mifure del* 
la materia di minor valore > quante unità fono nel- 
la dilfereaza del prezzo mediocre dal maffimo; 

così 
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COSI con quefte mifure (i farà una mafia da vcD* 
derfi al prc^zzo mediocre propofto* 

Per efempio , un Mercante ha due fpecie di 
vino , o d' olio , delle quali la prima importa 
di prezzo foldi 20 il fiaico» e la feconda ioidi 
13 folamente ; vorrebbe egli mescolarli in tal 
dofe^ che fi doyefle vendere foldi 15 il fia(co» 
onde ricerca quanti £afchi dell' uno e dell' al- 
tro debba infieme unire • Si offervi , che la dif- 
ferenza del prezzo mediocre 1 $ dal maggiore 20 , 
è di 5 , e la diilbrenza del prezzo minimo 1 3 
dallo ftefso mediocre , è folamente 2 ; fi piglino 
adunque 2 mifure della prima fpecie > e 5 dell' 
altra minima » e fi mefcoìino infieme ; così riu* 
fciranno 7 mifure mefcolate da venderfi ai prez- 
20 mediocre propodo di foldi 1 5 il fiafco > im* 
perocché il valore di 2 mifure del maffimo prez- 
zo 20 farebbe (oidi 40, ed il valore di 5 mi- 
fure del minimo prezzo 1 5 farebbe iòidi 6$ ; 
e però il valore di tutte quelle 7 mifure farà 
f^ldì 105, che divifi per 7> danno 15 ioidi per 
ciafcheduna mifura , il che appunto è il prezzo 
mediocre propofl:o;e ficcome ciò avviene ^prefi 
due fiafchi del maggior prezzo» e cinque fiafchi 
del minore , così ancora fi potranno mefcolare 
due barili del primo » con cinque bariti del fe- 
condo; e lo ftefso fi farebbe con qualunque mi* 
tura dell' uno e dell' altro , con fimile propor* 
zione mefcolata • 

Se occorrefse di mefcolare inijeme più di due 
fpecie di roba : per efempio , il primo vino che 
cotta 18 (oidi il fiafco; il fecondo che ne cofta 
13 foldi , il terzo che ne cofta io foldi; e fi vor- 

reb- 
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ffcbbero mefcolare in maniera > che pofsa ven'» 
derfi 15 iòidi il fiafco; fi pigli )a difièrenza di 
qoefto mediocre prezzo 15 dal maggiore 18» 
che è 3 > indi la differenza del medefìtino 1 5 dal 
minore 1 3 » che farà 2 > e dal minimo io ^ che è 
5 ; pofcia fi piglino 2 mifure del primo , e 3 
del fecondo » come fi è veduto doverfi fare nel 
cafo di fopra 9 tra il primo e il fecondo : e 
dipoi 5 altre mifure del primo» e y del terzo» 
come importerebbe la fola mefcolanza di quefU 
due» ne avremo adunque 7 mifure del primo» 
3 del fecondo » e 3 pure del terzo , che in 
tutto faranno 13» e dovranno valere 15 foldi 
per fiafco, cioè 195 foldi in tutta» perchè 7 del 
primo» che vale 18 per ciafcun fiafco, ne im- 
porta 12(S, 3 dei fecondo, che ne vale 13 per 
ciafcuno» ne importa 39» e i 3 del terzo, che 
ne vale i o per qualunque fiafco » ne importa 3 o » 
le quali mifure portano fimilmente lo fleffo. prez* 
20 di 195. 

E fé fofifero ancora da unirfi più fpecie di- 
verfe » come fé la libbra di Pepe valef]^ 3 pao^ 
li » quella di Garofana paoH 2 , quella di Can- 
nella paoH 6» e quella di 21al&rano paoli 9 » e fi 
voleiTero mefcolare in maniera» 
che fi paghi paoli 5 la libbra ; no- P. 3 

(?. 2 I f"^ 

M. s << 
dal Pepe P. 2 paoli, dal Ga- C^ 6 | ^*I 
Tofano G. 3 paoli, dalla Can- Z. 9 < — 4 
nella C paoli i, e dal ^^aifera- 
no Z* paoli 4; fi pongano tante libbre del Pepe, 
del Garofano» che fono di minor prezzo del 

G me- 
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medio » quanta è Y altra ibimna delle difiereor 
ze di eflb medio » dagli alta due della Cannella, 
e del Zafièrano » che hanno prezzo ma^iorci e 
poi tante libbre di Cannella e di Zafferano , quan- 
ta è la fomma delle dii&renze dd medio da 
gli altri due Pepe e Garofano , che hanno prejp- 
zo minore ; licchè i e 4 facendo 5 > bada pren* 
dere 5 libbre di Pepe ^ e libbre 5 di Garofano; 
ed effendo' ancora le differenze » e 3 parimen- 
te uguali a 5 ( fé foffero in altro numero , in quel* 
lo fi prenderebbero pure gli altri) fi potranno 
prendere altresì libbre 5 di Cannella , e libbre 5 
di Zafferano > e così la fomma di tali robe me- 
fcolate , dovrà pure farfi pagare a . 
5 paoli la libbra ; imperocché lib* 
bre 5 di Pepe coftano paoli 15» 
altrettante di Garofano paoli io> 
quelle pure della Cannella paoli 30, 
e le altre cinque di Zafferano paoli 
45, la cui fomma è 100, però ef^ 
fendo tutto il mefcuglio di quefte quattro cofc 
libbre io , avendone 5 ciafcheduna» è chiaro che 
i paoli 100 con . cui fi comprano, corrifpon- 
dono per V appunto 5 a caafcuna delle fteffe lib- 
bre 20^ e così potrà farfi qualunque altra me- 
fcolanza di più cofe , con quefta Re^a di Alliga- 
zione , purché il prezzo che fi vuole che ab- 
bia la loro fbmma fia medio , cbè maggiore 
di quello di alcuni, e minore di quello degli 
altri • 

Se voleffe uno farfi fare una Statua di. libbre 
35 d* argento, e pagare 86 paoli ciafcuna lib- 
bra 9 non potendo pagarla tutta p fé non con paoli 

3010 
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3010; r Argentiere, che avea una forte d*ar* 
gento di paoli 90 la libbra , un altra di 84 , ed 
una terza di 80 paoli la libbra j come potrà me- 
fcolarc quelle forti d' argento, perchè la Sta- 
tua di 35: libbre veniffe a coAare paoli i6 la 
libbra ? Io dico che dovrà dargli del primo 
argento libbre 177, del fecondo e del terzo 
libbre 8 , con 9 once tanto deir 
uno quanto dell'altro, la fomma Uàère. Once • 
delle quali farà le libbre 3 5 , che ^ 

a paoli 85 T una , importeranno ^ o 

paoli 3010; imperocché le lib- q ^ 

bre 1 7 ^ del primo , di cui cia^ ^- ^ * ^ 

fcuna libbra liè vuole 90 paoli, ^3 5 • — 
importeranno pàoli 1575 : le 
libbre 8 del fecondo a paoli 84 di ciafchedu« 
aa, faranno paoli 672 , e le 9 once, che fono 3 
quarti della libbra, ne importano 
paoli d3 , e però tutto il prezzo i S 7 S 
di libbre 8 e 9 once , importa 735 

paoli 735 ; le libbre poi del terzo 700 

argento , efièndo 8 , importa pao- 3010 
li 640 , e le fue once 9 , che fo- 
no tre quarti della libbra, ne importano paoli 
(So, onde tutto il di lui prezzo farà paoli 700 ^ 
le quali tre fomme importeranno pure paoU 
3010, come il vuol dare per tutto l'argento 
di 35 libbre della Statua. 

Come fianii trovati quefti numeri delle libbre 
di tali argenti, può dimoftrarfi così: fi trovino 
le differenze del medio 86 dal primo 90, che 
è 4 , e dal fecondo 84 , che è 2 , e dal terzo 
80, che è 69 però del primo prendafiie libbre i 

G 2 e le 
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e le libbre 6 , che fono libbre 8 » 
e del fecondo e del terzo fi pren- P* 90 4 
dano le libbre 4 > fecondo le ad* M 8tf 
dotte differenze ; quindi farebbe- S. 84 2 
ro id libbre compofle delle 8 del 7L 80 p 
primo argento» di 4 del fecon- 
do > e di altre 4 del terzo 9 le quali libbre co- 
deranno paoli 86 per ciafcheduna> efTendo 16 
via Ì6 uguale a 1 3 76 , ficcome 8 via 
90 uguale a 710 e 4 via 84 uguale jto 
a 336, e 4 via 80 uguale a 320 , 33^ 
che pure podi infieme fommano 1376; 320 
ma dovendo averne non folo quel- i % ^ 6 
le 16 libbre ^ che coftano paoli 
1376 , ma libbre 35 » che fono il dop- 
pio e ,^; perciò del primo argento prefe 16, 
del fecondo 8 > e pure del terzo 8 , diventeran- 
no 3 2 , e dovendo aggiungergli altre 3 » il primo 
( che ha fempre il doppio del fecondo e del ter- 
zo 9 cioè ad ambidue uguale ) deve pure accre- 
fcerfi di una libbra e mezza , e V altra lib- 
bra e mezza negli altri due , dividendole ugual- 
mente in ciafcuno» che però fi aggiungono on- 
ce 9 al fecondo» ed once 9 al terzo > le quali 
prefe infieme fono 18 /onde le libbre del pri- 
mo devono eflère 174 » del fecondo 8 libbre 
con 9 once » e del terzo altrettanto , come £b- 
pra fi è detto • 



\ 



CA- 



r 



Di Aritmetica Pratica. loi 



.-«" 



C A P I T O L O XVa 

Della Regola del Falfo . 

DÀ un faUb (uppofto fi cava la vera ipotefi 
di, qualche ignoto quefito» allorché dipen- 
de dalla molciplicazione > dalla divifione > o da 
qualche proporzionalità i e quefta Regola chia- 
mafi di Falfa pofiziane , a differenza della Rego- 
la di doppia falfa pofizione , la quale fi può an* 
Cora adoperare in quelle queftioni 9 in cui entra 
la attrazione e Y addizione • 

Per efempio della prima ; uno abbia lafciati 
fette mila feudi da diftrìbuirfi a tre figliuoli^ ia 
maniera però > che la porzione del primo fia tri- 
pla di quella del fecondo , e quella pure del fe<» 
condo fia doppia di quella del terzo; fi cercai 
come debba farfi queila diftribuzione ? Suppon* 
gafi ad arbitrio, che di qualfivoglia numero^ per 
efempio » ne tocchino 50 al terzo figliuolo » ne do^ 
vranno toccare 100 al fecondo, e 300 al primo > 
avendo il primo un triplo del fecondo , ed il fe« 
condo un duplo del terzo; dunque tutti (arel>- 
bero folamente feudi 450, ma doveano effere 
7000, dunque è falfo il fuppofto} quindi però (è 
ne caverà il vero, dicendo perla regola del tre» 
le 450 vengono dalla falfa ipotefi della porzione 
fuppofla di foli feudi 50 dati al terzo figliucdo > 
gli feudi 7000 , qual vera porzione importeranno 
al medefimo terzo figliuolo ^ ed operando al fb* 
lito fi moltiplichi il fecondo nel terzo, cioè 50 
in 7€oo I ne rifidterà 350000^6 queflo divifo per 
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• 

il primo numero 450, ne riufcirà 777!'» onde quella 
dovrà veramente darC altgrzo figliuolo:, 
il doppio 1555 ^ al fecondo, ed il tri- 7 7 7^ 
pio di quefto , che farà ^666 1 ( cioè | j j ^ jl 
4.666 y ) al primo , la fomma de' quali ^ ^ ^^ 
è 7000; cioè appunto gli feudi lafciati / ^ m 

dal Padre a gli fleffi figliuoli > con la 7000 
fuddetta condizione, onde fi è ritro- 
vata la vera diftribuzione., che dovea fard* 

Similmente dicendofi da un Signore, di ave« 
re con 275 feudi fatta comprare una carrozza» 
un calefle » e due cavalli , e- che il prez^&o 
della carrozza fu triplo di quello del calefle , e 
i cavalli coflarono tre metà del prezzo di dio 
calefTè ; fi cerca , quale era il prezzo dell^ car- 
rozza , quale del calefle , e quale de' due cavalli? 
Suppongati benché falfamente , che fi 
comprailèro i cavalli con feudi 1 2 , pe-« ! 2 
rò il calefle ne importerebbe 8 , eflen- 8 

do il 12 tre metà di 8 , cioè 3 voke 2 4 
4 , e la carrozza ne averebbe avuti 24 » 44 
coftando il triplo del caleflè , e la fom- 
ma di quefli tre prezzi farebbe 44 , e con . la re* 
g(^a del tre , ficcome è il 44 al prezzo di alcu<* 
fi a di quefle cofe , per efempio a quello del ca-* 
lefle, che è 8i così i 275 feudi fpefi da quel 
' Signore , averanno la ftefla proporzione ài fuo 
Vtvo prezzo del calefle ; onde moltiplicando 1' 
8 in 275 fi averà 2200, che divifbper 
44 ne dà 50; dunque 50 feudi è il ve'- 5 o 
ro prezzo del caleflè , ed il triplo di 150 
eflo 150 farà il prezzo della carrozza» 7 5 
€ quello de' cavalli > che ha tre metà 175 

^ di 



DiAritmetica Pratica. 103 

di 50 (prezzo del CaleiTe ) riu£birà 75 >la fbm- 
ma de' quali prezzi è appunto il 175, che tand 
fono gli feudi pagati da efib Signore in quefte 
tre compre • 

La regola poi della doppia falfa pofizione > fi 
fa in queft' altra maniera, efaminando la que- 
filone prima» per qualunque falfo numero, e 
poi per un altro: fé tutti due fono maggiori o 
tutti due minori del mmi'ero vero » fé ne notano 
gli ecceffi, e i difetti; indi moltiplicando aL 
ternativamcnte la prima pofizione per V errore 
della feconda, e la. feconda pofizione per Ter^ 
rore della prima, la dìfièrenza di quefti prodotti , 
fi divide per la differenza d'ambi gli errori, ed 
il quoziente farà il vero numero ricercato; ma 
fé uno degli errori foifò maggiore del vero nu- 
mero , e r altro minore di eflb , fi piglia la (bm- 
ma di que' prodotti., e dividefi per la fomma 
d' ambi gli enrp^ri, ed il quoziente ci darà pure 
il proprio numero , che ricercavafi • 

Per efempio ; interrogato un Paftore , quante 
fodero le f«e pecore '• .Rifpòfe. Se ifoffero al* 
frettante , con la nrétà di tante , e con un ter« 
sodi tante, aggiuntavi la mia perfona^ faremmo 
app\mto 120 ; fi cerca quante fofiéro tali peco- 
re ? Suppongo a capriccio , che foilèro 1 z , le 
quali raddoppiate diventerebbero 24, ed aggiun^f 
ta la metà di efie, farebbero |q, efiendo il (Sia 
metà di 12 , la cui^ terza parte efienda poi 4,'ag* 
giuntovi >|uefto diventerebbero 34, erto! pallore 
3 5 ; ma dovevano eflete . 1 20 , dunque* V errore 
è un, difetto di 85 . . Suppongiili uà. altra voltai 
che le pecore fodero iS^il:loror doppio 3^» ^d 

G 4 ag- 
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«puntavi la metà di efle» che è p divefttereblm^ 
ro 45 p ]50i adattatovi il terzo delle medefime » 
cioè 6 1 diventerebbero 51 » e computatovi il Pa^ 
fiore , farebbero 52,1! che dìfferiice dal nume*' 
ro propofio 1 20 per (58 . Si mol- 
tiplichi adunque la prima ipote» 
fi 12 pel fecondo difetto Ò8 » 
del che ne. proviene Si6,e mol* 
tiplicando la feconda ipotefi i3 

pel difetto 8y della prima , 

ne proviene 1 530 ; ed eflendo gli 1530 
errori iimili , piglio la differenza 
di quefti prodotti , che è 714» e la divido per 
la differenza de' fuddettì errori ^8 e 85^ che 
è 1 7 « onde rimane il quoziente 42 , < e gue- 
ùo appunto farà il numero delle pecore » il 
cui doppio farebbe 84^ ed aggiuntovi la metà 
di 42 , che è 21 , fi fa 105, e col terzo di eflo 
42 « che è 14, ne rifulterà iip, che con il Fa- 
flore faranno appunto 120, iiccome era prò-- 
poflo. 

Ma fé la feconda portone fofle fiata maggio- 
re, fìipponendo per efempio, che le pecore fof- 
fero 48 , e duplicate farebbero ptf , e con la me- 
tà di effe 9 cioè 24, diventerebbero 120 ♦ e eoa 
la terza loro parte , cioè id, fi 
farebbero 1 36 ^ e col Paflore 
rimarrebbero 137 , onde ibpra 
il dato numero 120 vi fareb* 
be V ecceflb 17, onde molti* 
plicata la prima pofizione 12 
con quello ecceffo 17, divie- 4080 To% 
ne Z04, e mokiplican la fecon^ . . . 

- da 
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da pofizione 48 col difetto della prima 85 , fi 
produce 4080 ; ed ora deve pigliar fi la fomma di 
tali prodotti, che farà 4284, e dividerla per la 
fomma di quegli errori 17 e 85, ecceflb e di* 
fetto f che fanno 1 02 , per la quale divifione pa- 
rimente rifulta il 41 vero numero di effe peco* 
re» come fi è veduto di fopra. 

La miglior regola però di tutte quefte queftio- 
ni, ancora più intrigate , farebbe quella dell' Al- 
gebra, che è più univerfale , e più efatta, la 
quale però in quelle brevi inftruzioui non può 
ipiegarfi a dovere, richiedendo ciò una nuova 
maniera di calcolo, che fi vedrà a fuo luogo 
neUe Inflituzioni Algebratiche • 

CAPITOLO XVL 

Delle CcmUnaTJoni dei Lotto , che fuol far fi 
^in Genova, in Milano, in Rotna, 

ed altrove . 

DOvendofi fare T eftrazione di 5>dal nume^ 
ro]di 100, o di 90 uomini, o di più o 
dimeno in qualche luogo, molti fogIiono/con<* 
correre con i fuoi danari a nominarne uno , o 
due ,0 tre , o quattro , o cinque di quelli che fa* 
ranno eflxatd per forte da tutto il numero di eifi j ^ 

Però in quante maniere fi pofla guadagnare', o per- 
dere intorno a ciò che da coftoro fia dato propo- 
fto , fi potrà cavare da quel che fi anderà quivi 
dimoftrando • 

Conviene però determinare in quante maniere 
da un dato numero di varj uomini j fi polla per for- 
te* 
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te cavare il quintuplo , o il quadraplo,o il tri|^« 
o il duplo ^ o alerò calcob dì effi» Certamente il 
cavarne uno > quante volte può occorrere , quanti 
ibno 'gli uomini prbpofti da caràrfi ; ma il cavarne 
a y dipende dalla fomma di tutti i numeri ante- 
cedenti al numero degli ftefli propofti ; il cavarne 
» dipende pure dalla fomma de' numeri dei 
uè oorrifpondenti a ciafcuno de' precedenti na* 
meri; iimUmente il cavarne 4 > dipende dalla fbm- 
tasi de' numeri dei tre in ciafcuno de' numeri an- 
tecedenti ; e così il cavarne 5 » dipende dalla 
fomma de' numeri de i quattro pure in qualunque 
de' numeri precedenti. 

Supponga/]» che propofti (iano (blamente 7 uo- 
mini a , i, e , d» e ff, g ; k Ci deve cavarne un 
folo > certo qualunque di effi può eiferne levato, 
onde pure in 7 maniere fé ne caverà uno diverfo ; 
fé fi devono cavarne due , potranno eflere, o io- 
lamente aif ò pure ac 9 ò ad, à ae , à af, òag^ò 
èc, ò id, ò 6e, ò if, Q igfò ed, ò ce, àcf, ò 
eg^ò de, ò df, ò dg , ò ef, ò eg , ò fg, che fo- 
no 2 1 maniera con cui fé ne cavano 2 , ed eflTea- 
do appunto i numeri antecedenti al 7 , cioè 5^ » 5 » 
4, 3 9 1 » 1 9 fommati infieme uguali a 21 : per- 
ciò fi fa manifefto» che il numero de' bini uomi- 
ni» che pofibno eftraerfi da un propofto numero 
di tutti > è uguale alla fomma di tutti i numeri pre- 
cedenti» onde il numero di t in due propofti è i 
bino » in tre propofti è 3 bini » in 4 è tf » in 5 è 
lo , in 6 è 15, che iniieme fanno 35 » e tanti fa- 
ranno i fuoi ternarj» che appunto dovranno ef- 
fere atc, abd, aie, abf,ahg, aedi ace, ^cf, 

^cg^ade ,adf, adg,aef^ ^^if^fg^ icd^àce, 

bcf. 
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hcf^hcg^ bde, hàf,bdg,hef,beg^ hfg, eie, 
cifycàg, cef.cig, cfg,def,deg,dfg,efgi 
I quadernar) pure faranno aitreccanti> cioè 35 (per* 
che i ternarj di 6 farebbero 20, e di 5 faranno 
IO » e di 4 faranno 4 » e di 3 un folo^ che pu* 
re tutti quefti numeri fanno 35 ) riducendo abcd, 
atee 9 abcf^ abcg, abdc, abdf, abdg, abeft 
abeg, abfg, acdcy acdf, acdgf acef\ aceg, 
^^/f> adff,0d€g^ udjg^ aefg, bcde, bcdf, 
bcdg, bcef, bceg, bcfg, bdef, bdfg, bdfg, 
^^fg> ^def, cdegy cdfg, cefg, defg % E i 
quinarj farebbero 1 1 ( efTendo i quatemarj nel mi- 
merò 6 folamente 1 5 < nel numero 5 ^ appunto 5 , 
e nel 4. un folo » che fanno appnnto 2 1 ) cioè > 
abefg f abcdcp abcdfy abcdg^ ubcef^ abceg^ 
^^cfgf ahdef.abdeg, aidfg^ àcdef^ acdcgt 
acafg, acefgyadefgy htdef, bcdeg, bcdfg, 
hcefg, cdefg.bdefg.- 

E ciò baili di aver dimoiirato in quefti pochi 
numeri di 7 1 perchè ne' maggiori numeri troppo 
maggiori farebbero le pofllbili evirazioni di efli; 
perq nella feguente tavola fi efporrantio i numeri 
de' quintupli > de' quadrupli , de'ternarjt e deMu-* 
plici in ciafcun numero prolungato fino ai loo. 
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t^s. Binar j. Ternarj . ^Mdermrj. ^mrf. 



91 
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96 
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98 
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99 
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161700 
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5ip7Ji83 
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Non è fola la maniera di fbpra efpofta per 
comporre quefta Tavola con quefti numeri de- 
terminati , che altresì può fervire in altri numeri 
ma^iori propofti ; ma ciò può ancora ottenerfi in 
altre maniere^ eifendo ogni determinazione de' nu- 
meri binar) » o ternarj » o quadernari » a quinarjj u- 
guale ancora alla fomma delia fua antecedente , e 
dell* antecedente pure dell'altro fuo precedente. 
Per efempio^ nel binario delF unità 94, che è 437 1, 
la fomma di quefti due fa il 4465 , qhe farà il 
binario di 95 ; il ternario poi di 94 eiTendo 34044, 
fommato col binario di efib 43 7 1 > che rìefce 

H 13841S 
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1 38415, farà pure il ternario di 95 e parimen:- 
ce ibmmato il ternario di 94 , cioè 1 34^44 > col 
quadernario di effo 3049501 > la fonima di effi 
3183545 è il quadernario di 95 9 e /imiimente 
con quel quadernario di 94 , cioè 304950 1, aggiun- 
tovi il Tuo quinario 548910 1 8 » ù avcrkéij^^os 19» 
che è appunto il quinario di 95 ; e così accade 
in tutti. 

Anzi dato un propofto numero di uomini > €e 
fi cerca quanti binar] poifano indi cavarfi,ba* 
(là moltiplicare effo numero nel precedente > e 
quello prodotto divifb pel mezzo farà il quo- 
ziente de' binar) . Per efempio , fé il numero 
degli uomini è 90 moltiplicato in 89 fa 8oio> il 
che divifo pel mezzo , rìefce 4005 , e tale pure 
è il numero de' fuoi binar) > come può vederli 
nella tavola precedente . Similmente fé gli uo- 
mini fono 100 , moltiplicato ciò per ^^ , che fa 
9900 > e divifo pel mezzo ne dà 4950, il quale 
appunto è il numero de' fuoi binar) ; e fé tali 
uomini foflTero pure 145 » molriplicato ciò in 144, 
farebbe 20880, la cui metà 10440 farebbe il 
numero de' fuoi binar) . 

Similmente > cercandofi quanti tetnat) poflTa- 
no provenire da un dato numero d' uomini , 
conviene moltiplicare tal numero nel preceden- 
te, e nel proflimo anteriore , il quale prodetto, 
divifo per tf ci darà il quoziente de' fuoi ttr- 
narj ; così eflèndo 90 li dati numeri , ciò fi 
moltiplichi in 89, che fa 8010 > e qaefto pure 
in 88, che riufcirà 704880, e ciò divifo per 6 
riefce il 7480, che appunto è il numero de' fuoi 
ternar) . Similmente , effendo 1 00 il numero, molti- 
plicali 
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plìcaii il 1 00 in 99 ed in 98 > dal che ne proviene 
970200, che diyifo per 6. dà itfiyoo^il che-ap- 
punco è il numero de' fuoi ternarj ; e fé gli uo* 
mini foifero lolamente 1 3 , moltiplicato ciò per 
%i9 die fa 5q6 , e pofcia ancora per 21 , che 
farà loóió p ciò diviib per 6 ne viene 1771^ 
che per l'appunto è il numero de' fuoi t^rna* 
t), come può veder fi in detta tavola. 

Ma cercando il numero de' quadernarj , con- 
verrà moltiplicare il numero degli uomini ne' tre 
numeri ad eflb precedenti , e dividerne il prodot- 
to per 24 . Così ne i 90 fi moltiplichi ciò per 
S9 f per 88, e per 87, dal che ne procede 
61324560,11 che diviib per 24, ci dà i quader- 
narj 2555190; e fé gli uomini fono 100 moltipli* 
cato ciò per 99, indi per 98, pofcia per 97 
diviene 941 09400 , e ciò divifo per 24, dà 
3921225, che tali fono i fuoi quadernari ; e fé il 
numero d^li uomini fbfTe folamente 1 8 , molti- 
plicando ciò in 17 fa 306, e pofcia in \6 di- 
verrà 4896, indi in 15 riufcirà 73440, che 
diviib per 24 darà 3060, che appunto tanti 
fono li fuoi quadernarj . 

Volendo finalmente trovare il numero de* 
quinar), bifognerà moltiplicare il numero degli 
uomini in ciafcuno de' quattro precedenti , e il 
prodotto dividerlo per 1 20 ; così nel numero di 
90 fi moltiplichi ciò per 89, indi per 88 > pofcia 
per 87, e finalmente per 8<S, che diverrà 
52739121 60, e quello divifo per 1 20 , ne apporta 
43 SHP^^S quinari ; fé poi U numero foiTe 100, 
fi moltiplichi in $^^f indi in 98, pofcia in 97, 
e finalmente in 96^ ed avremo 9034502400 , il 

H 2^ che 
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che divifo per 120 riefcc 75187520, eflèndo ap- 
punto tanti ì qumarj di 100; e parimente » iè 
il numero degli uomini foflè fblamente 43 > mol- 
tiplicato ciò per 42 che fa iÌo6 , polcia per 
41 che riufcirà 74046, indi per 40 che da- 
rà 25^1840 , e finalmente per 39 il cui pro- 
dotto farà 115511 760 > che divifo per 120, ne 
dà i quinar) 952598» come appunto fi ha nella 
tavola fopra addotta . 

Chi però nel giuoco del lotto proponete do- 
vere infieme ulcire per forte 5 particola- 
ri Senatori da quei 100» o da quei 90 do- 
ve fi tira il quinario , non potrà avere ciò in- 
dovinato fé non una volta, in cui potefi^ro riur 
fcirne quelli fteifi da lui propolli > potendone ri* 
falire 75287520 quinar j; e vice verta potrebbe 
mancargli 75287519 volte, in cui fi facefiero a^ 
tri quinarj , fuppofto che i detti Senatori fofle- 
ro 100, che fé fofiero 90 efiendo li fuoi quinar) 
43949268, gli mancherebbero almeno gii altri 
43949267. 

Chi ne avefie propoli folamente 4 particola- 
ri, effendo 100 i Senatori, fi potrebbe ag^un- 
gere nel quinario uno degli altri 96, e però in 
^6 maniere potrebbe guadagnarci , e nelle rima-* 
nenti 75287414 non potrebbe vincere; ed c€- 
fendo elfi propofli folamente 90 , fimilmente po- 
trebbe guadagnare in 86 volte , ma non po- 
trebbe vincere nelle rimanenti 43949182. 

Efièndone pofcia propofti 3 foU, fé 100 fono 
i Senatori, potrà eifere , che ne' quinarj fé ne 
aggiungano a quei 3., altari 2 negli altri 97 , i qua- 
li farebbero 4(556 ; onde in quefte volte potrcb* 

^ ; ha 
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be guadagnarci, ma non nelle feguenti 752828(^4; 
ed efTendo quelli 90 , fi aggiungerebbero gli altri 
2 alli 87, onde in 3741 voice potrebbe gua* 
dagnarcj ma, gliene mancherebbero 43945527 • 

£ fé ne propone {Te 2 foli , da gli altri 98, 
fé fono ICO li Senatori dovranno a^ungerfe- 
ne tre ne i quinar) > perciò 152096 volte potreb- 
be guadagnarci, ma ci perderebbe nelle rima- 
nenti 75135424; ed efièndo eilì propofti loia* 
mente 90, (e ne aggiunger ebberp 3 dalli 88» on- 
de guadagnar potrebbe in 109736, e gli man- 
cherebbe il guadagno in 43839532 volte. 
. Se poi ne. aveffe nominato un folo de i loo , fi 
aggiungerebbero 4 ne i quinarj dalli rimanenti 99 ^ 
onde 3764376 volte potrebbe guadagnarci, e ne 
perderebbe nelle rimanenti volte 71523144, e 
fé fufTeio i fotropofti folamente 90, degli al- 
tri. 89 fé ne a^iungerebbero i 4, che faran- 
no 2441626 le' volte, in cui potrebbe guadagna 
re^ e folo gli mancherebbero 41507642. 

Quindi è chiaro eflere alquanto più facile il 
guadagnare proponendo uno, che due , ed ancora 
più facile con proporre due , che tre , e molto 
più facile il proporre tre foli, che qqattro , ed 
alquanto meglio il proporre quattro, che cin- 
que; efTendo più difficile di tutti il propofto dì 
cinque 9 ed ancora il proporlo di quattro più 
difficile di .ciafcuno de^ feguenti tre « due , ed 
uno ; ed il propofto di tre più difficile , che quel- 
lo di due,; ed uno;.ficcome' quello di due è più 
(difficile del propofto di un folo i e ciafcheduno 
oel numero maggiore de' Senatori ha più man- 
canza» che nel loro numero minore, come fi è 

H 3 à- 
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dimoftrato tra la moltitudine di loo , e tra quelP 
altra di pò. 

Però fé doveflero cavarfi cinque da fei uomi- 
nì fblamente , chi ne propaneile due foli > avereb* 
be ugual numero di guadagno che di mancan- 
za» eiIendo^3 il guadagno» e 6 manco 3 , cioè 
pure 3 la mancanza ; e propofto un £>lo» ave- 
rebbe cinque volte il gu^agno» ed una roitz 
fola gli mancherebbe ; fé effi uomini fofleio 7 » 
propoftone uno^ fi potrebbe 1 5 volte guadagna» 
re , e folmnente 6 volte perdefe ; e fimibnente 
più il guadagno» che la mancanza farebbe nel 
numero 8 » é nel p » e finalmente nel io farebbe 
uguale il guadagno con la mancanza » concorren- 
do l'uno» e r altra nel \i6 , come fi è dimo- 
(Irato di foprai ma pofcia in mag^^or numero 
degli u(Knìni da fottrarfi» farà fempre madore 
la mancanza» che il guadagno in un folo» e 
molto più in un binario » e più nel ternario » 
più nel quadernario» ed affai più nel quinario; 
onde mi pare troppo rifchio il concorrere a que* 
ila forte di lotti » in cui né meno può prenderli 
quei nomi che debbano per forte efière eftratti 
da quel fanciullo » da cui fi fanno cavare » 

CAPITOLO xvn. 

De^ Logaritmi Aritmetici. 

Sogliono coflituirfi i Logaritmi ad altri nume* 
ri geometricamente propoftsionali » di cui il 
prima Uà la radice , il fecondo è il quadrato^ il 
terzo è il cubo» il quarto dicefi biquadrato» il 

quin- 
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qvifito è furdefolido > il fedo quadratocubo &c« 
eflèndo il primo moltiplicato in le fteflb, fa il fe- 
condo , ed il fecondo moltiplicato nel primo > fa 
si terzo 9 ed il terzo moltiplicato nel primo ^ fa 
il quarto » ed il quano pure moltiplicato nel pri« 
no » fa il quinto % e così gli altri continuamente 
proporzionali ; ma i Logaritmi , pollone uno , di 
qualfivoglia numero, aUa prima radice, il dop* 
pio tli eilò è Logaritmo al quadrato > edìl triplo 
del medefimo è Logaritmo al cut)o , ed il quarto . 
dello fteilb è Logaritmo al biquadrato , ed il 
quinto di eflb è Logaritmo al furdefolido &c. 

Per efempio, efl'endo geometricamente Pro- 
porzionali queAi numeri, che cominciano dal % 
Ibno pure Logaritmi quefii {ottopodi , che co- 
minciano dal 3 , o pure dal 7 &c. 

Proporzionali -2 4 8 \6 32 g4i28 &c> 

Logaritmi — — 3 6 9 12 i^ 18 21 &c« 
pure ■ ■ 7 14 21 28 35 42 49 &c. 
e €od altri ère. 

E così ancora fi ofTervi in efll Proporzionali , 
che uno eflendo compofto di due altri moltipli- 
cati infieme » il Logaritmo di quello farà com- 
pofto dei Logaritmi degli altri due nella medeii- 
ma ferie* Per efempio, efTendo il 128 compo- 
rlo da 32 moltiplicato in 4 , il Logaritmo di 128, 
che è il 2 1 , refta compofto delli due 1 5 e tf 
( attenenti al 3 2 . ed al 4 ) che reftano infieme 
21 ; o pure, fé il Logaritmo di 128 foflè il 4p, 
farà pure compofio con 35 > e 14 Logaritmi di 
3 2 , e di 4 > e così gli altri ; così il 4 molripli- 

H 4 cato 
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caco in i6 facendo 64 > i Logaritmi di que* due» 
che fono 6 , e 1 x , compofti infieme , fanno il 
18 Logaritmo di 64; o pure di 16 è 4» efleo- 
do Logaritmi 28^ e 14 la fomma pure di quefti 
fa 42 , che pure è Logaritmo di 6^ . 

Volendo però mettere i Logaritmi alla ferie 
di tutti i numeri, bifogneri prenderli nella fé- 
guente maniera > compofti di più numeri , aven* 
do pofli folamente li zeri all' unità » che in (e 
molti plicandofi rimane la (leda . Io qui por* 
terò folamente i Logaritmi dall' 1 alli 200 , ben* 
che altri li apportano fino a 1000 , altri a looooj 
e Giovanni Preftet alli 20000; ed indi pofcia fi 
mofl:rerà> perchè in alcuni miei Logaritmi iiafi 
variato V ultimo numero • 

LOGARITMI DF NUMERI. 
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187 
188 

189 
190 
191 
191 

«93 
194 

196 
197 
198 

xoo 



ICA 



2 
X 
X 
X 
X 
X 

X 
X 
X 

I X 
X 
X 
X 

l X 
X 
X 

> 

X 
X 
X 

X 



1 



2518530 

X552726 

25 76786 

2600714 

26245 1 1 
2648 I7S 
2671717 
2695130 

»74I579 
2764619 

278753^ 
2810334 

283301J 

*85557J 
2878017 

2900347 

2922560 

2944662 

2966Ò53 

2988531 

JQ 10300 
&C. 



Che quefti Logaritmi fiano bene propofti , pa6 
dimoftrarfi , avvertendo come qualunque numero 
paragonandofi al Tuo quadrato > il Logaritmo ài 
quefto ne rieica il doppia di quello; e parago- 
nandc^ eflb numero al fuo cubo» il LogaritnM di 
quefto fia il triplo di quello > e coc^ì negli akri fiioi 
proporzionali riefòa il Logaritmo tante v61te mol« 
tiplice di quello della radice quanto in eilb cre« 

fca 
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fca la proporzione. Per efempio pofto il Loga- 
ritmo di 3> rielbe il doppio del medefimo, per 
Ljgaiitmo del di lui quadrato p,e ne rielbe tri- 
plo il Logaritmo del luo cubo 2 7 > e quadruplo 
il Logaritmo del biquadrato 81 ; e quintuplo il 
Logiiritmo dei lurdelòlido 243 &c. Sicché eflfen* 
do Logaritmo di 3 il o 477i2i3> ne riefce del 
quadrato 9 queft' altro Logaritmo o 954242(^9 
duplo dì elTò ( benché altri Matematici leva* 
no Y ultima unità dal Logaritmo di 9 , ponen* 
dovi o 9542425 ) e del quadrato di 2 , che è 
4 , il Logaritmo è o 6020600 , duplo fìmil'* 
mente del Logaritmo di z, che era o 3010300; 
e del quadrato di 7, che è 49 > il Logaritmo 
farà 1 690 i 960 , che è il doppio di o 8450980 , 
Logaritmo di 7 ( però altri Matematici ag- 
giungono una unità di fopra al Logaritmo di 
49 9 mettendolo i 6901 961 ) Parimente del 
quadrato di 6, che è 36, il Logaritmo è i 
55630269 duplo appunto di o 778 151 3 , Loga- 
ritmo di 6 ( benché altri Matematici pongono a 
36 il Logaritmo minore di una unità 9 cioè i 
5563025 )• Così pure il quadrato di 14 eflendo 
196, il fuo Logaritmo è 2 2922560, che pari* 
mente è duplo di i 1 46 1 280 Logaritmo di 14 . E 
così in tutti gli altri • 

Circa il cubo di 2 è 89 ed è il Logaritmo 
di 8 triplo di quello di a, elTendo quello o 
9030900; e quello o 30 10300, la terza parte di 
elio; fimilmente 1 4313639, Logaritmo di Z7 
cubo di 39 è quello pure triplo di o 4771213 , 
Logaritmo di 3 (al medefimo però Logaritmo 
di 279 levano T ultima unità alcuni Materna- 

tiCI 






^ 
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tici, mettendogli i 4313^38). Il cubo di 5 ® 
pure 125 1 il cui Logaritmo 2 0969100, è pari* 
mente triplo del Logaritmo di 5 , che era o 
a 9^ 97 00 ; e così fono tutti gli altri • 

Oltre di ciò, qualunque numero compongali 
con un. altro moltiplicato in effo^ il Logaritmo 
di tale numero prodottto da due altri , è 
compofto da ambidue i Logaritmi di que' numeri 
due. Per efempio il numero 84>eirendo compo- 
fio da 2 moltiplicaci in 42 , ed ancora da 3 mol-« 
tiplicato in 28 > e ^a 4 moltiplicato in 21 , e da 
6 moltiplicato in 14» e da 7 moltiplicato in 12 > 
farà il Logaritmo di 84 com pollo sì da quelli di 
2 » e di 42, sì dagli altri di 3 ^ e 28 ^ e da 4, e 
da 21 , e da 6, e da 14, e da 7 ,e da 12| come 
vedremo in quefta maniera • 



42 



o 3010300 

1 6232493 



84 1 9242793 



3 
a8 


477lil3 

1 4471580 


* 84 1 9241793 f 



4 
21 



6020600 

1 3222193 



84 I 1 9242793 



6 1 o 7781513 
14 I 1 1461280 



7 j o 8450980 
12 I 1 0791813 



84 1 9242793! 84 I 9242793 



Parimente il 36 (oltre T eflere compofto da 
6 in 6 quadrato di elfo ) è pure moltiplicato da 
2 in 18 y da 3 in 12 , e da 4 in 9, onde ne fé* 
guono li comporti de* loro Logaritmi , che fanno 
uguale il Logaritmo di 36 in quefta maniera. 



18 



3020300 

1 2552726 



3 
I2 



4771^13 

1 0791813 



4 
9 



o 6020600 
o 9542426 



3^.1 I 55^301^ 1 3^ I I 5563026 I i6 \ i 5563026 



E così potrà rkrov arfi negli adtri numeri ; on- 
de ancora moltiplicando il p3 in 95 , donde 
ne proverrà il numero aflai maggiore SSj5 > fi 
troverà il Logaritmo di quefto compofto daJJi 
due Logaritmi di quelli altri , cioè da i 9684830 ^ 
che è di 93, ed 1 9777^1^* c^« ^ ài 9J> ne 
ftguc j 9462066, per Logaritmo di 8835 ; e fi- 
milmente fi potranno ritrovare i Logaritmi di 
qualunque numero ^ proponendoli fecondo i 
modi già dimoftrati . . , 

Ne' libri di Gafparo Scotto , e di Franccfco 
Saverio Brunetti al Logaritmo di 80 pongono 
I 90 3 0899, ma da Claudio Francefco de Sciar 
ks, e da Giovanni Prcftet ci fi mette, come an- 
cora io ci ho pofto I 9030900, effendo 80 mol- 
tiplicato da 8 in 10, e però i loro Logaritmi 
o 9030900 deir8, ed 1 0000000 del io ap- 
punto fanno compofli il noftro Logaritmo di 80 • 
Tutti però levano fimilmente una unità dalli 
Logaritmi di 9, di 12 di 18 di Z4 di 26, di 
27, di 33 di 36, di 39 , di 45, di 48 , di 5x> 
di 54, di 63» di 66, di 72, di 78, di 81, di 
90, di 93, di 969 di 104, di 108 , di 117, di 
120, di 123 , di 126, di 129 , di 132 , di 135, 
dii4t , di 143, di 144, di 153 di 1$^»^^ 15P» 
di 162, di 164, di 165, di 171, di 172» di 
I74>di 180, di 186 di 188, di 189, di 192» di 
195, di 198 (ana in quello di 81 ,ed in quet 
lo di 162 levano le due ultime unità , per eP- 
ferne levato uno al 9 , di cui T 8 1 è quadrato » 
ed il 1 62 è duplo di effo ) però ne pongono una 
fola unità di più ne' Logaritmi di 49, di 98 > di 
1 19, di 161 ^ di 186; maficcome fi è mofirato» 

efiere 
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eiTere efli Logaritmi da me podi» ottimamente 
corrirpondenti a i Logaritmi degli altri nu- 
meri» che moltìplìcandoii iniieme fanno quel 
,0iaggior numero » che ha quel Logaritmo » di cui 
fi cerca ; può altresì in altri numeri cercarne i 
loro Logaritmi I riguardando da quali altri Loga- 
ritmi de' numeri componenti eflb numero , polfa 
il Logaritmeo determinarli al mede (imo numero « 



appendice: 

TiiCOlte altre aritmetiche oflervazioni fi pò- 
lyL trebberò qui aggiungere» ma dipendendo 
dalle dimoftrazioni geometriche , ed algebrari- 
che da erporfi in altri luoghi , non occorre in 
quefto luogo parlarne • Solamente aggiungerò 
qui altre proprietà appartenend a' cubi ^ a' qua- 
drad » ed alle loro radici • 

ABC 
I _ I »— » I 

* 3 4 

3 ■ 6 9 

4 *— - 10 , I \6 

5 — 15 *5 

6 — -ii^ 2 I I 3 6 

7 2 8 49 

8 ■ 36 I 64 

9 — - 45 8 i 

1 o ■ 5 e — — 1 o o 

I I ■ 6 6 — — I % I 

IZ mm^mmm. 78 — — — I44 

Sic. &C« &C« 



Il8 iKSTÌTVZIONl 

Primieramente fi oflervi » che pofta la ferie A 
de' numeri dall' unità crefcenti , cioè i » 2 » 3 , 4» 
$,6 f &c. ; e pofta V altra ferie i? , che è la fomma 
di tutti gii antecedenti , cioè 1 uguale ad i , pò* 
fcia 1 > e 2 uguale a 3 , indi i > 1 > e 3 uguale a 6 , ed 
aggiunto a quefto il 4 fa il 1 o > al quale unito il 5 & il 
1 5 > e meifovi il 6 fa 2 1 > &c. Polcia nelP altra ferie 
C> il fa la fomma di due numeri dell' antecedente 
ferie ^ » e ne riefcono i quadrati^ de' numeri 
della .ferie A, rimanendo priniieramente i > indi 
I e 3 uguale a 4 quadrato di 2 > pofcia 3 e <S 
uguale a 9 quadrato di 3 » di poi 6 e 1 o uguale a 
Inquadrato di 4, nefegueio^e ff uguale a 25 
quadrato di' 5 . e finalmente 15021 uguale a 3 5 qua* 
drato di 6>e così tutti gli altri quadrad 49 , 64^ 
8 1 , &c« compoili della fua radice » e di tutti gli 
altri numeri precedenti. 



Se- 
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A 
I 

2 

3 

4 

5 
d 

7 
8 

9 
lo 

II 

IX 



iff 


D 


I 


I 


3 


P 

36 


lo 


100 


15 


115 


31 

»8 , 
3<J 


441 

784 
l2p<5 


45 


3015 


55 
78 

■ 


3035 

435<5 
(^084 



I 

8 

a? 

64 

343 
5IZ 

729 

1000 

1331 

1728 



Secondariamente alle due ferie ^ » e ^ ^ ag- 
giunta una ferie D> in cui fono i quadrari di 
quelle fonune B delle radici > cioè P i di i il 9 
di 3 > il 36 di d, il 100 di io>il 225 di 15 &c. 
Ma neir altra ferie E , fono i cubi i ^ t , 27 , 64 &c. 
corrifp^ndenti alle radici 1 > 2 > 3 > 4 &c. della fe- 
rie ^4» i quali cubi fono cavati dalla ferie Z)» 
levando ogni quadrato dal fuo precedente , ef* 
fendo 9 manco i uguale ad 8> e il 36 manco 9 
uguale al 27>ed il 100 manco i6 uguale al 6j^, 
ed i} 225 manco il 100 uguale a 125 &c. 

Anzi può in terzo luogo oflervarfi, che i mede- 
fimi quadrad delle fomme delle radici , quali fo* 
no nella ferie D » fono effi pure la fomma de^ 
cubi di quelle radici , che compongono la loro 
radice quadra ; cioè il 9 quadrato di 3 , è ugua- 
le ad 1 ed 8 , che fono i cubi di i e di 2 ; ed il 

I qua- , 



n^ 
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quadrato 3 6 la cui radice e 6 » è uguale ad 1 1 
8 > e 27 > che fono i cubi di i » di 2, e di 3 ; fi- 
milmente il quadrato 1 00 la cui radice è io, 
è uguale ad 1 , 8» 27, è 64 che fono i cubi di 
1 , 2 > 3 , e 4 ; ed ancora il feguente quadrato 225 
la cui radice 1 5 j rimane compofto de' cubi 1 » 8^ 
27»<^4>e 125» le cui radici fimoi » 2,3 ,4» 05» 



che fanno la fomma 
in ciafcun altro # 



i5;e eosi ancora riefce 



F. 

•2 

4 
6 

8 

10 

12 



G. H. 



% 
6 


3<J 


II 


144 


ao 


400 


30 
41 


poo 



8 

288 

80Q 

1800 

&c. 



La quarta oflervazione può eflcre nelle ferie 
F$ Gt H, I . Nella prima fono i numerì ere* 
fcenti di 2 , cioè 2 » 4 , 6 » 8 &c; nella feconda & 
vi è la fonwia di effi 2,<S> 12^20 &c; e nella 
tCTZs^H» vi fono i Quadrati di tali foinine4>3<$» 
144» 400 &c; e nell ultima ferie /• vi è il d^pio 
di ciascuno di quei precedenti quadrati > cioè 8 ^ 
72 > 288 f 800 &c. quali bifogna oflèrvare, che 
ctafcheduno è la fomma de' cubi di quei numeri 
della ferie F, cioè 8 è il cubo di 2 » ed il 72 
è uguale ad 8 e 64 ) che fono i cubi di 2 e di 4 ; 
fimilmente il 288 è uguale a numeri 8 » 64^ e z 16 , 
che fono i cubi di 2 » di 4 > e di <S ; parimente T 
800 uguaglia 8 , 64, 2 1($> 5 1 2 > che fono i cubi di 
2 > di 4 y e di 5 , e di 8 > e cosi gli altri . 
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K 


L 


M 


?/ 


3 


3 


9 


27 


6 


9 


8i 


H3 


9 


18 


5»4 


>7» 


11 


30 


90Q 


«700 


•5 


4$ 


1015 


<J975 


18 6j , 


Ipfi? 


USWT 


». \ 


&c. 


&c 1 


(<Sic. . 



Lii quinta o&rviaone fia nett* ahie *(erìe ^, 
Zj M» N^ la prima ddle quali ha i numeri di 
ffrnario ctefcenti} ><^f9* 1 1 &o; ia fecoada X' ha 
iafommadi effi 3 , 9,18, 30 , &c; la terza Jtf con- 
tiene i qnadTati dì aSb fommo 9^ 8 1 , 3 M> 5K>o &c; 
r ulcìma N tdpJipa gU anaecedentì quadrati • che 
riercofìQ 27 » 243 ^ P71 &c; e fono quefti parimeli* 
t« la fonuna de' cubi de' numeri della £erie t^ , 
eflTendo 27 il cobo di 3 » ed il 243 libale a 27 
e 216, che ibno i cubi dì 3 e di tf ; ed ancora 
il 972 uguale a 27» 116, e 729 che fono i cubi 
di 3 9 di 5 , e di 9'» e eos\ gli altri • 

Similmente fé fi prendeflèro i numeri crefcenti 
di 4> e poi le fomme di eilì, indi i quadrati di 
quefte , pofcia il quadruplo di ciafcuno di eflì 
quadrati , faranno pur quefli la fomma de' cubi 
di quei numeri primieramente defcritti^ e pari- 
mente in altre fcTÌe di numeri di qualunque di* 
danza aritmeticamente difpofli^nefeguirà ilmilif- 
flma ferie de' numeri compofti de' cubi di quelle 
propofte radici. 

Alla fine può avvertir/! > che i numeri fé fi^ 
niffero in 2 ^ in 3 » in 7 ^ e in 8 » non potranno mai 

efsera 



